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10:ALF0KSrS ‘BOI^ELLIVS F. 

K * I 

A V D puto , Sereni fsime Princeps, J 

timorem eoeleftis irf , fed Amorem 
potius, Sc beneficentiam primum 
in orbe Deos fecifse 5 nec alios ab 
initio habitos cum Prodico cenfeo, 
quam res humano generi fummo- 
pere vtiles , & falutares . Et fa- 
ne confentaneum eft in primorum hominum men- 
tibus, quibus reuelationis lumen non affulfit , excita- - * . . 
tam fuifle notitiam cuiufHam naturae , qua: eflet mun- 
di veluti Princeps , & Parens , quotielcumque non 
perfunftorie attenderet animum praecipue ad boni- 
tatis affluentiam, mirabiliumque , & infignium vti- 
litatum comprehenfionem , qua Solaris fplendidifi 
fima machina lumine fflo ordinatifsime circuma&o 
cunfta viuificat, fouet, ac nutrit; mirarenturque li- 
beralitatem Telluris, cdm tot opes, ac copias plan- 
tarum , fru&uum , animalium e finu fuo veluti mater 
benigna mortalibus praebet . Hac & fimilia dum 
prifei homines contemplarentur , fieri non potuit, 
quin tantorum munerum largitores $»rato affeftu 
profequerentur . Neque alia ratione cum viri heroi- 
ca virtute praediti artes , & inuenta praeclara valde 
vtilia ingeniose iuxta,ac liberaliter mortalibus con- i 
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tuliffent, fumma veneratione talem , ac tantatn bo- 
nitatem fufceperunt , & Diuinitatis honores eis defi- 
gnarunt , vt Cereri , Baccho , Herculi , Mercurio, 
& ali js - Horum autem illi pracftantiora bonaattu- 
lifle humano generi cenfendi funt , non qui fragi- 
lem, & limo affixam noftram partem , fed qui ani- 
mum Diuinae auree participem eruditione , ac fapi- 
entia perfecerunt , oc ornarunt . Hinc artem , & 
facultatem illam tradentes , qua vafti maris plani- 
tiem intrepide perambulare non dubitamus coa&is 
ventis imperata facere , ibidemque verfantes acu 
magnetica itinera ad vnguem menfuramus , & terra 
plagas, & coeli, ftellarumque loca, & fitus medijs 
in tenebris conftituti clare confpicimus. Vel hinc 
qua pondera immenla pullllis noftns viribus tanta 
facilitate mouemus, vt terram vniuerfam e fuo loco 
transferre fe poffe non diffiteretur magnus ille Ar- 
chimedes , fi haberet , vbi pedem extra illam fige- 
ret. Aut qua natura: miracula in elementis, plantis; 
animantibus perlcrutamur.Quaue ex fragili vitro lin- 
ceos oculos veluti efformantes adeo coelo proximi 
efficimur, vtfere fummas mundi partes , & ftellas 
innumeras haftenus inconfpicuas contreftare videa- 
mur. Aut eam tandem dofrrinam Aftronomicam, 
qua in Cflum transuolamus , duabus nimirum alis 
Geometri se , & Arithmetica: , quibus Diuina Sa- 
pientia thefauros contemplando, fumma dulcedine 
in hac mortali vita, gloria, felicitatifque illius ineffa- 
bilis participes efficimur. 

Sed quia felices admirabilium rerum inuentores 
vel fortuna , vel temporum iniuria plerumque neque- 
unt fuaftudia, licet illuftria , & falutaria pofteritati 

tranfmit- 
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tranfmittere , ideo viris principibus lingulari virtute 
praeditis, fine quorum aufroritate , Sc munificentia 
bonae illae artes omnino depreflae , contempta: , Sc 
fqualida: deperirent , dum eas diuino inftinclu pro- 
mouent , augent , atque in vitam reuocant , ne dum 
pares , fed maiores gratias ijs habendas prifei homines 
cenfuerunt,quaminuentoribusipfis, cum ipfi bonis 
illis alioqui non duraturis genus hominum beauerint. 

Atqui inter iftos Heroas dignifsimum fibi merito 
locum vindicarunt Maiores tui, Princeps Serenifsim e, 
quibus gratitudinis perpetuam deberi memoriam eru- 
diti omnes fatentur. Quippe poftquam Barbarorum 
incurfionibus Europa vniuerfa,& Italia Princeps eius 
prouincia prifeo nitore amiflo , omni ornatu litteraru, 
artium , bibliothecarum , lyciorum , imo humani- 
tatis , Sc politia: fpoliata diu iacuiftet , Diuino fauore 
primus omnium furrexit Magnus ille CofmusMedi- 
ceus, qui viros do&rina eximios cum vniuerfa fupel- 
leftile Greca: fapientia: Conftantinopohtani Imperij 
calamitatem fugientes eo affeftu complexus eft , vt 
omnium Mularum paren ; appellari deberet, qui ob 
liberalitatem plufquam regiam, Sc beneficentiam vbi- 
que terrarum effufam , atque ob alia heroica gefta 
Pater Patri? prius falutatus fuerat . In eius locum fuc- 
cefsitLaurentiusnepos,quinon ferro, Sc cpde, fed 
ciuili prudentia , Sc alto confilio Patriam , Sc pene 
Europam moderatus eft: nec modo Poeticis lepori- 
bus ornatus , fed profundi fsima: Philofophix Plato- 
nica: innutritus , eamdem doffrmam opera , & ftudio 
potifsimum Marfilij Ficini e Gr?co translatam illu- 
ftratamque pofteris tranftulit . Bibliothecam infuper 
Laurentianam a maioribus inchoatam comparatis 

vndique 


vndique manufcriptis codicibus fummo impendio , 
fummaquecura locupletauit . 1% filium reliquit Leo- 
nem X. Pont. Max. , qui vniuerii orbis viros eruditos 
dilexit , fouit , amplificauit : Bibliothecam V aticana 
mirifice inftruxit : Vrbis Lyceum a fundamentis ere- 
xit , codicibus , & viris do£trina magnis ornauit , atq; 
pnfca barbarie omnino deleta aureum litterarum Cae- 
culum reftituit . Sed Cofinus ille primus Magnus Dux 
Etruriae mihi nunc non reticendus, qui prarter praecla- 
ra bellica , & politica facinora , quibus Etrufcum Im- 
perium auxit , atque firmauit , promouendis difcipli- 
nisfedulo intentus Athenaeum Pilanum, vt cum ma- 
xime reparauit, vt profefToribus dilciplinarum fama 
. praeftantibus nobilitauit : Florentinam Academiam 
inftituit,, Pande&arum libros ad fidem egregij, & ve- 
tuftifsimi codicis manulcripti amplifsime excudi iu C- 
fit : tot infignes Graeci , Latini , Etrulci idiomatis fcri- 
ptores vigilijs,& labore eruditifsimorum virorum lllu- 
ftratos typis edendos curauit : Paulum Iouium cum 
primis, & Io:Baptiftam Adrianum ad fui temporis 
hiftorias conlcribendas amplifsimis oblatis praemijs 
perfuafit . V irtutes , atque opera tam Magni Paren- 
tis imitatus eft Francifcus , qui in Imperio fuccefsit, & 
antiquitatis ftudio maxime delegatus, praclaras, atq$ 
innumeras venerandae vetuftatis rehquias , lapides, 
gemmas, numifmata collegit. Hunc excepit Ferdi- 
nandus primus vere litteratoru Mecoenas, qui Biblio- 
thecam codicibus Haebreis , Chaldaeis, Syriacis , Egy- 
ptijs , Perfis , & Arabicis ( inter quos hi libri Apollo- 
nij , & Archimedis extant ) felicilsime ditatam reli- 
quit , atque eruditifsimos viros Hieronymum Mercu- 
rialem, Petrum Angelum , Iacobum Mazzonum , Io: 

Bapti- 


Baptiftam Raimundum,totqj alios largirsimis ftipen- 
pendijs euocauit, atq^ aluit j Sacrofan&aqj Euangelia 
fidei propagandas ftudio imprimi, Euclidem quoque , 
Auicennam, Geographiam Nubienfem typis nitidifi- 
fimis Arabice omnia edi curauit . Non abfimilis litte- 
rarum amore Coimus Secundus, cuius nomen, ac glo- 
riam magnus ille Galilasus erga Principem de fe opti- 
me meritum gratifsimus in coelum vexit, ac inlculpfitj 
» Vir nempe(vtGaflendus ait) fuper asthera notus; quo 
j, alium non extulit astas hasc noftra gloriofiorem; quip- 
pe tametfi orbis terrarum laudatis virorum illuftrium 
» di£lis , fa£fifq j circumftrepit , horum tamen omnium 
j> memoriam filcntium altum breui inuoluet: nomen, 
„ quod ille caelo inlcripfit , donec cacleftia curse erunt , 
,, apud homines perennabit . Tandem Ferdinandus 
Secundus ingenij perfpicacia mirabilis , maieftate lm- 
perij praeclarus, virtutibus, & Philofophia illuftrior fe- 
liciter regnat : is cft , cuius munificentia, ac fauore Eu- 
ropa vniuerfa in Etrufca hac regia (ne aulicum decus, 
aut cultum, nobilium obfequia,& famulitium, Mufe- 
um amplifsimum,ac ditifsimum referam) eruditorum 
frequentiam philofophantium, dilceptationes,ac per- 
petua exercitia literana asftimari , ac florere merito 
fufpicit , & veneratur 5 cum Mufas reliquis in aulis 
tantu non negle&as huc fe fe recepifle veluti in fedem 
fuam videantur } hic enim in delici js habentur feffio- 
nes anatomica:, cocleftes obferuationes, chimica efpe- 
rimenta, vniuerf^ que naturalis philofophias accurata 
inquifitio . V no verbo hinc credula philolophia exu- 
lat 3 non hominum libri in pretio habentur, fed Dei 
volumen, fcilicet rerum natura veris,accuratifq; expe- 
rimentis fummo ftudio indagatur, <5c colitur. Prsccla- 
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fis hifce fi udi js la£latus, & innutritus es , Princeps Se~ 
renifsime, tot tantorumq-, heroum progenies, quorum 
virtutes incomparabiles,^ egregia geflaconfentaneu 
eft in te vno veluti foco fpeculi parabolici fimul colle- 
cta , & vnita fplendefcere , vt totas vires luas lumma 
virtus experiatur, atqj ineffabilem bonitatem , benefi- 
centioq; ftudium , virtutum , artium , (ciendarum cul- 
tum a maioribus acceptum ftudiose , Sc religiose con J 
ferues, atq; ad pofteros auctum tranfmittas . 

Si igitur hominum genus natura di£tante primum 
Deo Op. Max. , <3c beneficentifsimo gratias iuflis ho- 
noribus, & memori mente perfoluendas effe decreuit j 
atq; ne memoria beneficiorum deleretur templa, fa- 
na, feftos dies, & ludos inflituit . Secundo loco eof* 
dem fere honores Heroibus , ac Principibus ftatuit, no 
his qui armis, Sc cfde potentiam violenter fibi vindi- 
carunt, fed qui proflantibus virtutibus ornad magna 
beneficia in homines contulerunt, fiqueeos non hu- 
manis, fed diuinis laudibus celebrari iufsit, potioriiure 
tibi, Princeps Gloriofifsime, pr^clarifsimoru heroum, 
ac virtutum heredi plaufus debitus , honores , laudes , 
& grati animi monumenta ab erudids Europo viris 
offeruntur . Quandoquidem magna, & certa illos fpes 
tenet amplifsimum patrimonium heroicarum virtutu, 
quod Cofmus Pater Patrio, Laurendus magnificen- 
tio exemplar, Leo fui foculi felicitas, infequentefque 
generofifsimi Principes, atq; Heroes de genere huma- 
no, & bonis litteris optime merid tibi reliquerunt non 
ad faftum , fed ad imitationem , & ftimulum glorio , 
nec externe , fed in animo , & cordis facrario pie a te , 
ac reuerenter curandum, feruandum, amplificandum 
ea pr^cipue qua polles pr^clara indole , ingenijqj acu- 
mine, 
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mine, ac felicitate, amoreq; fcientiarum , ac bonarum 
artium , quibus te Deus , & Natura indulgentifsime 
cumulauit . Hoc quidem lummopere precatur , & 
vouet eruditorum Refpublica , 6 Princeps longe in- 
comparabilis, idque vaticinatur ex hoc tuo prf claro 
decore, & lumina: bonitatis Ipecimine: Quippe , 6 
Principum decus , & ftudiolorum delicium , perbelle 
docuini virtutis heroicf magis proprium elle benefa- 
cere, & alijs prodelfe, quam laudes meritas captare, & 
exigere 5 dum veluti epulo lautifsimo in hac lolemni 
pompa tuarum nuptiarum, fidentiarum cultores dona- 
tos voluifti 3 quid enim pretiofius , & magis expetitum 
veritatis ftuaiofis frxbere polfes , quam Quintum, 
Sextum , & Septimum libros Conicorum Apollonij 
Pergsei haftenus deploratos , atqj lemmata Archime- 
dis, quse Serenifsimus Ferdinandus Secundus inclytus, 
atque optimus parens tuus ex Arabico verti , & typis 
excudi ad communem reipublica: litteraria: bonum 
iufsit? T anto. ergo pro beneficio 

— grates perloluere dignas 

— Non opis eft noftrze, 

Numina tibi 

— prfmia digna ferant, qu£ te tam l?ta tulerunt 

— facula . qui tanti talem genuere parentes . 


CAVE CHRISTIANE LECTOR: 


A Balphatus Afphahanenfis Apolloni j Paraphra- 
ftes religione Maumedanus fuit ; quapropter 
aliquot locis more fup Gentis non modo Regi fuo 
Abicaligiar Carfciafeph nimium adulatur , verum 
etiam impie loquitur. Nihil tamen omilsum eft, vt 
antiquus Codex integre , fideliterq; exhiberetur. H^c 
eadem de Archimedis interprete di£Ia funto . De 
his te praemonitum volui , ne inter legendum pise 
aures tux vel minimum offenderentur. 

Vale. 



IN NOMINE DEI 

MISERICORDIS 

MISERATORIS. 
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ABALPHATHI FILII MAHMVDI , FILII ALCASEMI, 
FILII ALPHADHALI ASPHAHANENS1S . 

LAFS DEO VT R1V S&V E SECVLt DOMINO. 

ATHEMATICA quamuis pra- 
ftica fit (cientia, ac disciplina, cu- 
ius legibus, Sc praeceptionibus difi 
ponitur , atq; dirigitur intelleftiua 
potentia ad abfolutam , perfe£lam- 



que imaginum cognitionem, pra> 
fcindendo a materijs , qui eft pri- 
mus gradus alcenfionis a fenfibilibus ad intelligi- 


qilia ; nihilominus fuarum claritate demonftratio- 
num , non folum ab alijs dilFert Icientijs verum 
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ABALPHATI 

etiam longilsime ijs pnrftat , atq; praecellit , eo quod 
faccium , lordiumque dubitationum , Sc aliorum fiu- 
jufmodi generis accidentium expers omnino fit , atq; 
libera . Ea autem propter fe habet ad fcientificam 
potentiam, quemadmodum habent fe limpidifsima 
quaeque orbi folis oppofita ad vifiuam potentiam. 
Ex quo ad illam comparandam , confequendamq^ 
non excitatur intellefliuaduntaxat vis, verum etiam 
multum exacuitur , atq3 delectatur , ponderatis praz- 
fertim, expenfisqj illius demonftrationibus, & cer- 
tifsima earum comprehenfa , Sc cognita veritate . 
Tunc quippe huius veritatis percepta animus odo- 
rationis fuauitate , auide , Sc ardentius appetit con- 
fequi ea omnia , quae illius fuggerunt demonftra- 
tiones , earumque potiri. Subinde vero procedere 
conatur vitro ad vltimum finem , nempe ad pro- 
prietatum , Sc obiefti illius cognitionem, excelfita- 
tem, atque praeftantiam comparandam, tandemque 
ad ea omnia , qua: ad ipfam fpeftant . Quod qui- 
dem luminis cum*ipfius affulferit ftudiofis , Sc quam 
praecellens fit , animaduerterint , omnes fuos con- 
tulerunt conatus ad libros componendos , confcri- 
bendofq3 de ipfius elementis , principijs , ac omni- 
bus ijs , qu£ inde deriuantur , Sc eo ipeflant . Soli- 
diora porro profefsionis huius fundamenta omnium 
primus iecit Euclides in eo libro , quem de elemen- 
tis infcripfit , in quo fundamentales continentur ra- 
tiones linearum tam rectarum , quam curuarum , 
nec non fuperficierum prouenientium vel ex earum 
fingulis vel ex omnibus fimul fumptis . Rationes 
praeterea habentur lolidorum prouenientium , vel 

ex 
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ex fuperficiebus re&ilineis , qualia funt habentia 
bales y vel ex curuis , qualia funt fphacrica j vel ex 
hifce compofitis , quales funt fuperhcies Cylindro- 
rum , & Conorum. Verum enim vero figuris ex 
fegmentis fuperficierum planarum prouenientibus , 
& cuiuflibet etiam Solidorum Sphaericorum , Cy- 
lindricorum, atque Conicorum nullum hactenus ia- 
£bum erat fundamentum , aut pramiifla elementa , 
vel fundamenta aliqua . Ex quo illi prifci librorum 
Scriptores aliquid de iis innuebant duntaxat , & 
quidem leuiter . De Sphaericis autem aliquid ex eo- 
rum legebant proprietatibus , & pafsionibus^fiue ex 
proprietatibus Tegmentorum inde prouenientium 
vel figurarum in ea incidentium j vel ex accidenti- 
bus quibufdam ipfius Sphaerae, quae ex eius proce- 
dunt motibus vel quia fe inuicem includunt , & 
componunt . Nam Sphaera aliqua opus illi erat ad 
Sphocra: vniuerfalis cognitionem confequendam vna 
cum eius orbibus , ac motibus , Sc ad inuicem at- 
que fua centra applicatione. Et id tandem , donec 
librum Almagefti compofuit Ptolomaeus , in quo 
ea omnia recondidit copiose , qua: illi angufte , & 
leuiter hoc de argumento fuis innuebant fcriptis , 
tradens non folum methodum , ac rationem eorum 
aflcquendi cognitionem , fed , & inftrumentorum 
etiam vfum. Quod proleffo iaclum fuit tamquam 
vniuerfale quoddam fundamentum , ac principium 
ea omnia comprehendens , qua: ad Sphocnca perti- 
nent ■, vnde hac in re fatis abunde ftudioforum fiti, 
8c defiderio confultum fuit . Porro Appollonius 
prcfefsione, & difciplinam hanc ad fupremumper- 
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lectionis perduxit gradum , Conicorum componen- 
do librum , qui Conicarum febionum complebi- 
tur proprietates , qua? fublimiorem , eminentiorem- 
que difciplince huius /ibi vindicant locum . Et (anc 
tot propolitionibus , totque figuris illum ditauit , vt 
admirabiles illa: nuncupari meruerint , eo quod 
contineant lineas curuas , (eu medias inter rebas , 
ac circulares lefe inuicem lecantes 5 adeoque miros 
quidem fundunt lenftis , & proprietates . Quos qui- 
dem omnes libros, qui dilciplince huius fundamenta 
funt , ad Arabicam tranftulere linguam illius ftu- 
diofi. Quamuis autem liber ifte Conicorum pra?- 
ftantifsimus fit , tam ratione fui , quam praeclari fi 
fimi Auboris, nihilominus nimiam ob illius oblcu- 
ritatem , difficultatefque obuiam occurrentes , ac 
prolundilsimos , quos continet fenfus } tum etiam 
ob innumeras , & admirabiles figuras , <3t propofi- 
tiones ; tandemque ob temporis diuturnitatem , in- 
gentefque perferendos labores ab interprete , qui 
eum ex Graeca transferat lingua , dudum neglebus 
fuit , ac pene etaerna: datus obliuioni , vt nemo ha- 
benus illum, vel Commentarijs illuftrauerit , vel 
congefierit in ordinerrV , quamquam fumme fit ne- 
cefiarius, ac vtilifsimas complebatur propofitiones, 
& figuras. Quapropter diu fepultus , & ignotus 
iacuit , & pene ad defebum vlque , ac intentum , 
cuni apud Dilciplina: ftudiolos , tum etiam iplos 
profeflores , & fragmenta ex illo circumferebantur, 
aliqua , & ea (ane faciliora , quia oblcuriora euita- 
bant omnes , atque declinabant •, vno verbo inte- 
grum habenus viderat nemo. Hinc mihi famulo 
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vifum eR , me Reipublica? Literaria; gratam rem 
fafturum , fi eum in integrum reRituam , ac in 
vnum congeram volumen , vt ita redaftus facilis Rt 
portatu , lub omnium verletur oculis , omnium te- 
ratur manibus , & ad reliqua facilior reddatur adi- 
tus.* Quem etiam librum comparare Rudui Biblio- * Jm t“ 
thecae domini noRri Regis prarRantifsimi , munifi- Regi /ho 
centilsimi , doctifsimi , iuRifsimi , vifforis , triom-^V 
phatoris , Fidei defenforis , celfitudinis Monarcha- 
rum, gloriationis lui generis, gloriar religionis,folis 
Regum , Abicaligiar Carlcialeph Filij Ali , Filij 
Phrami , Filij HaJami , Principis Fidelium , quem 
incolumem , ac lofpitem leniet Deus , eiulque de- 
primat hoRes ,& proterat olores. Nunc autem ali- 
quid de ordine , & rerum difpolitione , ac concila 
breuitate dicendum nobis fupereR . Nam rerum 
ordo , & accommodata dilpofitio id intelligentiar 
afferunt auxilij , quod in Icientijs comparandis lu- 
culentifsimse demonRrationes ; concila vero breui- 
tas , ac fuis terminis neceflarijs expedita , <5c rite di- 
fpofita , eandem pene proportionem habet ad in- 
telligentiam , ac caula ad caulatum . Ea autem 
propter ordinis conferuatrix virtus venatio dici fb- 
lita eR , & latis quidem appofite , Sc eleganter. 

Nam concepti fenfus , & in mente comparati , fi 
intra ordinis cancellos includantur, fingulos luis di- 
fpenfare momentis procliue poterit conferuatrix re- 
rum illa virtus. Simillimi , alioquin erunt feris per 
vafias vagantibus lolitudines , ac nullo coercitis val- 
lo , quorum imagines , & motus ita lele offerunt 
confpicienti , & contemplanti , vt nullo negotio eas 
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capere , Sc aucupari fe polle arbitretur , at cum id 
prarftare tentat , ftatim dilabuntur , atque euane- 
(cunt. Ea plane ratione termini rerum iingulos in 
mente conceptos lenius delignantes , nili fuo coer- 
ceantur ordine dilabuntur , & euanelcunt ; praeci- 
pue cum modo hanc , modo illam fundant lignifi- 
cationem , cum iuxta labentis temporis varietatem, 
tum diuerlitatem regionum , Sc prouinciarum , vt 
non eadem vbique , Sc lemper fit par ratio , licet 
ijdem in anima maneant habitus. Ex quo palam , 
Sc plane relinquitur, quod acquiliti illi termini non 
inhaereant , quemadmodum iubftftenti effentiales 
inhaerent differentiae ; neque etiam quemadmobum 
proprietates neceffario confequentes fuo inhaerent 
fubiefto ■, fed ea inhaerent ratione , qua accidentia 
difficile, ac tarde amouibilia. Quandoquidem ter- 
mini eiulmodi vocabula lunt quaedam rebus impo- 
lita , Sc applicata ad lenius commode eliciendos , 
atque eruendos. Quod autem vel diuino fafKtatum 
eft inftin&u , vel Prophetica infpiratione edoftum , 
*A^"licut indicat nobis Altilsimus Deus dicens:* (in Al- 
frr" % corano ) & docuit Adamum cunela nomina j vel 
facere * u dici° , Sc calculo lapientum virorum , quemad- 
fi- modum praeftitilfe legimus primos illos artium in- 
ilentores . Sc fcientiarum ; vel magna aliqua necef- 
litas hominum coegit vulgus ad eiulinodi excogi- 
tandos terminos , rebulque imponendos , ac trans- 
latione quadam vocabula mutuanda , Sc ad alias , 
atque alias res transferenda , ex quo fynonymo- 
rutn ea enata eft copia. Nec vllus profefio lapien- 
tum , qui has profelsi lunt Dilciplinas , aut qui ip- 

lorum 
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forum fecuti funt veftigia , hanc imponendorum 
terminorum rationem afpernatus fubinde eft , aut 
ab illa abhorruit ; quinimo acceptifsima femper om- 
nibus fuit , vt qua: maximum rerum intelligentia: 
fplendorem affert , Sc claritatem. Eandem igitur 
hancob caufam in colligendis, digerendifquc hi Ice 
famulus libris , antiquorum fapientum , Sc artium 
profefforum , inuentorumque infiftens vefligijs, ter- 
minos , & vocabula lingulis rebus imponere , & 
earum vim breui declarare definitione cenfuit , vt 
ita Tuis coercita omnia limitibus nequeant in varias 
partes , & fenfus diffluere , ad conciliandam lenio- 
ri inter legendum hos Apollonij libros eam , qua? 
fieri poteft , facilitatem. Innui pmerea eandem 
etiam ob caufam obfcurioribusin locis expolitionem 
aliquam , ne vlla fubinde relinqueretur difficultas 
ad mentem Au&oris cumulate affequendam. 

Tandem lefforem meum enixe rogo, vt 
excufatum me habeat , fi mendum 
aliquod , aut erratum meam 
fubterfugerit diligentiam. 

Interea Deum fup- 
pliciter depre- 
cor 

Altifsimum , vt nos ad ea , qua: vtiliora 
nobis funt , demum 
perducat. 






? 


Ne ^vacaret pagina ipfiusmet Apolloni/ Pergat ex Epiflola ad Eude- 
mum Argumenta in quatuor Conicorum libros pofteriores , qui Graea 
lingua, iniuria temporum perierunt , hic apponuntur , quorum tres ex 
Arabicis M.SS. nunc exhibentur. 

Reliqui autem quatuor libri ad abundatiorem 
fcientiam pertinent. Quintus de Minimis, & Ma- 
ximis magna ex parte agit . Sextus de Aqualibus , 
& Similibus coni fefrionibus . Septimus continet 
Theoremata quze determinandi vim habent. 
Oftauus Problemata conica determinata. 

Hac eadem Pappus Alexandrinus lib. 7 . Mathemat. Collccl. , atqj 
Eutocius in Commentar, ad Apollonium. 
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POLLONIVS Pergarus vetuftillimus , 
ac magni nominis Grxcus audor otco de 
Sedionibus Conicis confcripfit libros . 
Horum priores quatuor hadenus omnium 
teruntur manibus ; pofteriores vero , ne- 
fcio quo fato , & rerum viciflitudine funt 
amifli , ac non fine magno literatorunx, 
animi moerore iamdudum deplorati , & 
nufquam perdiligenter non quxfiti ab ijs praefertim , qui Gco- 
metrix , & Mathefeos operam nauant ftudijs , fed fuftra diu . 
Tandem deprehenfum eft , hos , quemadmodum , & reliquam 
pene Grecx fapientix fupelledilem ad Arabum migrafle fcho- 
las , ibique Arabice conuerfos , &c Arabicis indutos ornamen- 
tis , in illius gentis tamquam extorres , & inquilinos latitaflt- 
Bibliothecis . Qpamobrem eorum miferti vicem Sereniflimi Ma- 
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gni Etruria: Duces , inde magno foluto pretio redemerunt , ip- 
forumque tam praeclara opera quali iure poftliminij vindica- 
runt , ac demum patrio folo reddiderunt. Attamen fat notu 
fuit j aut vifum eft fummis iftis Principibus Apollonium in liber- 
tatem afleruifle, & ex Barbarorum eripuifie manibus , ac in ce- 
lebcrrrima tetius Europx Auorum repofuilfe Biblioteca ; fed 
omnem nauarunt operam , & ftudium , vt Latina etiam donati 
* *• Mn<r lingua * n literatorum gratiam publici i uris fierent.* Ea propter 
cv-Gtr. vere Magnus ille in omnibus Ferdinandus primus celeberrimam 
'hcctliy- eam erexit Typographiam e nomine gentilitio Sereniflim* fa- 
p™m\Wx Mcdtceam nuncupatam , cui nullam fimilem , aut parem 
c. i7. vidit Chriftianus Orbis , aut vifurus vnquam eft ; fiue charade- 
Mathe- rum , prxfertim Arabicorum , fpe&es copiam , fiue varietatem , 
"*'■ fiue nitorem , fiue elegantiam . Didis hifce profedo noftris 
fpe&atiffimam , ac manife&iffimara fidem faciunt Sacrofanti 
Euangeliorum libri, Auicennx , Euclidis, aliaque Arabica ope- 
ra ijs edita typis , qux omnibus Orientis gentibus admirationi 
funt , atque adeo auidilfimk expetuntur , ac magno comparan- 
tur pretio . Sed haec non typis duntaxat excudi iuflit munifi- 
centiflimus Princeps , verum etiam viros linguarum peritiffi- 
mos ingenti conduxit ftipendio , qui Arabicoru Codicum va- 
carent verfionibus. Hos autem inter principem obtinebat locum 
Ioanncs Baptifta Raimundus vir , & fcientiarum cognitione, 8c 
linguarum peritia omnium ore celebratiflimus. Is autem , &: 
feriptis literis , & familiaribus cum amicis colloquijs Apollomj 
librorum verfionem fxpenumero pollicitus eft . Imo erant , qui 
libris editis verfionem iam a Raimundo confedam , & perfe- 
dam die , in vulgus ia&arent. Verum cum nunquam vifa fue- 
rit eiufmodi verfio , neque inter ipfius feripta reperta , neque* 
in Aduerfarijs notata , aut catalogo ipfius librorum adferipta* , 
qux omnia religiose ha&enus conleruantur , hoc vnum creden- 
dum fupereft , eam votis foliim fufeeptam , & cogitatione deli- 
neatam fiiifle; rem autem, aut quod per otium ipfi non licuit, aut 
ob Codicis le&ioncm , & feripturx difficultatem , qux maxima* 
v eft , vel ob orationis abftrufx , & fermonis ancipitem , ac mul- 
tiplicem verborum poteftatem , vel tandem aliquam aliam ob 
caufam , quam , conijcere difficile eft , perficere non potuifle . 

Nihilo 
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Nihilo tamen minus Magni Principis, Magni Filij , Magni Ne» 
potes aut ab incoeptis deftiterunt , aut generotitiimi animi du- 
dum conceptum ftudium remiferunt. Quamobrem ante bien- 
nium feriptis a Sercniflimo Principe Leopoldo literis officij ple- 
nis , & humanitate , tam proprio , qulm Magni Fcrdmandi 
II. fratris nomine, impofita mihi fuit hic prouincia optati diu, 
& peni defpcrati vertionis. Quo fane , vt ingenui fatear , ni- 
hil iucundius , nihil carius , nihil antiquius accidere mihi po- 
terat ; quod hac data occatione , aliquam grati animi tignitica- 
tionem exhibere me pofle putabam Serenillimo illi Principi , 
cuius ampliffima in me beneficia fum expertus . Memini profe- 
do , nec ex animo meo excidet , imo clauo fixum trabali ma. 
net , quanta in me contulit Magnus Ferdinandus Secundus or- 
namenta , quanta in me vfus eft liberaiitate , & beneficentia , 
non tantum dum fortuna mihi arridebat , non folum dum res 
fuccedebant profpere , non modo dum ad illum ab Amiro Fa- 
chraddino mitius finguiari felicitate tiuebar , fed etiam in nau- 
fragio , & iadura illa barbarica , in Carrellina coniurationo , 
& proditione , in aduertitiima fortuna . Sed hic omnia magis 
a me exprimi potiunt profunditiimo tilentio , quam verborurru, 
copia , aut oratione altius exaggerata . Verum enim vero dum 
arbitrabar , mirificam nadum me efle opportunitatem gratifi- 
candi Principi de me optime merito, & exhibendi aliquod gra- 
ti animi tignum , pene concepta excidi fpc . Nam aperto Apol- 
loni; Codice , & coniedis in euin oculis dui primo fere intuitu 
fefe mihi obtulerunt difficultates , quas a me neque fuperari, 
neque vinci pofle prorsus cxiftimaui . Hinc furnmus , & abftru- 
fus pudor , hinc plurimus fudor ingenue omnia fateor . Et eo 
magis intimis animi fentibus angebar , quod ea verfio non io, 
fecetiu aliquo fiebat , & remotis arbitris , vbi aciem mentis ab- 
ducere , difficultates commode expendere , animoque intento , 
& libero lullrarc qui in rem eflent , ac per otium poflem , fed 
prarfentibus grauiffimis viris , & quidem , ex tempore , & nulla 
data pnmeditandi facultate , interpretationem facere compel- 
lebar. Ea forte illoru pnclariffimoru viroru de me erat opinio, 
& exiftimatio , quam tamen parum abfuit , quin penitus perdi- 
diflem , cum vix, & ne vix quidem feripturam illam legere pof- 

*** a fem , 
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fem , qux prima erat difficultas. Nam punda aberant diacriti- 
ca imprimis ( de pundis vocalibus hic non loquimur , nec eorfi 
inter legendum a peritis lingua; habetur ratio , aut negotiurru 
aliquod faceffunt ) , nempe ea , qux formam dant literis , lite- 
rafque conftituunt , & fine quibus literx funt pura , ac nuda, 
materia omni fpoliatx forma. Quid autem fit materia omni 
fpoliata forma , neque ipfi fciunt Philofophi , quorum id fciro 
intereft . Eodem proifus fe habent modo Arabum literx , feu 
potius literarum dudus , & linea; diacriticis hifce carentes pun- 
dis . Eadem enim figura , feu linea , exempli gratia , fi vnum. 
ei fuperponitur pundum erit N. fi vero fupponatur , B. fi duo 
fuperponuntur , T. fi tria Th. fi duo fupponancur , I. & fic de. 
exteris fer£ omuibus arguendum eft . Si quis autem percontabi- 
tur , quid erit illa figura , & linea , fi nullum adiit pundum ? 
refpondetur materia fine forma , & quid fit prorsus ignoratur . 
Augebant etiam ledionis difficultatem ipfx literarum figurx , 
qux ita raptim , & curfim , licet elegantiffim£ , dudx erant , vt 
vix ab inuicem quandoque , & identim diftinguerentur. Hxc 
autem difficultas terruit quidem primo afpedu fed breui , & ci- 
tius quam credebam , fuperata fuit , tum Audio , & diligentia , 
tum experientia, quam ab ipfa ineunte xtateex ledionc eiufmo- 
di feriptorum generis comparauimus . 

Altera difficultas , qux fe nobis obtulerat , maioris quidem 
erat ponderis , & momenti ; verfabatur quippe circa difciplinx 
vocabulorum intelligentiam , & notionem , quorum ignari era- 
mus, & penitus ieiuni. At hanc quoque difficultatem facili ne- 
gotio fuperauimus ope , & opera Clariffimi , atque Dodiffimi- 
Viri D. Ioannis Alphonfi Borelli Mathefeos in Pifana Acade- 
mia profefforis celeberrimi , qui , & verfionem ipfam promo- 
uerat apud Sereniffimos Principes , & Codicem comport3uerat 
idem Romam , ac perpetuus mihi aderat Dux , & Magifter . 
Et ita fane ea omnia , qux ad Difciplinx , eiufque vocabulo, 
rum notionem pertinebant , clare , dilucide , & explicate ordi- 
ne infinuauit , vt breui meis auditoribus Mathefeos profeffor vi- 
derer. Porro quod hac in re magis mirandum eft , nec filentio 
prxtereundum , ca erat Viro illi Do&iflimo fingularis ingenij 
perfpicacitas , vt fxpe in abftrufis quibusdam locis , non ex in- 
tegris , 
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tcgris , inquam j prsmiflis , fcd ex vnica di&ionc totam illatio- 
nem inde colligeret , non lenfu , fed totidem pene verbis , ac 
h Arabica legeret verba ,& lingua: veteranus eflet profcflor. Pro- 
inde verius ipfi , quam mihi adlcribenda eft haec verfio, longe 
tamen abiit omnis adulatio , & animi propenfio in virum ami- 
ciflimum. Hac mutua contentione, & interpretandi, & verten- 
di trium Mentium fpatio verbo noftra confcSla , & abfoluta^ 
cit , in qua horis tantummodo matutinis propter nimios calo- 
res sftiuos confumpfimus . Ethsc de ratione verfionis pofterio- 
rum librorum Apollomj , & methodo facis didta fint. Nunc de 
iplo Apollonio , eiufqnc librorum Arabica verfione, & illius au- 
sioribus nonnihil dicere , par , & conlentaneum eft . 

Apollonium fub Achai Filio Ioatham regis Iuda poft Tha- 
letem Milefium Floruifle , Arabes perhibent Scriptores . Sic 
enim lib. 3. Chronicorum in Achaz feriptum reliquic Gregorius 
Barhebrxus: Pojl Thaletem celebris fuit in Geometricis pracipue difei- 
plmis Apollonius Kaggiar . (ideft faber lignarius) Is compofuit Tra. 
datum de [cientia Conicor . nempe de lineis , qu* neque reti* funt , wr- 
Hue arcuat* , feu curita , fed inclinata . Notandum hic eft vocenu 
'Naggiar , qua: Apollonio tribuitur , vt cognomen , & nos fa- 
brum lignarium vertimus , poni ( vt opinor ) pro Geometra id 
forte exinde , quod inftrumenta , quibus vtebantur Geometra: 
ex lignis olim conficiebantur. Quod , & indC conijcio , quia^ 
hoc idem vocabulum Euclidi quoque tribuitur apud eundem.. 
Gregorium fic de illo feribentem . At Euclidet fiaggiar ex Vrbe 
Tyro erat. 

De verlione autem librorum Apollonij in Arabicam linguam 
ita ftacirn fubdit mox laudatus Gregorius : Ex his autem >verfi 
junt m Arabicam Imguamtemvore Almamum feptem libri , eius tamen-* 
praefatio indicat , octo futjfe libros i qui quidem Traclatus cum alio Tra- 
clatu eiufde Apollomj caufam dedere Euclidi fuorum componendorum li- 
t) oru longum pojl tempus . In his longe videtur diferepare Grego- 
rius a communi Chronologorum fententia , & opinione , qui 
Apollonium Floruifle feribunt anno periodi Iulianc 4474. ideft 
annis ante Chriftum Dominum 240. adeoque multo iunior eft , 
quam facit illum Gregorius . Difcrepat prsterea ab ijfdem Chro- 
nologis in state Euclidis , quem Apollonio iuniorem agnofeit , 

vbi 
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vbi illi eum collocant in anno periodi Iulianat 4430. ideft ante 
Chriftum Dominum annis 284. iuxta quam opinionem Apollo- 
nius iunior erit Euclide annis 44. 

Almamun autem fub quo fa£ta eft librorum Apollonij verfio 
in Arabicam linguam ex laudato Gregorio Chabpha fecundo 
falutatus eft An. Heg. 203. ex omnium feriprorum fententiau , 
qui annus ex Tabula Aerarum lfmaelis Sciahinfciah , quam re- 
fert in hiftoria Gentium , refpondet Anno Chrifti Domini fola- 
ri 8itf. plus minufue . Nam Hegiram accidilfe anno Chrifti 
63 1. habet lfmaelis Tabula contra omnium Chronologorunu 
Orientalium opinionem , qui eam reponunt in ann. Chrifti <>21. 
& vndecim Heraclij , vno excepto Eutychio Alexandrino , qui 
eam reponit in fua hift. Ecdcs. in an. Chrifti $14. feribit enim 
ibi : A Chriflo Domino nofira 'vfque ad Hegiram funt anni 614. In 
quoo&ennio integro diicrepac ab alijs Chronologicis. Sed hxc 
leuiter tetigilTe , fatis eft ; non eft enim animus hic temporum 
apices data opera excutere , nec id fane vacat , nec huius lo- 
ci eft. 

Principem autem Almamunum , eam procurafle verGonerru 
librorum Apollonij , non foliim facile , fed procerto credendum 
eft . Nam is omnium fcientiarum ftudijs vehementiilime arde- 
bat , proindeque congerendorum vndique librorum nunquam 
finem faciebat , cratque in eorum interpretes prolixHfimus . 
Mira fane , qux de illius , ac proaui Abugiahphar Almanfur 
animi propenfione in literas , & literatos viros refert Sahadus 
Filius Ahmedi Andalufij in Hift. Arabum . Is , inquit ibi , erat 
flatus Arabum in gentilitate . Poflqudm 'vero fanor ibus profequuttis eft 
Deus Altifsimus Hacfemitas , deuolmtque ad eos imperium , cmmerfa 
mentes funt , <gr intellectus d flupore , in quo tacebant , exfufcitata 
ingeniorum acumina poftquam extinfta erant . Horum autem primus , 
qui promouendis fcientus operam nauauit , erat Abugiahphar Almanfur 
fecundus Chalipha . Qui tametfi lurif prudentia deditifsimus effet , igjr 
perit tfstmus ; nihilominus , (eft Philofophia 'vacabat fludio , fed arden- 
tius Aftronomt <t . Cum <verb Jmperij fufcepijfet fceptra Chalipha fepti- 
mus Abdalla Almanfun filius Aaronis Hafcidt , abfoluit ea , qua ince- 
perat Auus ipfius Almanfur , operamque dedit fcientijs 'vbiqve inquiren- 
dis. Hinc Gracorum fcripflt Imperatoribus rogans fibt mini quetquot 
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haberi poffunt Philofophorum libri , tjut quotquot tomparare potuerunt mt- 
f 'erunt ip fi . Quibus tUe 'vertendis perit tj simos quofque f elegit interpretes , 
(gr curam iniunxit interpretandi , gjf u erft Junt eo Jludto maiori , quod 
peri potefl . Quo autem facio homines non folum incitabat ,fed gjf co- 
gebat quodammodo , ut tjs legendis , (fljr edtjcendis operam darent. 
Ipfe ' vero fapientes utros fdmiliarifsime conueniebat , eorumque perami . 
ce utebatur cmfuetudme , atque plurimum illorum deleclabatur collo- 
qutjs . "Noiterat , (Sp quippe optime , fapientes uiros Deo Alt if simo mor- 
talium effe c an f simos , ac ipfi contuncltfsimos , eo quod fefe dederunt 
anima rationalis uirtutibus comparandis , pojlhabitis , gjg contemptis 
ijs , quibus Sinenfes , ac T urca , eorumque fimiles incumbunt . Hi 
enim ojlentarc amant artium Mechanicarum fubtihtatem , anima tra- 
fctbihs gloriantur potenti) s , gjr concuptfcibihs taciant fefe facultatibus. 
Cum tamen hac omnia communia cum ijs ipfa habere bruta yfctre de- 
beant ; imo longe ab tUts fuperantur . Pcntid , gp fubtibtate artis ab 
Apibus , qua fua examina , feu penarium fexangula mira conftrmmt 
arte. Audacia , gfr fortitudine d Leonibus , ahjfque feris , quibus tit-> 
hifce haud comparandus ejl homo . Libidine , gjg Luxuria d futbus , at- 
que altjs , qua hic memorari ncccffe non efl . Hacque de caufa fapien- 
tes uirt funt lampades in tenebris , gp mortalium omnium Domini. 
Et heu qudm turpe , atque deforme ejl terrarum hoc orbis theatrum _. , 
quoties futs caret fapicntibus. Hsec Sahedus in Hiftoria Arabum. 

Noftram autem verfionem hanc Arabicam quod attinet, alia 
prorsus eft ab ea , qua: fub Almamuno confeda cft . Hoc plane 
patet ex ipfius Audoris Abalphathi in praefatione verbis. Dicit 
quippe ibi , fe eam adornafle verfionem pro regis Abicaligiar 
Bibliotheca . Abicaligiar autem rex falutatus eft , tefte Sciahin- 
fciah , Gregorio , & alijs , Hegira anno 372. nempe annis 
1 69. poft Almamuni inaugurationem ijsdem , quos mox lauda- 
uimus , audoribus. 

Verfionem tamen illam , qua: fub Almamuno fada eft , ne- 
quaquam vidit noftra: huius verfionis audor Abalphath, quemad- 
modum ex; verbis eius , qua: ad feptimi libri adiecit calcem , 
patet luculenter . Ibi enim , puto inquit , me in hoc , nempe iiL, 
hac verfione concinnanda, quofcunque altos anteuertiffe . Itaquo 
cxiftimat is nofter Audor , fe omnium primum Apollonij ver- 
fionem Reipublics literaria: dcdifle. Quod , St in ipfa quoque 

innuit 
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innuit praefatione , afferens vfque ad fua tempora nullam inte- 
gram librorum Apollonij extitiffe inter Arabes verfionem ; fed 
fragmenta quaedam . Ex quo arguere eft , aut eum minime an- 
tiquiorem Almamuni vidiffe verfionem , aut iftam non niiffe * n * 
te^ram , fed Epitomem aliquam ex feptem Apollonij decer- 
ptam libris j de qua ille in praefatione . Vt vt fit noltra haec 
alia prorsus eft ab ea , & ad ipfius au&oris calculos redada^ , 
atque adeo integra 5 & omnium perfeftifiima , atque abfolutif- 

fima . . 

Caeteru admonitum volumus benignum le&orem 5 nos in hac 
verfione adornanda fatis prefse Arabicam fecutos effe phrafim» 
nec omnino elegantiam , & venuftatem linguae exprelfiffe , ar- 
bitrantes id maxime pertinere ad fidelis interpretis partes 5 & 
officium* 

Ea autem quae occurrunt circa ipfam phrafim , & vocabula* 
nonnulla obferuanda , Arabicae Editioni referuauimus , rati ea* 
commodius , & magis ad rem ibi exponenda effe , & fuis ex- 
primenda characteribus . Interim bene vale , & hoc qualicunque 
fruere ftudio , & labore , 
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IOALFONSI BORELLI 

PRrEFATlO AD LECTOREM. 

CCJPE tandem , fludtofe Lector , tn folemnt hac pompa 
nuptiarum Serenifsimi Principis Etruri <e 2{egio fplendore 
d Seremfsimo . Magno Duce parata tam diu deploratos , 
& expetitos libros poflremos Conicorum ApoHonij Per- 
g.ti , vtque fine mora mens tua epulis hifce lautifsimis 
fatur ari pofsit , non te demorari diutine patiar in limine , recenfendo fet- 
licct nomen Apollontj , patriam , atatem , opera ab eo confcnpta , ne- 
que infuper doccnn.c conica ortum , (fif progrejfum d primis incunabulis 
ad 'virilem 'vfque , 'vegetam xtatem , ad quam Apollonius eam-- 
euexit , propter quod Jacimus magnus Geometra cognominatus cjl j hac 
enim trita tam funt , (fg 'vulgaria : breuiter tantummodo percurram-* , 
qua ad notitiam horum librorum facere 'videntur . 

Jllius pretioffsima bibliotheca orientalis , quam Serenifsimo Fcrdinan- 
do Primo gratitudims ergo reliquerat Jgnatius 'Neama Patriarcha Anti - 
ochenfis libellum nitidifsime Arabice feriptum mihi oflenderat Serenif- 
fmus Princeps Leopoldus Mufarum decus , @r gloria , nojlrique fxculi 
lumen eruditum . Codici mfcripferat J{aimundus,fiue quis alius : Otto libri 
de Conici d’Apollonio dei Patriarca. Summa Utitia libellum exofeu- 
latus , licet Arabici idiomatis fim prorfus ignarus , non potui me conti- 
nere , quin f altem contreilarem , atque reuoluerem paginas illas ; cumque 
prater figuras mihi fatis notas quatuor priorum Apollontj librorum •vtdif- 
fem alias conicas figuras , in quibus ab <vno puncto in eis collocato edu- 
EEe erant plunma rcclx linea ad conifechonem , illico in mentem 'venere 
illa EutociJ 'verba in expofittone epifioU Apollonq ad Eudemum : Quin- 
tus , inquit , liber de Minimis, & Maximis magna ex parce agit; 
quemadmodum enim in elementis didicimus , ii ab aliquo pun- 
&o in circulum lineat ducantur, earum quidem , qua: ad conca- 
uam i piius circumferentiam pertinent , maximam cifc , qua: per 
centrum tranfic, earum vero, qux ad conuexam, minimam eife, 
qux inter di&um pun&um, & diametrum inter jjcitur , ita & dq 
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conife&ionibus in quinto libro inquirit. Sexti, feptimi, ScoStz- 
ui libri propofitum manifefte ab ipfo Apollonio expIicatur.Caw^; 
poffed d quodam Maronita Arabice callente accepiffem tractatum ,feu li- 
brum tjumtum Apollomj effe illum, in quo figura pr.tdtcl* deltneau erant , 
par iter que in fubfequenti libro fexto confpexijjem figuras alias exprimentes 
aqualitatem , (ffr fimihtudiiicm feclionum conicarum , miloi certum fuit , 
ruere Apollomj effe libros illos . Haud tamen negabo fcrupulum , ac du- 
bitationem imetlam , ex eo quod textus ille Arabicus non praferebat 
in fronte Apollomj , 'uel •ullius alterius nomen , (jfr definitiones primi libri 
centuriam fuperabant , cum Apollonius non mfi nouendecim Juo primo li- 
bro appofinjset . lnfuper in prioribus quatitor libris non totidem figuras con- 
fpiciebam, nec omnino f miles, eafdemque, nec eodem ordine difpofitas , 
ac in textu Graco Eutocij rvidere ejl ; quare cenfui librum prxdiclw*-> 
epitomen ejfe Conicorum Apollonij ab aliquo alio confcriptam . Hanc quoq\ 
praclarifsimi Torricellij fuijfe fententtam pojlea didici ex eius Eptflolaad 
eruditifsimum Mtchaelem Angelum Fjccium mtjfam . Perjhti tamen de- 
bere latine rverti lucubrationem tam eximiam , eruditifq ; optat tf simam , 
nam mfi ipfif simum opus ejfet Apollomj , faltem ex ijfdemmet libris epi- 
tome illa defumpta, (eff tranferipta exijlimart debuerat. 

Igitur Screnifsimus Ferdinandus Secundus Magnus Dux munificen- 
tia ruere regia, qua bonas artes promouere fludet , annuente fummo - 

pere coadiuuante Serenifsimo Principe Leopoldo fratre Mathefeos , atque 
omnigena Sapientia perito cultore ,atq; egregio mindice , pracepit,rut njo- 
lumen Arahiatm 'Rom.t latine redderetur ab Abrabamo Ecchellenfc lingua- 
rum Orientalium doclifstmo , (ffg peritifsimo profejfore. is quidem fumma 
alacritate negotio fufeepto primum bono me ejfe amnio tufsif, monuit enim 
nouum non efie apud Arabes libros nomine auctoris in fronte carere, ojlen- 
ditque in proemio eiufdem codicis apcrtifsimc declarari effe libros Conico- 
rum Apollomj paraphrafhce expofitos: deinde ex translatione priorum qua- 
titor librorum patuit demonjhrattones propoftionum pene non differre quoad 
doFtrmam d textu Graco Eutocj , licet <uerbum <uerbo non refponderet: 
nec mirari paucitatem figurarum, quandoquidem nona, eademqy figuras 
quatuor , aut quinque propofitiombus infermret. Incomparabili igitur gau- 
dio perfufus Apollonium pene e manibus fublatum iterum amplexibus firin- 
sci , (efi exofculatus fum . Sed molejlum fummopere fuit otlauum librum 
deeffe : collegi tamen lo.Baptijlam 'Paimttndum opufculum arithmeticum 
(quod inhoc codice Arabico fubfequitur libro Septimo Apollonij') pro otlauo 
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ciufdem libro accepiffe , pariterq', Hieronymum Lunadorum in hbro de %q- 
mana Curia nobis impofuifse , cum ocio Apollonij libros ex Arabico tran- 
fuhjfe latine 'Raimundum typis pubhcauif, qui enim fert potuit , ut celo 
libros dedijjet is, qui an feptem, aut ocio hbrt effent non animaduerterat i 

Modo operx pretium erit ante oculos ponere formam , (gr difpofitionem 
huius paraphrafis ab interprete Abalphatho edit * . Et primo fciendum ejl 
eum collegi jje fimul feptem integros libros Conicorum Apollonij ex fragmen- 
tis , <ju-e haclenus apud Arabes fparfim circumferebantur , difpofuijjequi—i 
propofitiones eorumdem librorum alio ordine , ac diuerfo ab Apollomano , 
relictis tamen numeris antiquis , nam in primo libro pojl primam , (ef 
fecundam propoftiones fubfequuntur undecima , tertia, quarta , feptima, 
(gr fc ulterius femper ordine perturbato procedendo . Hac nempe ratione 
fmul colleclis in eadem figura pluribus propofitionibus , quas in locis difsi- 
tis collocauerat Apollonius , putauit Abalphathus breutus fe eas demonjbrd- 
turum retenta femper Apollonij fentcntia , fcilicet tjfdem medijs , (efi eodem 
progrejfu, quo ufus ejl Apollonius, demonflrat Paraphraftcs eafdem pro- 
pofitiones . An uero uanare noluerit reuerentia retentus , uel potius ne- 
quiuerit uirium defcCtu , ( quippe ingenio non admodum felici , et inue- 
mendi fagaci a natura donatus ) non aufim affirmare. Superaddit quoq\ 
numerofam farraginem aliarum definitionum , quibus compcndiofiits , (gr 
clarius demonjhationes abfolui pojfe profitetur , quod quidem non raro ipfi 
af equitur ; aliquando uero ob affeclatam nimiam breuitatem obfcurior effi- 
citur : accidit quoque , ut aliqux definitiones inutiles , (§r otiofe fint , uel 
repetitio declarationis earumdem prolixitatem creet maiorem . 

Animaduerfione dignum ejl , quod Manufcriptum licet non diflin- 
guatur capitibus , aut paragraphis ,fed continuo ,perpetuoquc fermone proce- 
dat more Arabum , in eo tamen numerorum tria genera pafsim occurrunt, 
qui omnes fere interhneares , pauci quidem in margine pofiti , aliqui rur 
bris charafleribus depttli, ahj uero pofiti fuper altos numeros in eadem 
linea , ueluti fractiones numerorum deferibt folent , hac ratione f 9 . y o. 
uel gg. 69. 70. 71. , (fig licet raro fynceri , (jjfi ueridtci fint, conie- 
ci tamen fupremos numeros indicare partes , f eu fecliones, in quas Abal- 
phathus librum difiribuit , atq ; partitur : infimi uero numeri docent quot- 
nam propofitiones in unaquaque feSlione contineantur : itaque hi nume - 
n gg. 69. 70. 7 1 . fignijicant in lib. 5. Sebi. 16. contineri Apollonij 
Propofitiones 68. 69. 70. 71. reliqui numeri mterlineares fic dtfpofiti z 4. 
cx 5 . , uel 3 7. ex 6. citationes funt , tndicantque Prop. 14, lib. 5 . Come. 
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Apoll. , rvtl Prop, 3 7. hb. 6 , «Jerf imrw» mendoft fint omnes fere 
numeri hume codicis / in folo enim quinto libro frequenter dua , r vel tres 
propofttiones diuerfe rvno, (ffi eodem numero defignantur , (efr e conrr 
plures , & feparati numen nulli propofitiont tribuuntur ; nufputm emm -• 
reperies propofttiones 1 6. 17. 18. 24. 40. , % 'r quamplunmas alias . 
Citationes poftea inter propofttiones interpofita mcndofisftm a, obfcuriores tene- 
bras obducunt , quare non parum laboris, (ffr molefita habui , <~ut propofitioni- 
bus horum fulfequentium librorum numeros debitos , (gr legitimos af signa- 
rem ; nam prioribus quatuor in libris propo/itionum numen licet perturba- 
ta ordine difpofitarum facile rejhtui, <gr corrigi potuerunt ex Graco exem- 
plari, at in libris 5. 6 . iefi 7. numeros erroneos ferie propofitionum alte- 
rata nifi anolando afequi quis poterit t Cum ex Arabico codice mendas 
hafce numerteas corrigi pojfe Excellentifsimus Abrahamus Ecchellenfis 
dcfperajfet , repetitis litteris , njt come Buris negotium perf cerem, tufsif, (ffr 
fiquidem propofttiones Apollonij <-vno, mei altero tantum ordine difpontpo- 
tuijfent ,forfan mentem auBoris conijcere arduum non fuijfet , fed mter 
multas , (ff njarias feries , quibus conica doctrina exponi poffet , fi eam , 
quam Abalphathus elegit , affecutus fuero, fortuna tribuendum erit , 

Sed quid ego minutias numerorum confeftor , cum in textu ipfo infur 
perabiles fere, (gr maioris momenti difficultates fuperfint i nulla propofi- 
tio fuit , tn qua [ementia , aierba , aut numen , aut littera non fuerint 
multifariam permutata , mutilata , aha pro altjs repofita , atque in propo- 
fitiombus pier if que tituli ipft , (gr expofitiones fimmopere deprauata , njt 
prorfus ignoraretur quid nam demonfirandum propofuerit Apollonius. Ita- 
que <i>erba , littera , numeri , citationes , imo fementia deficientes , aut per- 
mutata 'vna cum affectata Paraphrafhs Arabici breuitate, (ffr multipli- 
ci, nona nomenclatura Cimmerias tenebras effundebant . Hafce man- 
gufitas redactus , quod potui, feci, rut germanum fenfum Apollonij , $ 
corrccltf simum exhiberem textum. 

Hanc tamen cautionem adhibui , ^ 4 in notis femper bona fide appo- 
nerem ipft fuma 'verba textus, qua franfiulcrat ex codice Arabico me pra- 
fente Excellentifsimus Ecchellenfis , tbidemque rationes appofut mutatio- 
nis, <gr correctionis facta. Itaque perf ape rubi fententia 'videbatur obf cu- 
ra , neque dtjhncle explanata , tunc quidem meis -verbis declar ani. Et quia 
multoties ob nimiam paraphrafiis breuitatcm , <tjcI librariorum r -vitio propoft- 
tiones nofolide demonfbrantur, a>el nequeunt ex pracedentibus deduci, addidi 
%x meo penu lemmata nonnulla , quibus eutdenter confirmantur , qua in 
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textu ambiguitatem alluam prafeferebant . Appofut quoque prolixe pro- 
pofitiomm cafus omnes negletlos tn textu , eorumque demonflratwnes . 
Sed hifce omnibus m rebus religiofus adeo fui , 'vt omnia dtuerfo chara - 
Here tn rtotis memor auerm , exceptis tamen ijs , qua minoris momenti 
funt j att littera tranfpofita , deficientes , (gfr T,erba aliqua impro- 
pria , (ffr non ftgnifcantia , qua commemorare non cenfui , ne 'volumen 
m immenfum exarefeeret . 

Tandem potuijfem quidem abundantioris doctrina gratia non pauca-* 
meo morte hifce libris fuper addere non omnino forfan contemnenda , fed 
parcus adeo fui , 'vt tantummodo qua ad illufirationem , (gjy ornatum-* 
operis facere 'Videbantur , adiecerim funtq- y nonnulla propofutones addita , 
quanoua , forfan inelegantes non erunt , 
i Confideranda modo funt difficultates d prajlantifsimo , et doclisfimo Clau- 

dio Midorgio propofita contra Manufcriptum Arabicum Apollomj , quod Cia. 
rifsimuSy @r de bonis litteris optime meritus Colms ex oriente detulit , 

- eademq; difficultates eodem ture noftrum Manufcnptum, quod Golianum, 

( petunt. V trba Merfennt m prafatione Corneorum Apolloni] fua fynopfs Ma- 

thematica hac funt. Sufpicatur autem Claudius Midorgiushos tres 
libros, (fcilicet 5. 6 . (dfr 7. Corneorum Apolloni] ) efle cuiufdam Ara- 
bis fub Apollonio latentis , quod in quinto fuo libro primam-, 
propofitionem Texti Apollomj fuperius allatam non folum ia, 
cono redo , fed in quouis etiam fcalcno , 8t illorum portioni- 
bus quibufeumque datis poflibilia qua:que demonftrat . Hac qui- 
dem ratio quanti ponderis fit aqui rerum afiimatores iudicent , (gfi fi qui- 
dem omnes , qui m Geometricis mediocriter 'ver fati funt optime norunt 
fuccefsme aliquid 'vlterius muniri prater ea , qua diuim Praceptores 
Euclides , Archimedes , Apollonius , (fiy Ptolemaus ediderunt , facile enim 
ejfe hmentis addere quis ignorat f "Nulli 'vnqiiam 'venit in mentem librum 
Spiralium non ab Archimede , fed ab aliquo alio feriptum fuiJfe,propterea 
quod 'vniuerfaltus quarumcumque fpiralium pafsiones Neoterici demon- 
firarunt ; "Nec quia admirabilis Maurolicus in fuo quinto Conicorum libro , 
(efi alq reecntiores , ficuti praclarus fhylofophus , (efi Mathematicus Vim 
centius Viuianus Patritius Florentinus in fuo erudito libro de Maximis , 
& Minimis alia longe diuerfa ab Apolloni] fpeculatiombus excogitarunt , 

'r hos libros adulterinos efie aufi funt affirmare . Et ficuti ipfemet Midor- 
gntf non repudiauit librum primum Conicorum ab Eutocio editum , licet 
t fifit infuohbro tertio melius fe demonflraffe propofitiones 52. 55. 54, 
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litri primi fummopere florietur , pari ture hi libri adulterini cenfendi non 
erunt non aha de cauja , ntji quia propoftiones horum librorum non cor- 
rcfpondent , nec afsimilantur admirandis rogitationibus in eius fubhmi 
mente repofitts . Et [ane non dubito , quod Ji Adidorgius ipfc hos libros 
'vidiffet , (efr contreclajset , omnino illius magni Apollonij ejfe abfq-, njlla 
hxfitattone affrmajfet . 'Nam primi quatuor libri continent eafdem pro- 
pofitiones , <gg [ape numero eadem njcrba , qu.e in textu Graco Eutocij 
leguntur : reliqui libri f ubfequentes docent ea , qua in epijlola ad Eudemum 
propofuerat [e demonfbaturum Apollonius , (gr qua Pappus , < 0 g Eutocius 
dijlinclc , (gr exprefsc ibidem traclari affrmanr. Xjtrfus profunda men- 
tis perfptcacia , methodus feribendi , (gr genttis~ Apollomj adhuc ibidw-> 
confpicitur , nec [eri potuit, njt d translatoribus , d Paraphrafie, d tem- 
pons diuturnitate prorfus deleretur, atque mirandum-mgentum Apollomj 
d tanta barbarie omnino occultaretur . Eurfus in confcjfo ejl opera Euclidis, 
Archimedis , Apolloni] , Ptolomai , & aliorum magnorum rutrorum Ara- 
bice translata Jutsfe , (gr exprefsc grauisfimi fcriptores Arabi , pracipue 
Gregorius ‘Bar-Hebraus lib. 9. Chronicorum ait, opera Apolloni] Arabice 
translataprimbfuisfe anno 2,00. AEgyra Maumettanafub Almen Kalypha 
d loanne Patricida , (gr poflea afc alys recentioribus . Quare dubitandum 
non eft hos ejfe rueras , atque legitimos tres pofiremos Conicorum libros 
Apolloni f Pergai Paraphrajhcc ab Abalphathodejcriptos . 

Eruere modo , mt leflor , praclaro , (gr admirando benefeio Serenisfi- 
mi Principis Etruria , qui regali magnifeentia, et liberalitatepretiofisfimum 
hunc thej durum humanisfme largitur . Vale, 
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APOLLONII PERGAEI 


CONICORVM LIB- V- 





DEFINITIONES. 

i. 

a pundo aliquo m axe fedionis conica: fumpto 
egrediantur aliquc reda: line® ad fedionem , 
vocabo pundum illud, ORIGINEM. 

II. 

Et lineas, RAMOS. 

III. 

Segmentum autem axis inter illud, & verticem fedionis ei pro- 
ximiorem , MENSVRAM . 

IV. 

Sed fi fuerit mcnfura squalis femiifi eredi , vocabo illanu, 

comparatam . 

V. 

Et perpendiculares cadentes ab extremitatibus ramorum fupcr 
axim vocabo, POTENTES illorum ramorum . 

VI. 

Abfcifla vero illarum potentium , ABSCISSA ramorum . 

VII. 

Et inuerfa illarum potentium, INVERSA ramorum. 

VIII. 

Atque redangulum contentum fub inclinato, & aggregato in- 
clinati , & eredi , vel differentia tranfuerfi , & eredi vocabo , FI- 
CVRAM COMPARATAM. 

A IX. In 
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IX. 

In quolibet re&angulo applicato ad Tegmentum axis, fi illud 
Tegmentum ad latitudinem illius retianguli eandem proportio- 
nem habuerit , quam axis ad latitudinem figurc comparata.* vocabo 
illud, EXEMPLAR. 

X. 

Siexpun&ofuper axim educatur perpendicularis ad vtrafquo 
partes Tectionis , & ex puncto aliquo illius perpendicularis educan- 
tur linea* terminata: adfedioncm ex vtraque parte, vocabo pun- 
ctum illud in perpendiculari fumptum , CONC VRSVM . 

XI. 

Et lineas etiam, RAMOS. 

XII. 

Etquifccantmenfuram, & terminantur ad fedtionem ex altera 
parte concurfus , RAMOS SECANTES . 

XIII. 

At qui non fecat illam , & tranfit per concurfum , & terminatur 
ad axim , & Tectionem fimul , RAMVM TERMINAT VM . 

XIV. 

Sed cuiuTcumque rami fecantis , cuius portio inter feaionem , & 
axim intercepta eft linea brcuillima , vocabo illum, BREV1SE- 
CANTEM. 

XV. 

Et vocabo Tegmentum axis inter perpendicularem , & verticem 
Te&ionis proximior em interceptum , MENSVRAM , quoque . 

XIV. 

Et portionem lectionis conica: dilfcctam ab ordinatione axis 
tranTeuntis per originem, fiue per concurTum prope verticem pro- 
jdmiorem Tectionis , vocabo , SEGMENT VM illius puncti . 
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N O T JE- 


H 


B l K 



r AE definitiones non fiunt Apollonfi , fied Interpretis Arabici, qui in proe- 

L m ’° huius operis aperti ait, addidiffe plurimas de finitiones tn Itbrit ApoU 

Ion fi, quibus theoremata breuifisime propo- 
ni poffc profitetur , vt in prioribus qaatuor 
libris videre eft . Eas autem exemplis illu- 
firare conabor . 

I. Sit qualibet coni fieClih ABC, cuius 
axis B D, & tn eo fumatur quodhbet pun- 
ctum D intra fieClionem , a quo educantur 
reCla linea DA, DE, DE, DC vfiquc ad 
fieClionem . T 'une vocat nr punClum D , Origo. 

II. Et linea D A, D E, & c ater a va- 
cantur, Rami, 

III. Portio vero axis B D inter origi- 
nem D , & verticem B interpofita vocatur 
Menfiura . Sed in dlipfi A B C G , fi axis 
portiones DB ,& D G i na quales fuerint , 
tantummodo minor portio B D vocatur Mc- 
fiura, non autem maior DG . 

IV. Sit pofiea reCla Bl fiemi fisis lateris 
reCli B H iam fi menfiura D B aqualis fue- 
rit fiemiereClo Bl, vocatur D B,Menfiurae 
comparata . 

V. At fi a terminis r amorum A , E , F 
C educantur ad axim perpendiculares AK, 

EL, EM, C N, ipfium fecantes in K , L, 

M , N vocantur illa reCla Ime a Potentes illo- 
rum ramorum. 

V I. ReCla vero K B vocatur Abficififae 
rami D A, & LB Abficiffa rami D E ,& 
fic reliqua omnes. 

VII. Sit pofiea 0 centrum fc Itionis , iam 
axis portio ex centro O vfique ad potentia- 
lem A K eduCta , fcilicct O K vocatur In- 
ner f a rami DA, pariter que OM efilnuer- 
fia rami D F . 

VIII. Si ponatur reCla Unca B P ad 
axim perpendicularis , qua in hyperbolae 
fiat aqualis aggregato , in ellipfi vero fiat 
aqualis differentia laterum recti B H, & 
tranfiucrfiG B , tunc red angulum contentum 
fiub G B,& BP vocatur , Figura comparata. 

IX. Pofiea fi,vt GB ad BP itafiatfieg- 

A z 
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mentum 'axis T> B ad D R ,& compleatur 
parallelogramum reitagulum B R , tunc fpa- 
tium B R vocatur Exemplar . furi r tu One 
ii, v tGBtdDP iti fitt figmentum axis 
D K ad Ittitudincm K S , complcaturquee 
parallelogrammum reitangulum D S , vtc a- 
bitar puriter D S Exemplar . 

X. Et fi C D perpendicularis fuerit ad 
axim B D, (fi producatur vitra axim ine 
E, atque a punito E extendantur vfqucad 
( 'c ii tonem reita linea E B, E F , EG, vo- 
cabitur E punitum Concurfits. 

XI. Et linea rclta E B, E F, EG vo- 
tantur etiam Rami. 

VII. Atque linea reita E F fecans axim 
in H •Vocatur Ramus fecans . 

XIII. Et reita linea EB conuenienf 
eum axi in vertice feitionis vocatur Ra- 
mus terminatus. 

XIV. Si vero rami fiecantis E F por-' 
tio eius H F inter feitionem, & axim in- 
tercepta fuerit brcuifsima omnium linea- 
rum , qua ex punito H ad feitionem duci 
pojfunt, tunc ramus E F vocabitur Breui- 
fecans . In textu Arabico fecans ramus vo- 
cabatur , mendose , vt arbitror , non enim 
hac definitio diftingueretur d duodecimae 
definitione. 

X V. Similiter figmentum axis D B fi- 
lium a perpendiculari ad axim ex origine 
E ducta , vocatur quoque Mcnfura . 

X V I. 7" andem fi per punitum originis 
V, vel concurfius E ducatur ordinata A C , 
tunc figura contenta ab ordinata A C , cr 
feitione conica ABC , vocatur Segmentum 
filius puniti. 
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SECTIO PRIMA 

Continens propoli tiones I. II. 8c III. Apollonij . 

PROPOSITIO I. 1 ^ j 

Si ex centro D fe&ionis A B (habentis centrum) egrediatur 
linea reda D F H bifariam diuidens A E eredum illius axis, 
quod fit perpendiculare ftiper axim C A G , fecans axis ordina- 
tionem B G I; vtique dimidium illius ordinationis, videlicet B 
G , poterit duplum plani , quod producit illa linea cum axi in- 
ter ere&ura, Sc illam ordinationem, nempe duplum AGHF, 



Q Via B G poteft comparatum applicatum ad abfeiflam A G , & pla- 
num G F dimidium eft illius comparati ; ergo B G poterit duplum 

— f — t ^ T ' . O « t. — — «.M — ft n Aam >1 a — — 1 • v 


plani GF; & hoc erat oftendendum . 

PROPOS. II. 


P Aritfcr quoque oftendetur, fi potens 
tranfierit per centrum ellipGs, quod 
BG poterit duplum trianguli AFG. 


A F t 





loogle 


PROP, 
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propos. iir. 

S I vero in cllipfi cadat B G infri cen- 
trum , poterit duplum differentie duo- 
rum triangulorum D A F , & D G H , nem- 
pe duplum plani G L . Et hoc er?t pro- B 
politum . 



Notae in Propofitionem primam. 

V Ocat i n primo libro interpres fiettiones habentes centrum bypcrbolem , & 
ellipfim , df vocat erectum latus rectum feti tonis , vocat etiam ordina- 
tionem axis eam , quam nos ordinatim ad axim app litatam appellamus . 

Quia B G poteft comparatum applicatum ad abfeiflam A G , &c. Voeat 
infuper paralUlogrammutn comparatum applicatum ad axis abfcijfam A G re- 
_ ^ tt angulum ipfum AGI , quod quidem adtaeet lateri recto A E latitudinem ha- 
primu ' bens abfcijfam A G excedens in hjperbola , dr deficiens in ellipfi reti angulo ji- 
tnik et, quod latere recto, & tranfuerfo continetur i fc ilice t reti angulo C A E . 



Et planum G F dimidium eft illius comparati, &c. Non erit inutile _j b 
paulo fufius ojlcndcre id quod ob nimiam facilitatem Apollonius tantummodo in- 
fuit . Ducatur retta linea FK parallela axi DA fiecans ordinatam BGprodn- 
tlam in K: quia figura latera C A, dr A E fiunt ipfarum D A, A F duplicior 
ergo C E, dr D F H parallela fiunt, efiquc K H parallela A E, cnm ambo pofita 
Jint perpendiculares ad axim , dr C A , F K fiunt quoque aquidtfi antes , ergo 
triangulum F K H fimile ejl triangulo C A E, & propterea parallclogramma-j 
Ibidem 1 K H, dr C A F. fimtlta erunt . Et quoniam quadratum ordinata 

BG aquale cft reti angulo contento fiub latere retto E A ,& abficijfia A G exce- 
dente 
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dente ia hyptrbola, & deficiente ia elhpfit re fl angulo FKH fimile ei , quod la- 
teribus redo, &' tranfuerf) continetur, fit licet C A E, & eft A F fcmtfsis la- 
tens reti i, igitur quadratum BG aquale ejl fumma in hyperbole, c r differen- 
tia in ellipfi reClangult GAF bis fumpti , & rdt anguli FKH, quod ejl aqua- 
le duplo tnanoult FKH: fed quadrt Uterum AGHF aquale ejl aggregato in-, 
hyperbole, & differentia en ellipfi rcStanguli G A F,& trianguli FK H, ergo 
quadratum B G aquale efi duplo quadrilaten AGHF, /eu differentia triangu- 
lorum DAF,& DGH, 

Notar in Propofitionem 
fecundam. 

S Ecunda propofitio facile ex prima deducitur ; 

nam , quando ordinata BG HI tranfit per cen- 
trum D clltpfis ; tunc tria puncta G, D, H conue- 
niunt , dr triangulum DGH euanefiit , & ideo 
differentia trianguli D A F , dr trianguli DGH 
nullum fpatium 'habentis, crtt triangulum tpfum-t 
PAF. 

Notar in Propofitionem 
tertiam. 

I N tertia propofitionc fimi liter, quando ordinata 
B H G / cadit tnfra centrum D ellipfis, tunc 
ducta C L parallela ipfi A E, erunt duo triangula 
DAF ,& DC L aqualia inter /e , cum fint Jimi- 
lia , dr latera homologa D A, D C fint aqualia , 
quia funt femiaxes ; propter ea differentia triangu- 
lorum DGH, & DAF,JeuDCL ertt trapezium 
C G H L, quod fubduplum ejl quadrat i ordinat* 

BG, 

SECTIO SECVNDA 

Continens propofitiones IV. V, VI. Apollonij , 

C Omparata eft minima ramorum egrediendum ex fua origine 
(4) in parabola ( J ) & hyperbola (fi) pariterque in ellipfi ( fi 
con parata fuerit portio maioris duorum axium , & tunc maxi- 
mus eft refiduum tranfuerfi axis . ) Reliquorum vero propinquior 

f yiinimo 
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minimo remotiore minor cft . Quadrarum autem meuiiira: mi- 
nus cft quadrato cuiuslibet rami afiignati (4) in parabola qui- 
dem quadrato fua: abfciflfe ( 5 ) & in hyperbola ( 6 ) & ellipfi 
exemplari applicato ad abfeiflam illius rami , 



PROPOSITIO IV. 

S it fc&io A B C, & axis eius C E, & inclinatus, fiuc tranfuerfa D C 
centrum G, atque eredum CF, & ex CE fccetur C I ajqualis CH 
(qua: fit femiflis eredi) & ex pumfto 
originis I educantur rami I B perpen- 
dicularis, & IK, I L, 1 A, & per H, I 
in hyperbola, & ellipfi ducatur H I p, 

& per H, G reda HGT , ad quam ex 
A,B,K,L extendantur APET, BIS, 

KNR, LMOQjjerpendicularcs fuper 
CE. Dico, quod CI, comparata mi- 
nor cft , quam I L , & 

IL.quam IK, &IK, 
quam I B , 3c maximus 
ramorum in ellipfi eft 
ID, & quod quadra- 
tum menfur* I C mi- 
nus eft quadrato IL, 
in parabola quidem., 
quadrato CM, &in_. 
hyperbola , & ellipfi 
exemplari applicato 
ad C M . Quoniam in 
parabola L M poteft a 

duplum MCan CH, nempfc CI (ia. ex primo )& quadratum IL cqua- 
le eft aggregato duorum quadratorum L M , & MI, quadratum itaque L 
I «quale eft quadrato MI, & MC in CI bis, qua: funt aequalia duobus 
quadratis CI, MC. Quadratum igitur C I minus eft quadrato L I qua- 
drato ipfius MC, qux cft cius ablcifla, & pariter oftendetur, quodqua- 
ramus eft quadrato I K quadrato N C, & minus quadralo I 
B quadrato CI, & minus quadrato Ai quadrato EC. 

PROPOSITIO V. & VI. 

A T vero in hyperbola, & ellipfi producantur ex Q, O, H linea: pa- 

r w ’P“ M C, & quia IC ex hypothefi xqualis eft HC, erit I a 
ivi aequalis M O, quadratum itaque I M duplum eft trianguli I M O, & 1 
quadratum L M duplum cft trapezij C M QH 'f prima ex y ergo quadra- 15 

tum IL 
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tum IL duplum eft trianguli ICH vna cum duplo trianguli QjTO.ncm- 
pc cum plano rciftanguli QZ; led quadratum ICeft duplum trianguli I 
HC (eo quod CH aequalis eft CI) ergo quadratum C1 minus eft qua- 
drato L I plano rcdtanguli Q Z . 

Deinde ponamus in ellipii Y F squalem differenti! , & in hypcrbola 
squalem aggregato DC, CF; ergo propter iimilitudinem duorum trian- 
gulorum GMQ> HVQ,&HVO,MIO, erit H V squalis VO.&H 
C V , vel ei squalis O V ad V Q^cft, vt M G ad M Q> nempe vt G C ad 
HC, feti vt DCadCF.igi- 
f tur V O ad V Qjtfl: vt D C 
ad CF, & comparando lum- 
inas terminorum ad antece- 
dentes in hyperbola , & dif- 
ferentias eorundem ad ante- 
cedentes in ellipii fiet O Q, 
ad V O ( qus squalis eft O 
§ Z , nempe M C ) vt Y F ad 
YC, & eft Y C, squalis D 
C , & Y F squalis fumms 
in hyperbola , & differentis 
in ellipii ipfarum D C, & C 

i F; quadratum igitur I C mi- ^ n 

“ nus eft quadrato I L re&angulo Q__Z , quod eft exemplar limilt» huius? * 
plano reilanguli C D in Y F , qus eft figura comparata. Atque fic dc- 
monftrabitur, quod quadratum IC minus fit quadrato IK exemplari ap- 
plicato ad N C , & minus eft quadrato B I exemplari applicato ad I C, 

& minus quadrato AI exemplari applicato ad EC: EftqucMC minor, 
quam NC.&NC, quam CI, & CI, quam C E; igitur L I maior eft, 
quam IC, & IK maior, quam LI, & IB maior, quam IK, &IA,quam 
IB. Et hoc erat offendendum . 



Nots in propofitionem quartam. 


a 


Q Voniam in parabola L M poteft 
duplum M C , &c. JZ^ndrttum-j 
u-, - enim L M aquale ejl reclango- 
It fub abfeiffa M C , & Utere rc&o C F , 
ejlqne C H femifsis erettt C F ; ergo L M 
fotejl duplum r e (I anguli MCH . 



j. huius. 


'X, 
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Notae in propofitionem quintam 

E R.it I M aequalis MO, &c. Propter parallelas M 0, C H, & ftmilttudi- 
ncm triangulorum IM0,& ICH, 

Ergo quadratum 
IL duplum eft tria- 
guli ICH, &c. Et 
quod quadratum 1 C 
aquale ejl duobus qua- 
dratis IM, ML /«_» 
rect angulo triangulo l 
M L ; Quadratis au- 
te l M ,cr EM aqua- 
lia funt triangulum 
IMO bis fumptum-j 
eum trapezio C M.SJ, 

H bis fumptOiCr qui* 
trapezium C M ^_H 
aquale ejl trapezio C 
M OH , eum triangu- 
lo H 0 Jgj at triangulo IMO, 

& trapezio C M fimul fum- 

ptis aqualia funt triangulum. ^ 

ICH, eum triangulo HOJZ'. 

Ergo quadratum L l aquale erit 
duplo trianguli ICH cum duplo 
trianguli HO.SJ. 

Deinde ponamus in cllipfi 
YF aequalem D C, & in hy- 
perbola, &c. Textus videtur 
corruptus, quem fk corrigendum 
puto . Ponamus T F in cltipfi a-' 
analem differentia, &inhyper- 
hola .e qualem aggregato D C, & C F . 

Proprer fimiiitudinem triangulorum, &c. Sunt enim duarelf* linea CG, A 

^ f. 11 ffttd flantes, qux fccant redas lineas conueni entes in Jf, (f 0. 

Erit H V aequalis VO, &c. Eo quod MI ojlenfa ejl aqualis MO, eflquzj e 
tHanguUrum **** fr0fm,Me “I' 1 * blatis propter tam didam fimilitudmcm 

Igitur \ O ad V O eft, vtDC ad CF, & conucrfa proportione dein- f* 
de componendo m hypcrbola , & inuertendo in cllipli fiet in hyperbola 
t-C , Ode. Textum corruptum , atque confufum clarius exponi pofffi 

eenjeopcr f / n ' n * inferius appoftum hac ratione . Et comparando fummas in-i 
hpperbola, & differentias lermtnorum in elltpf, ad antecedentes . 

Vt YF ad YC, & m cUmfi, vt F C ad C F, & Y F in cllipfi aequalis g 

D C, 
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DC, quadratum igitur, &c. T extum corruptum fic corrigendum puto ; & ejl 
TC aquaris DC, Atque 7 F Aquulis Jumm-t in hypcrbola , & differentia tn ellt- 
pfi laterum DC, cr C F . v 

t Exemplar (imile plano redlanguli CD in VF in hypcrbola, & YCir- 

ellipfi , &C. Hac pofirema verba expungenda duxi , tanquam Jt, pernite anca . 

Potejl etiam ad imitationem Euclidis reperin multitudo ramorum inter fc_> 
aqualium , qui ex origine dues pojfunt in eadem comfediunc . Itaque quotus PROP. I. 
menfura fuerit comparata , fcilicet aquahs fcmifst lateris redis , tunc duo tan- Additar. 
tum rami inter fe aquales a putillo originis ad vtrafque partes axis duci pof- 
funt in qualibet contjeditonc , erunt que illi, qui ad termmos L l cuiuslibet or- 
dinarim applicata L l ducuntur ab ongme 
l, nam efficiuntur duo triangula I M L, & 

IM l, qua circa angulos aquales ad M , ne- 
pe redi os, habent latera aqualia, fc i licet L 
M,& IM medietates ordinarim applicata, 
gf figmentum axis l M inter ordinatam, & 
originem ejl latus commune -, ergobafes,feu 
rami 1 L,& H funt aquales . Reliqui vero 
rami fupra, vel tnfra terminum eiufdem ordinarim applicata minores, aut ma- 
iores funt ramo ad eius terminum dudio ; quare duo tantum rami ad vtrafque 
partes axis inter fe aquales duci pojfunt . 

Rurfius quadratum rami l A remotioris a comparata fiuperat quadratum ra- PUOP. 
mi I L propinquioris ( in parabola quidem ) redi angulo fnb differentia, <*r fiub II.Add. 
aggregato abfiaffarum eorundem ramorum ; in reliquis vero fcdiionibus redian- 
gulo fiub differentia abfcijfantm , (fr fub reCla linea , ad quam fumtna ab fici fa- 
rnm eandem proportionem habet , quam latus tranfiuerfum ad fttmmam in hy- 
pcrbola, & ad differentiam in ellipfi laterum tranfuerfi, & redii . 

Et primo in parabola, quaa quadratum I A aquale ejl quadrato IC cum qua- } 
drato abfcifft CE; par iter que quadratum 1 L aquale e fi quadrato eiufdem / C ' 
eum quadrato abficijfa C M ; ergo excejfus quadrati t A fupra quadratum I L ibidem. 
aqualis ejl differentia quadratorum E C , cr C M ; fed excejfus quadrati E C 
fupra quadratum MC aqualis ejl redi angulo , cuius oafis aqualis cft furnma la- 
terum E C , & C M ; altitudo vero aqualis ejl E M differentia laterum eorun- 
dem quadratorum ( vt de- 
ducitur ex elementis) igitur 
excejfus quadrati IA fupra 
quadratum l L aqualis cft 
redtangulo , cuius bafis efl 
furnma abfcijfarum E C, C 
M , altitudo vero E M dif- 
ferentia carundcm abjcijfa- 
rum. 

Secundo in hypcrbola , & 
ellipfi fiat exemplar NT ap- 
plicatum ab abfaffam CE. 

Et quia quadratum 1 A a- 
q itale ejl quadrato eiufdem 

B a /C 
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IC cum exemplari NT ,& quadratum l L aquale ejl quadrato eiufdcm I C cum 
cxempl.tn £L_Z . Ergo exceffus quadrati / A Cupra quadratum / L aqualis cfi 
differenti a exemplarium NT, &gZ. Pojlea ducatur rea a JfN : quia trian- 
gula 4>jV S, o N ^aqualia funt triangulo , cuiut bajit aqualis eji jumm* re- 
darum N S , &0^ mi 

altitudo vero VR, vel C ZTX H F 

M E , funtque illa duo 
triagula aquaha tra- 
peffio NOJ$J fiuc-, 
exccffui trianguli N 
H S , fupra triangu- 
lum H O Ji^ergo tria- 
gulum cuius bafis a- 
qnatur fummt ipfa- 
rum NS , O Jpjtlti- 
tudo vero E M , aqua- 
le ejl differentia tria- 
gulorum NHS , OH 
-4L Bt fimiliter eorum dupla , fcilicet reti angulum i cuius b tfis aqualis ejl fum- 
ma N S, altitudo vero aqualis ME, erit differentia exemplarium retia- 
gulornm NT,& J^jt i fed fumma altitudi tum V H, H R, /eu fumma abfeif- 
farum C M, C E ad fummam bafium N S , 0 ffeandcn. proportionem habet, 
quam vna H? ad vnam O <£(,feu quam latus tranfuerfum DC ad furnmam-t 
in hyperbola,dr ad differentiam inetlipfi laterum tranfuerfi DC, drreth C F: 
Jgitur differentia exemplar ium N T , feu exceffus quadrati / A fupra-* 

quadratum IL aqualis e(l reti angulo contento fub EM differentia abfeiffarum, 
Crfub fumma ipfarun H S , & O J?, ad quam fumma abfcifarttm eandem pro- 
portionem habet, quam latus tranfuerfum ad fummam in hyperbola, & ad dif- 
ferentiam in ellipfi Uterum tranfuerfi, & redi, quod fuerat propofttum . 

M O N I T V M. 

X maria difpofitione terminorum proportionaliratis fcilicet duo- 
rum antecedentium , (gr duorum confequentium confurgunt 
plures modi argumentandi , quorum aliqui in elementis ex- 
pofiti non funt , aliqui mero fgmfcan tifsim is atocibus , (g^ 
breuius indicantur in textu Arabico , igitur , ne fepius repetatur prolixa-* 
expoftio modorum argumentandi in proportionalibus , (jjyrnn proportiona- 
libus, qui cumulate inferuntur in demonjhationtbus Apollonij opere pre- 
tium erit eos femel hic exponere . 
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LEMMA I. 

Si quaiuor quantitates eandem proportionem habuerint , antecedentes , 
•vd confequentes ad terminorum fummas, >vel differentias in eadem ra- 
tione erunt $ jfi e contra. 

H Abeat AT. sd BC eandem proportionem , quam D E ad E'H: [equitur pri- 
mo, quod AC ad C B fit, vt DH ad H E; & huiufmodi argumentatio 
vocatur in elementis compofitio terminorum proportionis: itaque fumma antece- 
dentium , dr confequenttum ad eafdem con/equentes funt ettam proportionales: 
fi vero ex eadem hjpothefi concludatur , quod AC ad A B , fit vt D H ad DE. 
vt nimirum fumma terminorum proportionis ad antecedentes [nt proportiona- 
les ; quod quidem mamftflum ejl , nam pofita fuit AB ad B C , vt D E ad E H s 
erit tnuertendo C B ad B A, vt H E ad E D, & componendo C A ad A B erst 
vt H D ad D E : modo buiufmodt argumentandi forma innominata ejl ; potejl 
autem breuitatis gratia appellari , Per comparationem fumma terminorum ad 
antecedentes . 

Secundo concludi potejl , quod AB ad A 
C fit vt D E ad DH', quia, vt in primae 
parte dictum ejl, AC ad AB erat vt DH 
ad D E, erqo inuer tendo A B ad A C erit 
Vt D E ad~D H : hae argumentandi forma 
vocari potejl , Per comparationem antece- 
dentium ad terminorum fummas . 

T ertio tone ludi potejl : quod BC ad C A, fit vt E H adHD ; nam componen- 
do AC ad C B , erat vt DH ad H E, quare inuertendo B C ad C A erit vt B 
H ad H D , dr hac argumentatio fieri dicetur comparando confcqucntct ad ter- 
minorum fummas. 

Deinde fmt eadem quatuor proportiona- 
les tn Jecunda figura , nimirum totum A B 
ad fegmentum eius B C fit vt totum D E 
ad portionem eius EH ; tunc refiduum AC 
ad C B erit , vt refiduum D H ad H E ; hac 
argumentatio fieri dicitur in elementis, di- 
lidendo terminos proportionis, cfiquc comparatio differentiarum terminorum ad 
eonfequentes . 

At fi concludatur ex eadem hjpothefi quod AB ad A C fit vt D E ad D H; 
hac argumentatio in elementis fieri dicitur per conuerfionem rationis ejlquc_> 
comparatio antecedentium ad differentias terminorum . 

Tofi e a ex eadem hjpothefi [equitur quod AC ad A B fit vt D H ad D E : quis 
per conuerfionem rationis, ficu referendo antecedentes ad differentias terminorum 
ejl A B ad AC, vt DE ad D H ; ergo inuertendo A C ad A B erit vt D H ad 
D E, & hac argumentatio innominata fiet comparando differentias terminorum 
ad antecedentes . 


(T 




Tandem 
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Tandem ex ttdem hjpotbcfi fequitur, quod C B ad C A fit vt E H ad H D : 
nam dtutdendo eft vt AC ad C B, ita D H ad H E 1 ergo tnuer tendo BC ad C A 
erit vt E H ad H D: & hac argumentatio innominata feri dicetur comparan- 
do confequcntes ad derenifftias terminorum , 

LEMMA II. 

Si prima ATI ad fecundam "BC maiorem proportionem habuerit quam 
tertia D E ad quartam EH: comparando antecedentes ad terminoru»i-> 
fummas habebit AB ad AC maiorem proportionem quam DE ad DH. 

F lat AB ad B F , vt D E ad EH; erit BF maior quam BC, atque AF ma- 
ior quiim AC; ergo A B ad A F eandem proportionem habebit quam DE 
ad DH, fed eadem A B ad m morem A C maiorem proportionem habet quam-o 
ad A F maiorem , ergo A B ad A C maiorem proportionem habet quiim D E 
ad DH . 

Secundo ijfdem pofitis , dico com- 
parando terminorum fummas ad an- 
tecede tes AC ad AB habere minorem 
proportionem quam D H ad DE. 

Quoniam ex pracedenti cafu A B ad 
AC maiorem proportionem habebat 
quam D E ad D H; igitur muertend» 

C A ad A B minorem proportionem. 
habebit quiim D H ad DE. 

. Tertie, dico quod comparando con- 
ftquentes ad terminorum fummas BC 
ad C A minorem proportionem habe- 
bit quam E H ad H D ; quia ( ex hj- 
pothcfi ) AB ad BC maiorem proportionem halet quam DE ad E H componen- 
do AC ad C B maiorem proportionem habebit quam DII ad H E, & inuert en- 
do BC ad C A minorem proportionem habebit, quam E H ad H D . 

J^uartb, ijfdem pofitis in quarta figura , dico quod comparando differentias 
terminorum ad confequcntes AC ad C B maiorem proportionem habebit quanLj 
DH ad H E: quia ex conjir ultione A B ad B F eft , vt D E ad E H , dtutden- 
do A F ad F B erit vt DH ad H E; fed A C maior eft quiim A F , & C B mi- 
nor , quam F B i igitur AC ad C B maiorem proportionem habebit quam A F ad 
F B; & propter e a AC ad C B maiorem proportionem habebit , quam DH ad H E. 

gmnlo, dico quod e contra, comparando confequcntes ad differentias termi- 
norum C B ad C A minorem proportionem habebit quam E H ad H D. dfiuia-> 
( ex pracedenti cafu ) AC ad C B maiorem proportionem habebat quam DH ad 
H E ; ergo inuert endo C B ad C A minorem proportionem habebit quam E H 
ad HD. 

Sexto, dico quod comparando antecedentes ad differentias terminorum B A ad 
AC minorem proportionem habebit quam ED ad DH . J£uia ex conftr ultione 

AB ad 


A B C F 
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ad BF eft, vt DE aci E H; ergo AB ad AF eft , vt ED ad DH; ftd B A 
dd matorcm C A habet minorem proportionem quam ad F A ; iqitur B A ad AC 
minorem proportionem habet quam ED ad DH, 

Septimo, dico b contra , quod comparando differentias terminorum ad ante, 
cedentes C A ad A B maiorem proportionem habebit quam H D ad DE. Quo- 
niam , ex pracedenti cafu , B A ad AC minorem proportionem habebat quam E 
D ad D H; igitur inuertendo C A ad AB maiorem proportionem habebit quam 
HD ad DE, ‘ 


LEMMA III. 


Si quatuor quantitates tandem rationem habuermt homologorum Cum - 
mx, rvcl differentia in eadem ratione erunt. 


O Sten fnm enim fuit in elemen- 
tis, quod proportionalium om- 
nes antecedentes ad omnes confeqnen . 
tes eandem proportionem habent, 
quam vna antecedentium advnam-j 
confequenttum . Similiter oftcnfum 
fuit, quod fi totum ad totum eandem 
rationem habuerit , quam ablatum _» 
ad ablatum , (fi reliquum ad reliqui, 
vt totum ad totum fe habebit ; fed 
vno verbo homologorum , vel 

differentia in eadem ratione erunt 
iuxta Arabici expofitons compendium. 


A_ < B C 

r- l ~ ' 

£ E H 

A F C B 

D H E 



LEMMA IV. 

Si prima AH ad fecundam D E maiorem proportionem habuerit , 
quam tertia BC ad qnartam EH: dico, quod comparando homologorum 
fummas AB ad D E maiorem proportionem habebit, quam prima cum 
tertia , idejl A C ad fecundam cum quarta, idejl DH. 

F lat BF ad E H,vt AB ad DE: ergo AB ad DE ejl,vt AF ad DH; fed 

A F maior eft quam AC, igitur A F ad eandem D H maiorem proportio- ^ em ' 3' 
nem habet, quam AC: (fi ideo AB ad DE maiorem proportionem habet , quam 
AC ad DH. 

Secundo qfdem pofitis, dico, quod tertia BC ad quartam EH minorem pro- 
portionem habet qnam AC ad DH . 

Fiat vt BC ad EH, tta IB ad DE, ergo CB ai EH eft, vt c l ad HD: 
fed AB maior eft quam IB, &tdeo CA maior quam Cl ; igitur 1C adeandem bl cm ' 

DH 


Lcm-3- 
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D H minorem proportionem habet quam AC, & propterca BC ad E H minorem 
proportionem habebit quam AC ad DH, 

Tertii) ijfdem pofitis in fexta fi- 
gftra, dico quod comparando homolo- 
gorum differentias prima AB ad fe- 
cundam D E minorem proportionem 
habet quam differentia AC ad diffe- 
rentiam D H . 

Fiat B F ad E H , vl A B ad D 
E , ergo A F ad D H eji vt A B ad 
DE, fcd A F minor eji quam AC, 
ergo A F ad tandem D H minorem 
proportionem habet quam A C : & 
propter e a AB ad DE minorem pro- 
portionem habet quam AC ad D H . , , 

Quarto, dico, quod tertia CB adquartam HE minorem proportionem habet 
quam differentia AC ad differentiam D H. Quoniam ex conjir ultione AB ad 
D E cjl vt F B ad H E, erit F B ad H E, vt A F ad D H ; fcd C B minor 
eji quam F B , atque A C maior quam A F, & AF ad eandem DH minorem^ 
proportionem habet quam A C > igitur C B ad H E eo magis habebit minorenut 
proportionem quam AC ad DH qua erant ojlcndenda, 

SECTIO TERTIA 

Continens VIII. IX. X. Propoli Apollonij. 

S I menfura fuerit maior comparata , dummodo in ellipfi minor 
fit medietate axis tranfuerfi, tunc minimus ramorum in ie- 
dionibus eft , cuius potentialis ablcindit a menfura verfus origi- 
nem in parabola ( 8 ) lineam xqualem comparata: , in hyperbo- 
la vero (9) & in ellipfi (10.) lineam, cuius inuerfe proportio 
ad illam eft, vt proportio figura:; & reliqui rami, quo accedunt 
ad minimum funt minores remotioribus; & quadratum minimx 
minus eft quadrato cuiuslibet rami aflignati in parabola quidem 
(8) quadrato cxcefius fuarum abfciiiarum , & in hyperbola (9) 
& ellipfi (io.) exemplari applicato ad cxccflum fuarum inuer- 
farurru. 

S it itaque fcdio A BC,& menfura IC, inclinatus , fiue tranfuerfa EC, 
dimidium eredi CG, centrum F> origo I, & IH in parabola fit aqua- 
lis CG, & in hyperbola, & ellipfi FH ad HI fit, vt FC dimidium incli- 
nati, fcu tranfuerfa: ad CG, dimidium credi, & cduda ex H perpendi- 
culari H N, & coniunda reda N I; Dico N I minimum e(Te ramorurru 

egredicu- 
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egredicntium ex I , & infuper, propinquiores illi minores e (Te remoriori- 
bus ramis ex vtraque parte, & quod quadrarum I N minu$ eft quadrato 
MI (exempli gratia,/ in parabola quadrato QH, in hyperbola, & ellipfi 
exemplari applicato ad QH. Quoniam quadratum HN in parabola aqua- 
le eft H I , nempe C G in H C bis ( i « . ex primo; erit quadratum I N squa- 
le I H in H C bis cum quadrato H I ; at quadratum M Qjtquale cft H I 
in QC bis ( i i. cx primo) 
igitur quadratum MI squa- 
le eft IH in QC bis cum_ 
quadrato I Qj hoc autem 
eft equalc duobus quadra- 
tis IH.HQ.&IH inH 
Qbis ; igitur quadratum I 
M atquale eft I H in H C 
bis cum quadrato IH, qu$ 
funt xqualia ejuadrato N I 
vna cum quadrato H Q. 

Quadratum igitur M I ex- 
cedit quadratum N I qua- 
drato HQ^ Et conftat quo- 
que , quadratum I L exee- - 

derc quadratum I N quadrato P H ; atque P H maior eft , quam Q H , 
cr°o IL maior eft, quam IM, & IM.quam NI. Ponamus iam BI 
‘perpendicularem luper C I , ergo quadratum BI squale eft IC 
in IH bis ( n. ex primo) ,- quadratum igitur IN minus cft 
quam quadratum BI quadrato IH. Et quia quadra- 
* tum OR squale eft CR inIH bis excedet qua- 
dratum I N ( quod eft squale quadrato I H , 

& I H in HC bis) duobus quadratis 
HI, IR> &IH in IR bis, nem- 
pe quadrato R H i atque fic 
• conftat , quadrarum-, 

A I excedere, 

‘ quadratum I N quadrato D H ; cftquc 
D H maior , quam R H , igitur 
I A maior cft , quam I O, 

& I O quam IN. Et 
hoc propofitum 
fuerat, 

V' 
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PROPOSITIO IX. &X. 


A 


T in hyper- 
i, bolaf io.) 

& ciiipfi educa- 
mus redas lineas, 

G F quidem fec.i- 
tem A D in a, & 

N H occurretem 
F G in S , & I S 
fccantcm C G in 
T , parirerque M 
Qjccantem F G 
in »>,& IT inX, 

& ex pundis»,S, 

.v educamus inter 
N S, M X redas 
m y,\n, SZ pa- 
rallelas ipfi C I . 

Hrquia CF ad C 
G, nempe FH ad 
HS poiita eft, vt 
F H ad H I erit HI aequalis H Si 
quadratum igitur I H eft arqualo 
duplo trianguli IHS , & quadra- 
tum N H fquale eft duplo trape- 
Prop i.h. zij H G ; quare quadratum N I 
squale eft duplo trapezij IG; 
limilitcr quadratum IQ^cqualecft 
duplo trianguli IQX, <Sc quadra- 
tum M Q_cft squale duplo trape- 
zij QG ; itaque quadratum ex I M 
squale eft duplo trapezij I G cum 
duplo trianguli /wSX, quod eft ae- 
quale plano mu: Et CF ad CG, 

, nempe proportio figura? eft, vtSZ, 
nempe Z X ad Z m ( & hoc quidem 
propter fimilitudinem trianguloru) 
quare comparado priores ad fum- 
Lem. i.h. mas terminorum inhyperbola, & 
ad eorundem differentias in cllipli 
fiet XZ ( qux eft squalis ipfiX») 
ad X m , vt proportio inclinati , fine 
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tranfuerfx ad latitudinem figura; 
comparatu igitur planum m n eft exemplar , cftque applicatum ad X«> 

nempe 
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nempe ad QH. Eodem modo conftat, quod quadratum IL excedit qua- 
dratum I N quantitate exemplaris applicati ad H P, & quod quadratum 
BI excedit quadratum IN exemplari applicato ad IH, & quod quadra- 
m tum I O excedit quadratum I N exemplari applicato ad R H (eo quod 
quadratum RI aequale cft duplo trianguli R VI, Se quadratura OR equa- 
le cft duplo trapezij RG, at in cllipfi quando OR cadit infra centrum F 
aquale cft duplo trapezij RK; quadratum igitur OI in cllipfi aquale cft 
^ duplo trianguli KEF, quod cft aquale F C G cum duplo trapezij V F, 
igitur quadratum OI in hypcrboIa,& cllipfi excedit duplum trapezij IG 
(quod cft aquale quadrato N I) duplo trianguli VSo, quod eft squalo 
0 exemplari applicato ad R H : & fimilircr patet, quod quadratum A I ex- 
cedit quadratum N I exemplari applicato ad 1) H, eftquc D H maior 
quam R H , & R H maior quam I H t quare A I maior eft , quam O I , & 
5 OI maior, quam BI, & BI, quam NI, & quodlibet horum duorum ex- 
cedit NI poteftatc plano iam dido, & hoc erat oftendendum. 


Notas in Propofitioncm VIIJ. 

S I inenfura fuerit maior comparata , dummodo in cllipfi fit portio tran- 
fuerfec , non maior medietate ipfius , tunc minimus, &c. Sic puto le- 
gendum: Si menfura fuerit mutor comparatu, dummodo tn cllipfi minor fit me- 
dietate axis tranfuerfi , tunc minimus , &c. Nam fi menfura futui pofifet aqua- 
lis femitranfuerfo , tunc qui- 
dem origo efiet tn centro clli- 
pfis , quare vndecitna propo- 
fitio huius effit fitpcrfiua , in 
qua [apponitur origo tn ipfo- 
met centro ellipfis . Antmad- 
uertendum efi quod in hac 
propofitione metifnra neteffa- 
no fumi debet in axe matori 
ellipfis ; quandoquidem menfu- 
ra I C ponitur maior , quam 
C G , & C F maior quam Cl, 
ergo C F maior eft quam CG, 

(f illitu duplum fcilicct axis 
E C maior erit duplo huius, fed vt EC ad duplum CG, ita eft quadratum EC 
ad quadratum Kelit axts etufdem ellipfis : ergo EC eft maior duorum axium-» 
ellipfis ABC . 

b Et eduda ex H perpendiculari H N , &c. Jdeft ex H educi a H N per 
pendi culari ad axim Cl, qua fecet feci tonem in N, dr t ttnet a re lia NI, pari- 
ter que duitis reliquis ramis 1 M, I L, 1 B, I A, atque ab eorum terminis ad 
axtm extenfis perpendicularibus , vt in propofitionibus quarta, quinta, fexta-t 
f alium eft . 

c Quadratum H N in parabola squale eft H I nempe C G in H C bis 
( prima ex quinto ) &c. Hoc deduci non poteft ex prima propofitione huius libri , 

C 2 fed 
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fed potius ex undecim* libri primi ; 
eft enim quadratum H N aquale re- 
ii angule contento fub abfciffa H C , 
dr Jnb Utere rccio , eft que reci angu- 
lum fub HC, & fttb /emicrecto CG 
femifsis illius i igitur quadratum H 
it aquale ejl duplo reiianguli HCG . 

Hoc autem eft aequale duobus 
quadratis I H» HCi_, & IH in H 
Q_bis , &c. Pojl hac verba fubiun- 
go claritatis gratia, atque CH in H 
1 bis aquale eft duplo C S^jn H l 
vna cum duplo in H I . 

Ergo quadratum BI squale eft 
IC in IH bis , &C. Hic pariter ,vt 
clarior reddatur denioft ratio, fubiun- 
go ,fci licet duplo rcilaguli CHI vna 
eum duplo quadrati HI; erat autem 
quadratum N I aquale duplo reii an- 
guli C H I ,& vnteo quadrato HI, 
ergo , &c. 

Et quia quadratum 0 R squa- 
le eft C R in I H bis, &c. 

Subiungo hanc declarationem . 

Scilicet duplo reiianguli C H 
1 , dr duplo quadrati HI cum 
duplo re ii anguli RIH . J%ua- 
re quadratum 1 0 aquale eft 
quadrato R l, duplo quadrati 
H I , duplo reii anguis RIH, 
dr duplo reii anguli CHI: fed 
quadratu H R aquale eft qua- ^ 
drato R I, quadrato I H cum 
duplo reii anguli RIH. Ergo 
quadratum 10 aquate eft qua- 
drato H R , quadrato H I eum duplo reiianguli C H I i erat tutem prius qua- 
dratum I N aquale quadrato I H cum duplo reiianguli CHI, Igitur excejsdl 
quadrati 10 Jupra quadratum IH eft quadratum HX. 
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Nota: in Propofitionem IX. <Sc X. 
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« A Tin h yp er - 

o ./A. boIa,& el- 
lipfi educamus G 
F ad a ex AD, & 

HN ad s ex FG, 

& I S ad T ex C 
G , fi edutta oc- 
currat fedioni ad 
A.&MQ pofita 
ad m ex a , F G, 

& XinIT,&cx 
*w, SX, my , at», 

SZ inter N S, M 
X, &c. Eade phrafi 
inconcinna exponi- 
tur vniuerfa con- 
ftruflio huius pro- 
pofitionis , ideo cu- 

raui eam reddercj EV D 

clariorem , dicendo ; 

Educamus reflas lineas G F quidem fecantcm AD in a, &c. 

ll Quadratum igitur I H eft xqualc triangulo IHS, &c. Quia nimirum . 
Quadratum t H eft aquale duplo ifofcelei , & reflanguli trianguli IHS. 

Et fimiliter quadratum I Qjequale eft duplo trianguli I QX, &c. Sci- 
licet duplo trapezij l SmQjum duplo trianguli SmX. 

Et hoc quidem propter fimilitudinem triangulorum , at componendo 
proportionem in hyperbola , tum inuertendo , & rcfleiflendo in ellipfi 
fit, &c. Huiufmodi verba inepta ad conclufionem inferendam commutaui di- 
cendo ; Quare comparando priores ad fummas terminorum in hyperbola , fr ad 
eorum differentias in ellipfi fit , &c. Qua quidem expedite ( vt tn primo prae e- 
cedentium Lemmatum oftenfum e fi ) progreffum declarant . 

Vt proportio inclinati, fiue tranfuerte ad latitudinem figura: compara- 
ta:; igitur planum mn eft exemplar, &c. Subiungo: nam, vtdsflumeft in-a 
quinta, drfexta huius , poteft hic demonftrari , quod figura m n fimi lis eft ei, 
qua continetur Utere tranfuerfo EC,& fumma in hyperbola, fr differentiam 
ellipfi Uterum tranfuerfi, & reflt iuxta definitiones oflauam, nonam . 

HI Quadrarum RI xqualc eft duplo trianguli R VI, & quadratum OR in 
hyperbola aequale eft duplo trapezij R G , & in ellipfi xqualc eft duplo 
trapezi) R K, &C. Legendum puto quadratum X I aquale eft duplo trianguli t |j U . 
X V l , Cr quadratum 0 R aquale eft duplo trapezij X G , at in ellipfi quando 
O X cadit infra centrum F aquale eft duplo trapezij X A' , (jpt. Deinde 
quum triangulum R V I fimile fit triangulo IHS propter para/leUs V R , S 
Hi ideo triangulum RV l erit quoque ijofcelcum, & rtfl angulum. Pofita qua-, 

dratum 
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, dr.il um O R Aquale ejl duplo trapezi) RCGO i 
ro * > I ' '' Sed in ellipf quando ordinata 0 R cadit infra 
centrum F, tunc quidem ducta EK parallela 
CG, qua fecet G F in K , erit quadratum OR 
aquale duplo differentia triangulorum FRo,(fi 
F C G, Jcu F E K, qua differentia aqualis efi 
trapezio RE Ko, i deoque duo quadrata ex 1 R , 

(fi ex RO , tdeft quadratum ex I 0 aquale erit 
triangulis FCG, (fi I R V bis fumptts dempto 
duplo trianguli FRo. 

Quod cft aquale triangulo E C G cum_> 
duplo trapezij Vl : , &C. Addo,qnavidcntur 
in textu deficere , feu cum duplo differentia tria- 
gu lorum iv R,& F R 0. In hyperbola vero 
quadratum O/ aquate ejl [patio reti i lineo V ICC obis fumpto, quare in hyperba- 
ta, (fi ellipfi quadratu O I aquate ejl duplo trapeza) I CCS eum duplo triaguli V o S. 

Qupd c(t aequale* exemplari applicato ad R H, &c. Hoc enim conjlatcx O 
tjs, qua fupra dicta Jimt . 

Eftquc DH maior in hyperbola, quam R H, itaque A I maior, quam p 
OI, & 01 in omnibus maior, quam BI, &c. Textum hunc corruptum Jic 
r ejl i: uo : Ejl que 1 ) H maior , quam RH ,& RH maior quam I H ; itaque A I 
maior ejl, quam 01, (fi OI maior quam Bl. 

Similiter , vt in prae edenti feci tone factum efi , reperietnr multitudo ramo- 
rum inter fe aqualium , qui ex origine ad fictionem duci poffunt . Exificutcj 
PROP mcn f urA 1 c maiore, quam comparata, fi differentia abfciffarum rami maioris , 

III. Add. & breuifimi aquahs fuerit abfeiffa rami breuifsimi , erunt tantummodo tres 
' rami inter fe aquales ; fi vero maior fuerit, duo rami folummedo aquales erunt ; 
at fi fuerit minor eadem abfeiffa , erunt quatuor rami tantum aquales inter fe . 

Et primo ramorum 10, (fi 
breuifsimi 1 H abfeiffa fint R 
C, H C , & eorum differen- 
tia R H, fi tque R H aqualis 
HC, & producatur OR per- 
pendicularis ad axim quonf- 
que fecct fictionem ex alter* 
parte in pun&o o , eoniunga- 
turque ramus 1 o . Dico quod 
tres rami I O, I o, I C tan- 
tumodo inter [i aquales funt ; 
quoniam quadrata in para- 
„ bola rectarum R H , (fi H C , 

’ 0 .h. fi» in hyperbola , & ellipfi , 

r octangula exemplaria inter fe fimi lia applicata ad R H, (fi H C aqualia funt 
inter fe, cum eorum latera homologa R H, H C aqualia fuppofita fint, ejlquc^ 
exceffus quadrati rami I O , vel I o , feu I C fupra quadratum rami bre- 
uifsimi I N aquatis quadrato RH , vel C H in parabola , (fi in reliquis 
fictionibus, exemplaribus fimiltbns applicatis ad eafdem retias aquales R H, 

HC; 
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HC; igitur predilti exceffu tum in parabola , qukm in reliqui, M/J. 
bus aquales fnnt tnttr fe , cr ideo quadratu rumorum IO, io, IC, drrumi ,nfl 
uquulei erunt-, cumque quilibet oltus ramus fupru, vel infru rumnm 10 muior 
vel minor Jit illo, non erunt plure s, quum tres rumi inter fe aquales. ’ 

Sccun-o H D differentia abftiffarnm rumi IA, drbreuifsim, IN fupponatur 
mutor, quum HC quu eft ubfcjju breuifumi rum, IN ; & prod„lt/ftm, liter 
ordmutu DA vitra uxim ud (elhoncm in e, & con, unitu Ia; Dico, quod duo 
rumi tantummodo IA, a- Iu inter fe equulei funt : £eit HD muior eji ,q u km 
HC, ent quadratum ex H D mutus quudruto HC ; puri ter que exempler Ippl,- 
cetum ud H D mutus ent exempler t es firntli upplicuto ud H C , c/idco tu nL _, 
quudrutum IA, quam Iu maius ent quudruto IC, cum quodhbct illorum mu- 
tor, exceffu fuperet quudrutum br eu, fumi rumi IN quum quudrutqm IC nue- 
re tum rumns / A, quum I a ( qui equule s funt) mu, ores erunt, quam / c dr 
ideo mu, ores quum intercepti inter IC, & IN, puriterque mu, ores , qnimin- 
terpofn inter IN, cr IA, dr minores omnibus uhjs, qui infru ipfos cudunt 
'Tcrjrlq^! •f W Un,um rJn “ /A ’ I 4 ub origine ud feti tonem duci pojfunt in- 

Terttbjint due ubfciffurum differentiu HP, &HI equulei inter fe,draua 
hbes eurum mmor HC ubfciffu rum, breuijsimi, & producuntur perpendicula- 
res ud uxim L P, B I, donec conueniunt ex ulteru pene cum feli tone ini drb 
con, ungent, trque rum, ad l,b. D,co , quu, nor ramos IB, IL, //, / b ' 

snter fe tantummodo duci poffe; qu.u, vt dillum eft, qu.l.bet eorum fuperut ra- 
mum breu, fumum / N potentia eodem exceffu , erunt rad,i ipftlB, IL H rb 
ejfuules tnttr fe, reliqui vero fupru, & infru ipfos mu, ores , ane minores crun, 

CT ,deo non poffmt duc , ptures , quum quatuor rumi tum dicti equules . £uod 
erat oftendendum . ‘ ‘ 

Et infuper quudrutum rumi 

4 breuifsimo remotioris fuperut PRO] 

quudrutum rumi propinquioris, C G IV. Adi 

tn purubolt quidem rcif ungulo 
fub exceffu , cr fub aggregato 
diffcrctiuli fuerunt ubfciffurum 
ab ebfcijfe rumi breuifsimi, m 
reliquis vero fectionibus recla- 
gulo fub eodem exceffu differen- 
tiati, dr fub rectu linee, ad quam 

fumme differentiatis eandem-t 

proportionem hebet, quum lutus 
trenfuerfum ud fummem in hy- 
perbole, dr ud differentium in ellipfi luterum rctli, dr trunfuerft. 

guoniem in parabola quudrutum 1 L fuperut quudrutum I M eodem exce/ft, 
quo quudrutum HP fuperut quudrutum H cum quudrutum HP , atque quu- Ext tn 
drttum IN fimo! fumptu uquuhuftnt quadrato L I , dr quadrata ex H J, dr 
ex / N uquuhu ftnt quudruto IM) fed exceffu quadrati H P fupru quadrum 
H.-jqu.hsfl rc It angulo fub P frjhffcrentia ,& P H , H fumma laterum 
eorundem quadratorum contento ; igitur quudrutum I L fuperut quadratum re- 
m, I M propinquioris breuifsimo I N relt angulo fub P Jfexccfft, dr P H .Zf 

aggregato 







Apollonij Pergad 


aggregato differ intuli ab- 
jctffarum ramorum I L, I 
M ab abfciffa rami breu/f 
Jimi . 

. Pari modo in hyperbola, 

& clltpft quadratum l L fu- 
perat quadratum I M eode 
tig.loM. exceffu , quo exemplar ap- 
phcatnm ad H P fuperat 
exemplar applicatum adH 
S. i ft<l differentia exem- 
plarium applicatorum ad H 
P, & H gjtquahs cjl re- 
pi angulo fub P , xceffu 
differentiati, ejreclaltnea 
compojita ex X m, ffr ul, ad quam fumma 
different talis P H ^jandem proportionem 
habet, quam latus trafucrfum ad furam am 
m hyperbola , & ad differentiam in clhgfi 
ia t erum tranfuerji , & recli , vt in nota-a 
propofttionis 5 . ojlenfum ejl; igitur quadra- 
tum IL fuperat quadratum 1 M tam dttfo 
rclt angulo fub P & fub X m , (fui, 

quod erat offendendum . 

SECTIO IV- 

Continens Propofit.VlI. 
& XII. Apollonij. 


S I fuerit menfura A 
D minor com- 
parata A E, (12.) aut 
fit pars lineae breuifli- 
mae, & axis in ellipfi 
fit maior , erit A D 
breuiffimus ramorum 
egrediendum ex ori- 
gine eius in omnibus 
fedionibus j vt funt F B 

d,gd,bd, cd, 

& proximior illi minor eft remotiore , nempe F D quam G D > & G 
D , quam B D . Quia • - 


1 


Wi 
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Q Via A E cft line a breuiflima , igi- 
tur F E maior cft illa; itaque an- 
gulusF A E maior cft, quam 
AFE; Ergo ille cft multo maior quam 
AFD, quare F D maior cft; atque fic 
patet quod G E maior fic quam E F , & 
ideo angulus G F E maior cft, quam E 
GF; igitur angulus GFD multo maior 
cft , quam F G D , & proptcrca G D ma- 
ior cft , quam D F , & fimiliter B D, 
quam G D , & DC, quam A D , & hoc 
erat propofitum . 

NOTiE. 

S I fuerit menfura A D minor comparata A E , &c. Senfns propofiti 
cltrior pe reddetur -, Si fuerit me n fur 4 AD minor comparata AE, qt 
... - - . » / ■ : /St n/trt line* brcutfsim.t l 



'ionti 


;i S dirior pe reddet un Si fuerit menfura AD minor comparata AE, qua in 
clhpp fumi debet in axi maiori eius ( 1 2.J aut fit pars linea brcuifsimx ; erit 
AD minimus ramorum FD, GD, BD, CD, egrediendum ex origwe esus m 

omnibus fdhonibus,& proximior illi, &c. 

Quia A E eft linea breuiflima, igitur, &c. Vt conftruFho compleatur fu- 
biitnqo : Igitur fi coniungantur reclx linea EF, EG, EC, EB, CT rcllx linta 
AF\ FG,GB, AC erit FE maior, quam AE. 

Ergo hic cft multo maior, quam AFE,&c. Senfns clarior reddetur hac 
ratione: Ergo angulus F AE multo maior erit, quam AFD, qut cft portio mi- 
noris ar.trult, quare FD fubtendens angulum maiorem eft maior , quam AD. 

]aitur ipfe multo maior cft , &c. Superaddo , rationem illationis dicendo-. 
Et proptcrca angulus GFD maiorem excedens erit multo maior , quam FGD, 
qut portio minoris eft. 

Manifeftum eft in prima figura propofitioms 7. quando A D eft pomo axis 
minor comparata, quod tunc ex origine D duo tantummodo rami mt er fe aqua- 
les advtrafqne partes axis duci poffunt ad ficSliontm, & erunt 1 llt, qut ad ter- 
minos etufdem ordinttim ad axim applicata iunguntur ab origine D, vt conflat 

At in fecunda pgura propofitionis 1 1. poffunt quidem ab origine D ad fi eho- 
nem duci hinc inde a breuifsima D A , aliquando duo tantum rami inter fL, 
aquales, aliquando tres, atque etiam quatuor tnter fit aquales, qua cognitio pe* 
det ex propofitione 7 1. huius libri. 


D 


SECTIO 


Dcf.fr* 

hllius . 
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SECTIO Q.V I NTA 

Continens XI. Propofit. Apollonij . 

L inearum egredientium ex D centro cilipfis ABC, breuiffi- 
ma cft femiaxis minor redtus 

illius, qui fit B D, maxima vero eft A T E 

femiaxis tranfuerfus, qui fit AD, & 
propinquiofts maiori funt maiores 
remotioribus, vt H D, quam GD, 

& quadratum cuiuslibet rami , vt G 
D (exempli gratia) excedit quadra- 
timfbreitiflim? BD exemplari appli- 
cato ad inuerfam illius ID . 


E Ducamus itaque EA «qualem AD, & abfeindamus ex illa AF cqua- 
lem dimidio crefti, & iungamus DF, DE, & perducamus ex G,H 
perpendiculares ad D A, & iint GIM, HLNT. Quia quadratum C.I x- 
qualc cft duplo trapezij IF (prima ex quinto; & quadratum ID cft aqua- 
le duplo trianguli IDM, eo quod I D cft atqualis IM, erit quadratum^ 
DG «quale duplo trianguli ADF (quod cft «quale quadrato BD (2. ex 
quinto) vna cum duplo trianguli QMD , quod cft «quale redtangulo Q_ 
P ; igitur quadrati G D exceflus fupra quadratum B D cft «qualis plano 
QP> & quia DA, nempe E A ad A F cft, vt D I, nempe M I ad I Q, 
& per conucrfioncm rationis A E ad E F , fcilicct dimidium tranfuerl« 
ad illius cxccflum fuper A F dimidium creifti, cft, vt M I , nempe M P 
ad M Q ; igitur planum Q P fimile cft figura: comparata:, & M P «qtia- 
lis cft D I . Similiter pater , quod quadratum D II excedit quadratum B 
D exemplari applicato ad D I. , & quadratum D A fuperar quadratum 
B D exemplari applicato ad D A : Eft vero D I minor, quam D L, & 
DL, qu;im D A; igitur BD (qua: eft dimidium reifti) minor eft, quam_. 
GD, & GD, quam DH, & DFI quam DA, quod cratoftcndcndum. 



N O T Ai. 

E T debet c(Te linea brcuilfima perpendicularis ad menfuram, nempe B 
D perpendicularis D A , &c. Hac omnino expungi debent , tanquam-t 
fuperuacanea , axes enim ejfe nequeunt , mfi ad tnutcem perpendn uUres Jlnt; 
ijiure ccnfeo ab aliquo verba illa addita textui Apollonij fttijfc . 

Edu- 


a 
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Educamus itaque E A, &c. Lego : Educamus itaq-, E A perpcndicularcm,dr 
aqualem A D . 

Et perducamus ex G , H perpendiculares, &c. Et perducamus ex G, H 
perpendiculares ad DA, & fmt HLN, & G1M, qua ] icent FD in 4^ dr D 
F. trs M,& N, atque a punllis 4>_, M educantur MP, gj) , parallela D A, 
qua ferent rei tum axem BD in O, P. Addidi hac ptjlrema verba, vtconfirm • 
Itio completa fit . 

Eo quod I D cft arqualis I M, &c. Junoniam fient i in triangulo D A E 
fimtli triangulo DI M ( propter angulum D communem, dr reti os angulos ad I, 
dr A) latus DA aquale erat EA, ita latus DI aquale eft IM. 

NemDC M I ad I Q, & e contra , &c. Lego : Nempe M I ad l Jt, dr per 
conuerfionem rationis . 

Cumque BD fit dimidium axis redii erit perpendicularis ad AD men- 
iuram , &C. Hac verba pofirema pariter expungi debent, ni fi forte corollarium 
propofitionis exponunt, dr tunc textus fic refiitm deberet. Ex ditiis confiat, li- 
neam brenifsimam e centro ellipfis ad fictionem dntlam , perpendicularem efit 
ad axim eius maiorem. 

Manifcfium eft ex centro ellipfis ad fietlionem duci non pojfe plures, quanuo 
quartior ramos inter fe aquales, neque pauciores duobus-, tres autem nequaquam; 
nam dux medietates cuiuslibet axis aquales fiunt inter fe , dr quatuor rami ad 
extremitates duarum applicatarum ad axim aqua Uter e centro dfiantir.m dutli 
aquales fiunt inter fie . 

SECTIO SEXTA 

Continens Propoli t. XIII. XIV. XV. ApoIIonij . 


a 



O Stendamus modo co- 
uerfum harum pro- 
poiitionum ;& eft , quod li- 
nea breuilfima BF continet 
cum fua menfura A F 
lum acutum , vt B F A 
omnibus fedtionibus , & el- 
lipfi ( fi tamen non egre- 
diatur cx eius centro ) eiuf- 
que potentialis abfeindet 
menfuram ( 13 ) in parabola squalem comparata; (14) & in 
hyperbola ( 15 ) & ellipfi lineam , ad quam inuerfa eft, vt pro- 
portio figura: . 


S it centrum D, & dimidium credti AC. Quia BF cft linea breuiflima, 
erit AF maior quam A C, eo quod fi eflet squalis (4. tf.ex quinto) 

D 2 aut 
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aut minor illa (7. cx quinto) ef- 
fct linea breuiflima A F , aut pars 
illius , quod cft falfum , igitur 
maior cft , quam AC,- & pro- 
pterea AD ad A C maiorem- 
proportionem habet , quam ad 
AF; ponamus ergo, vt AD ad 
AC, ita DG ad GF in hyper- 
bola, & ellipii; at in parabola- 
ponamus GF a;qualcm AC , & 
ducatur cx G.pcrpcndicularisad 
fedlionem . Dico , quod ei oc- 
curret ad B . Nam li occurrat 
fe&ioni ad aliud pumftum , vt H co- 
iiiunda H F erit H F brcuilTtma ( 8. 9. 
10. ex quinto) fcd fuppofuimus BF e(Tc 
breuiflimam, quod cft abfurdum , ergo 
perpendicularis occurrit lc&ioni in B . 
Et quia angulus B G F cft redtus , erit 
angulus BFG acutus, quod erat often? 
dendum. . 



NOT£ 


E T cius potentialis fecet inenfuramJ 
in parabola, &c. Idcfi, cr eius po- 
tent iulis abfandet exmenfura vfque ad originem, 
in parabola quidem fermentum aquale compara- 
ta , & in hyperbolt , & ellipfi lineam , ad quam 
inuerfa eandem proporportionem habet , quam la- 
tus tranfuerfum ad reclum . 

Et ducatur cx G perpendicularis ad fedtio- 
nem , &c. Et ducatur ex C retia linea perpendi- 
cularis ad axim , cr producatur vfque ad fec ho- 
lum. 
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SECTIO SEPTIMA 

Continens XXVI. XXVII. XXVIII. Propoli 
Apolloni; . 

PROPOSITIO XXVI. & XXVII. 

A Ngulorum ab axi fedionis A H , & a lineis breuilfimis F 
B , H G contentorum proximiores vertici fedionis mi- 
nores funt remotioribus, nempe angulus A FB minor eft AHG. 



S it itaque centrum D , & femi inclinatus axis A D , fiue femitranfuer- 
_ Ius, & dimidium eredi AC: educamus itaque duas perpendiculares 
GL, BI, & fi fedio fuerit parabole, erit FI iqualis LH, quia quilibet 
k earum iqualis eft AC ( 13. ex quinto) & LG maior eft, quam BI un- 
gulus igitur F minor quam H; fi vero fedio fuerit hyperbole, aut ellipfis, 
C erit FI ad ID, vt H L ad L D , quia quilibet earum eft , vt A C ad A D 
J ( 1 4. 1 j. ex quinto ) & permutando , erit I D ad L D nempe B I ad M L , 
vt I F ad LH, & anguli I, & L funt redi ; igitur duo triangula BIF, M 
L H funt fimilia, ideoque angulus AHG maior eft, quam angulus AF 
B, & hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO -XXVIII. 


Hinc patet , lineas breuiflimas fibi occurrere ad partes axis 
fedionis . 


03 


Via angulus A F B minor eft , quam angulus AHG; quare fibi oc- *<• * 7 - !>• 
currunt ad panes F,H, & hoc erat oftendendum. 


NOT jE 


9 
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N O ^Tofrf O H 1 

E Ducamus itaque duas perpendiculares , &c. Educamus itaque ex pun- O, 
dis B,G duas GL, B l perpendiculares ad axim ei occurrentes in L, 1 . 

Et L G maior cft , quam B I , &c. Suh ungo : F.o quod potcntialis G L ma- [) 
gis recedit a vertice , quam B 1 ; fi i ani ducatur BM parallela 'axi in parabola, 
drex centro edulia in reliquis fediombns,fccans G L inM, coniungaturque H 
M, erit in parabola M L minor quam G L, & aquahs !'■ I, & ideo angulus M 
H L minor erit angulo G H L , & aquatis angulo E , & propterea angulus F mi- 
nor ejl , quam GH L » 



H.lib.!. Si vero feflio fuerit hyperbole, aut ellipfis, &c. Addo : Hanifejlum cft 

redam B D ex centro dudam fedionem fccarc in B,& propterea occurrere po- c 
tcntiali G L a vertice remotiori , quam B l tnter punlla G,& L,& ent F I , 

& c ater a . 

Erit ID ad LD, nempe BI ad M L, &c. Addo ( propter parallelas B 1, J 
M L, & /imilitudmcm triangulorum DBI,&DML.) 

Quia angulus A 1 : B minor cft , quam angulus A H G, 5cc. Addo: Et g 
fumpto communi angulo F H N erunt A F B, feti H F N ,& F H N Jimul fumpti 
minores duobus angulis G H A, F H N, qui duobus redis aquales funt\ quarta 
BF, G H, concurrunt ad paries F, & H, vt in jV. 

Pro intclligcntia Jequentium propojitionum hac pr amitti debent , 

L E M M A V. 

Habeat A -ad 71 maiorem proportionem , quam C ad. D. Dico , re- 
clangat um fub extremis A , D contentum maius ejfe eo , quod fub me- 
dtjs 2> } C continetur, @p c conuerfo. 

F lat vt C ad D, ita E ad B; patet ex elementis, A excedere ipfam E; qua, 
re red angulum AD maius erit red angulo E D: ejl vero red angulum b , 

C fub 


k 


3 1 


Conicor. Lib. V. 

C fubintermedijs contentum aquale ei , quod £ 
fub extremis E , D quatiior proportionahu con- 
tinetur ; ergo rettangulum A D maius cjl re- A 1 
tl angulo B C . Pojlea fit r octangulo A Dma- B ' — 

ius reti angulo BC ; Dico A ad B maiorem pro- i 

portionem habere , quam C ad Di St enim hoc 
verum non eji , habebit A ad B eandem , aut D ’ 
minorem proportionem quam C ad D, quare rettangulum A D aquale , aut mi- 
nus erit reti angulo B C, qua funt contra hypotheftm ; igitur A ad B maior cm-j 
proportionem habet , quam C ad D. 

LEMMA. VI. 

S I recta lineet A 71 fecetur bifariam i nC , (rtfnon bifariam in D: Dico , 
quod femifsis CB ad alterum fegmentorum mxqttahum D B habet 
maiore proportione , quam reliquum inaquaJiii A D ad altera medietate A C . 
gupniam quadratum femiffis C B , feu re- C D B 

tt angulum B C A matus cjl rect angulo A D B • • 

fub 'maqualtbus fegmentis contento;ergo ex pra- 

cedenti lemmate C B ad D B maiorem propor- A D C B 

tionem habet , quam A D ad AC; Ajfumitur ' 1 ’ ‘ . 

in fequenti prop. 52 . problema antiquum in- 

uentiorus duarum mediarum continue proportionalium inter duas retias lineas Q- m j 
datas , cuius conjlrutlio , tjr dcmonj/ratio ab Apollonio inuenta adhuc legitur apud •. Arcli.dc 
EuUaum, fcd organica quidem tlla cjl ,& ad manuum operationes maxime ac- 
comod.ua , non omnino dtncrfa ab ea, quam Hero,& Philo ediderunt. At Par- p r o p 2% 
memon aliam eiufdem problematis demonjlr at tonem Apollonio tribuit paulo di- 
uerfam ab ea , quam Eutocius recenfuit : eam (ane nec percepit , nec rite expo- In lib. 5 . 
fuit, Phtloponus, quam enim petitionem non demonjlr at am tpfc vocat confectui- 
tia eft nece (fana ex defer ipt tone hyperboles, qua omnino fubintelligi , & adiun - 
gi debet , vt colligitur ex Pappi verbis : hi enim ( fcilicct Hero , c Philo ) Coll.liKj. 
af ereme s problema folidum efe , ipfius conjlrutliomm indrumentis tantum per- l’ ro P-4- 
fecerunt congruenter Apollonio Perg.to , qui rejoluttoncm eius fecit per contfe- 
thones. Erit igitur Apollomy propofitio huiufmodt . 

LEMMA VIL 

I ‘Nter rectam lineam A C maiorem , (jff B C minorem duas medias 
proportionales reperire . 

Conucmant illa ad angulos retlos in A ,& compleatur Parallclogrammum^i p rop . + 

A B D C , cui circumjcribatur ciri ulus diametro D A,& per puntlum D circa lio. 1 . 
afymptotos C A B defcnbatur hyperbole D F , & ducatur retia D M circulum ^ 
tangens tn D , & retia l D K Jciiioncm ibidem contingens , occurrens ajym- ,£ 
p totis in 1 , dr E , erunt quidem I D , & I K aquales inter fc , & D C paral- ^ [ 

lela cjl A K, ergo 1 C aquahs cjl C A : pari ratione K B aquahs erit B A, 
fcd pojlta fuit C A maior quam A B , ergo m triangulis I A D , d" B DA bafis 
IA maior erit, quam A A ,& latera 1 D ,D K aqualia funt, c D A eji commune, 
igitur angulus A D I maior erit angulo A D K, &propterea retia Irnea iKJcttione 


AT 


;6. lib. i. 
53-l' ; 4' 

8. lib. i. 
Ibidem. 
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contingens in D intra circuli cadet ad 
partes acuti anguli A DK, fed qualibet 
recta linea ex D inter tangentes K D , 

($• D M incedens fecat circulum , <jr 
hyperbolam D F , ergo circuli periphe- 
rta , & hyperbole non ad eafdcm par- 
tes cana /f mutuo fetant in duobus t>un- 
chs : concurrant in D , & F , cr co- 
mungafur recta Itnca D F , qua pro- 
ducta fecet afymptotot in punitis G , 

(jr H : ojlendcndu cfl rectas B H , &G C 
cjfe duas medias proportionales qnajitas. 

Jtfionta ciufdem relta Itnca portiones G 
D,& F H inter hyperbolen , dr afym- 
ptotos intercepta aquales funt inter fe , addita communi D F, erunt F G,&G H 
inter (e quoq; aquales quare reti angulum D H F aquale erit reti angulo FGD, fed 
reti anguli AH B aquale eft reti angulo DH F,( eo quod ab eodem puntlo H extra 
circulum pofito ducuntur dua retia linea circulum fec antes) : fimili modo reti anguli 
AGC aquale eji reti angulo FGD , igitur duo retlangula AGC,dr A H B aqualia 
inter fe erunt, & ideo vtG Aad A H, itaerit reciproce B H ad G C ,fedvt G A ad 
A H iitaejl D B ad B H ,nec non GCadC D,( propter aquidijiantia ip furum DB, 
G A,&ipfarum C D ,& A H ,dr /imtlitudinem triangulorum J, quare D B, feto 
C A ad B H eandem proportionem habebit , quam B H ad G C , & tandem » 
quam habet G C ad C D , feu ad A B , dr proplerea quatuor retia linea C A, 
B H , C G , & B A erunt in continua proportionalitate , quod erat propofitum . 


SECTIO OCTAVA 


Continens Prop. IL. L. LI. LTI. LIII. Apoll. 

S I menfura non excedit comparatam , nullus ramorum fecantiu 
ex concurfu egredientium erit Breuifecans: & linea: breuiflimx 
ab extremitatibus ramorum du&x infe&ione abfeindunt ex axi li- 
neam maiorem, quam abfeindunt rami (5 1 .& 5 2.) Si vero menfura 
excedit comparata exponi debet linea certis quibufdam legibus in- 
uenienda, quae vocabitur TRVTINA . Et fiquide perpendicularis 
maior fuerit illa, tunc rami habebunt proprietates memoratas; fi ve- 
to aequalis fuerit , tunc inter ramos vnicus breuifecans alfignari po- 
teft, &propietatesreliquoruramoru erunt illa: eaedem fupenus ex- 
politae; fi vero minor eft illa, ramoru omniu duo tantum breuifecan- 
tes erunt , reliquorum ver£> , qui non intercipiuntur inter duos bre- 
uifecantes, eaedem propietates erunt; eoru vero, qui intercipiuntur, 
linea: breuilfima: egredientes ab earum extremitatibus abfeindunt 
ex axi lineas minores , quim fccant rami ipfi . Oportet autenu 
% in cllipfi , 
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in ellipii, vt menfura fumatur in maiori duorum axium, & rami 
egrediantur ad eius fe&ionem . 


E X E concurfu fuper perpendicularem E D educamus E Bfe- 
cantem menfuram A D in F, & fedionem A B in B , & 
fit A H dimidium eredi jfitque menfura A D non maior, quam 
C H A. Dico quod BF non erit breuiffima, & minima egrediens 
ex B abfeindit ex fagitta maiorem lineam, quim F A: at fi fue- 
rit A D maior , quam A H , tunc B F poteft efle linea breuif- 
fima. 


E Ducamus iam B I perpendicularem ad axim, & fupponamus prius A 
D non inaiorcm quam A H , & fit fedio parabole » igitur D 1 mi- 
nor eft , quam A H, & ponatur G I xqualis A H, erit B G minima ( 8. 
ex quinto ) & abfeindit G A ex fagitta maiorem , quam AF;li verd fe- 
dio fuerit hyperbole, aut ellipfis, fit centrum C i ergo A C ad A H non 
habet maiorem proportionem, quam ad A D, quare CI ad I F maiorem 
proportionem habet , quam C A ad A H i ponatur ergo I C ad 1 G , vt 
A C ad A Hi ergo B G eft minima , & abfeindit ( 9. & 10. ex quinto) 
G A maiorem , quam F A , quod erat offendendum. 


PROPOSITIO IL. & L. 



c 


H A 


E 


PROP. 
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D Eindi fit D A maior quim A C , fitquc prius fe&io pa- 
rabole , & fccetur ex D A ipfa D F tcqualis A C , & A 
•C fiat pars tertia ipfins A F , educaturque B G perpendicularis 
ad axim,& vt D F ad F G,ita fiat B G ad lineam H ( &ha?c 
eft Trutina ) coniungaturque B E ; & fiquidem D E fuerit ma- a 
•ior quam H. Dico, quod nullus ramus breuilecans duci poteft. 

Quoniam D E maior eft , quam H habebit D E ad B G , nempe DI b 
ad I G maiorem rationem , quam G F ad F D , & componatur propor- 
tio , vt dcmonftrctur , quod I G minor (it , quam D F , qua: iqualis 
eft ipfi A C ; brcuilfima itaque egrediens ex B abicindit ex fagitta A 
D maiorem lineam , quam A I ( 13. ex quinto ) ; poftea ducamus ex E 
ad feCiionem ramos E K , E L ad vtramque partem B E , & duas per- 
pendiculares 


KM,LN, pro- 
ducamus vfq: 
ad QO tan- 
gerem feCtio- 
ncm in B ; & 
quonia feCtio 
eft, parabole, 
&OQtagens 
3j. lib. 1. cft.iaiturOG 
eft dupla ip- 
fius AG>qup 
eft femilfis ip- 
fi us F G,- ergo 
G F atqualis 
eft G O, erit 
igitur G Oad 
O M , nempe 
B G ad P M 


in maiori pro- 
portione, quii 
M F ad FC: 

itaque M K in F M. minus eft , quam B G in G F, quod eft minus quam 
E D in D F proptcrca quod E D maior eft quam H ; igitur E D in D F 
multo maius eft , quam K M in MF, quare E D ad M K, nempe D K ad 
RM maiorem rationem habet, quamM FadF D,& componendo patet, 
quod D F maior fit , qu.im R M. Igitur brcuilfima egrediens ex K f 13. 
ex quinto ) cadit extra R K,- Et fimilimodo conftat , quod breuiflima., 

_ egrediens 


e 

f 
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egrediens ex pundo L cadit extra LS, quapropter duci non poteft cx E 
ad fcdioncm LB A linea , aliqua cuius portio intercepta inter axim , Sc 
lectionem , (it linea breuiflima . 

Pariter demonftrabitur, quemadmodum iam oftcnfum eft, quod GED 
g fuerit xqualis H, tunc G1 xqualis erit D F, qux eft xqualis ipG ACjJt 
ideo B 1 ( 8. cx quinto) vna cll cx breuiflimis, non autem R K, quia de^ 
monftrabitur, quod EDadMK, ncinpe DR ad RM maiorem rationem 
habet , quam M F ad F D , & propterea D F maior erit , quam R M ; bre- 
uiflima ergo cadit extra RK. ( 13. ex quinto) Et S L quoque non eft cx 
breuiflimis, quod ita demonftrabimus ; Si NS minor elt , quam DFicrgo 
breuilftma egrediens ex L cadit extra S L ; Non igitur cx E duci poteft 
ad fcdioncm linea breuilecans prxter EB, & hoc erat oftendendum. 

• Tertio loco (it E D minor quam H , & oftendetur quod E D in D F 
(1 minus eft, quam BG in GF; poftea ponamus TG in GF xquale illi, & 

erigamus fuper F perpendicularem F V, & ducamus per T fedioncm_ 4- 1*. 
hyperbolicam circa duas continentes A F, 3c F V ; dux fediones fe mu- 
tuo fccabunt in duobus punClis, & Gnt K, L, & educamus cx illis duas 
LN, PKM perpendiculares ad A D. Et quoniam perpendiculares KM, 
TG, LN paralleli funt continenti VF, erit KM in MF xquale L N in 
NF ( 1 2. cx fecundo) &quodlibct eorum xquale eft TG in GF, quodfa* 
Clura eft xquale ED in DF; igitur ED ad KM, nempe DR ad RM eft 

• vt MF ad FD,& componendo patet, quod DF eft xqualis RM, &pro- 
1 pterea KR eft linea breuiflima (S. ex quinto .) 

k Et Gmiliter patebit, quod LS Gt breuiflima. 

Et cum B I intercipiatur inter illas patet etiam, quod BG in G F ma- 
1 ius fit, quam ED in DF, oftendetur vt didum eft, quod IG maior fit, 
quam DF; breuilfima ergo duda cx B cadit inter I, & A. 
nl Deinde ex concurfu E ad fedionem parobolicam A B Z educamus E X , 

111 E Zi quas interfecant / Z , X Y perpendiculares ad A D, qux paralleli 
funt continenti F V fecantes K T L hyperbolen , ergo * Y in Y F xquale^ 
eft GT in GF, quod fidum eft xquale ED in D F, itaque ED in DF 
maius eft, quam XY in Y Fi igitur ED ad X Y, qux eft vt D£ ad b Y 
maiorem rationem habet, quam YF ad FD, & componendo patet, quod 
F D maior eft quam b Y,- itaque breuilfima cgrcdiens ex X abfeindit cx 
AD lineam maiorem, quam 6 A; Simili modo demonftrabitur, quod Zr 
n non fit breuilfima , & quod breuilfima egrediens ex Z abfeindit ex A D 
lineam maiorem, quam Ar, Sc hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO LII.LIII. 

Deinde fit fe&io hyperbole, aut ellipfis AB, &axis illius C 
AD, centrum C, & DA menfura, quae fit maior dimidio ere- 
di , & perpendicularis E D . Dico , quod rami egredientes ex E 
a ( habent luperius expolitas proprietates. 


< - 


E 2 


Itaque 


Lar..' 7' 


C 

f 
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TTaque per C producamus CI parallclam pcrpcndicuhri ED, & pona- 
1 mus quamlibet duarum proportionum Cl adF £ * & E ,,|,c infi r 
proportio figura?, & educamus ex P„ K redas EI, kS parallelas .pfi C 
AD, & interponamus inter FC, CA duas mcdias-proportionalcs CN, 

CO , & erigamus per O perpendicularem B O, qux occurrat lcdiom in 
B; & ponamus proportionem alicuius linea: , vt Qad B O compotitam., 
cxCDadDFi&FOadOC.&fitED maior, quam «^Trutina: Di- 
co, quod nulla breuifccans egreditur ex E ad feftionem ,& linea breuif- 
fima, egrediens ab extremitate cuiuslibet rami affignati , ablcmdit cunu. 

A ab axi maiorem lineam, quam fccant illi rami. Troducatur P nus ^ ® 
lecans axim in H, & quia ED maior cft, quam Qj ergo proportio E D 
ad BO (qux componitur ex E D ad D K, nempe I C ad C S, & x D 
K, nempe G O ad O B) maior cft proportione , quam ^bet QadBO, 
qux ex bypothcfi componebatur ex CD ad DF, & ex FO ad OC, 

ED ad D K cft, vt CD ad DF (quia quxlibet carum cft, vt Proruo 
ficurx compofitx, vel diuilx) remanet proportio OG ad O B maior ea, 

Lem . 5 . quam habet FOadOC; igitur O G in O C, nempe ^angulum CG 
pr*m (T. , u ius cft , quam B O in O F : & ponamus rcdangulum F G commune, 
crit redangulum F S maius , quam B G in G M ; eft ver& redangulum- 
FS xquale rc&angulo EM( eo quod EK ad KD, nempe ad 1 M cft, ve 
S M ad M K, quia quxlibet carum cft , vt proportio figura: ; itaque re- 
dangulum E M maius cft , quam MG in G B, &propterea E k ad B G . 
nempe K R ad R G maiorem rationem habet, quam GM ad Mk, cr 3 
componendo, patet, quod K M, nempe D F maior cft , qua™ 1 G R , 
ideo EI ad KM, nempe CD ad DF, fcu IC ad CS minorem propor- 
tionem habet, quam EI ad G R, qux eft, vt I T ad B G, propter finn- 
litudincm duorum triangulorum EIT, BGR, ergo IT ad B G maiorem 
Lem . rationem habet, quam 1 C ad C S, fcu ad O G t & comparandohomo- 
pr T .:>. + logorum differentias in hypcrbola , Se eorum fummas in cllipfi , habebit 
CT ad B O, nempe C H ad HO maiorem rationem, quam IC ad CS, 
nempe CD ad D F, & diuidendo in hypcrbola, & coniponendo in elli- 
pfi C O ad O H, habebit maiorem proportionem quam C F ad 1 - D.qux 
cft, vt proportio figurxiigiturbreuiflima egrediens ex B (9. 10. ex quinto > 
abfeindit cum A maiorem lineam, quam AH. . ; , 

Poftea educamus ex E lineam occurrentem fedioni m V , & produca- 
mus eam , quoufque occurrat C I ad X , & ducamus per B lineam tan- 
gentem fedtionem , qux occurrat inclinato , fiue tranfucrlx in *, &pcrV 
ducamus perpendicularem fuper axim, cui occurrat ad c, Se occurrat tan- 
genti B /* in d; Se quoniam O G ad O B , quemadmodum dcmonftraui- 
mus, maiorem proportionem habet, quam FO ad OC, ponamus/ ai 
O B, vt F O ad O C, & per /producamus/,? h parallelam axi AD: hr 
quia fO ad OB eft, vt FO ad OC, erit rettangulum/O C xquale BO 
in OF, & ponamus reftangulum /F communiter fiet B/in/g xquale? 

F in F C , & quia C O inuerfa in trutinatam C a xquale eft ‘l“ 3 “™to C 
A dimidij inclinati , fiue tranfucrlx ( 39. ex primo,) erit OC ad C A, s t 
- >7 . primi. C AadCni igitur C -r eft linea quinta proportionalis aliarum quatuor Q 
linearum proportionalium aifigaatarum; ergo FC ad CO clt, vt cy .a. 


m 

n 
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C <, & comparando homologorum differentias erit F O ad O a . , vt : F C Lem.4» 
ad CO, qui eft, vt /B ad B O, nempe fh ad O *; igitur proportiones 
ipfarum YO,fh ad eandem Oa eidem funt; ergo funt xquales; & pro- 
prerea f i ad ih maiorem proportionem habet, quam ad f g, & compo- 
nendo fh ad * h, nempe B/ad V i maiorem proportionem habet, quam 
i g ad g f i ergo B /in / g , nempe redtangulum g C maius eft quam * V 
in ig, Sc ponamus rcdungulum g e commune , erit aggregatum redtan- 

gulorum 
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gulorum C r , g e , in hypcrbola , vel eorum exceflus in ellipfi maior, 
quam M* in *V, ergo rc&angulum CM, nempe rc&angulum EM mul- 
to maius eft, quam Ve in e M, &'proptcrea EK ad rV , nempe K Y ad 
Lcm.j. Y e maiorem proportionem habet , quam c M ad M K , & componendo T 
patet, quod e Y minor fit, quam KM, & confiat (quemadmodum antea 
demonftrauimus) quod breuiflima egrediens ex V abfeindit ab axi maio- «- 
rem lineam quam r Z . _ . . 

Simili modo confiat , quod breuiflima egrediens ex i ciufdem fit rationis . 

D Einde fit ED aqualis Q, inde dcmonftrabitur, (quemadmodum fu- 

pra fadlum eft ) quod BH tantdm fit linea breuiflima, & quod mi- a 
nima egrediens ex V abfeindit ab axi cum A maiorem lineam , quam A 
Z, & quod minima egrediens ex / fecct maiorem lineam, quam A m. 

Tandem pona- 
mus E D minore, 
quam Q , ergo E 
D ad B O minore 
proportionem ha- 
bet , quam Q^ad 
cafidcm;&dcm6- 
firabitur(qucmad- 
modutn didlu eft) 
quod GO ad OB 
minorem propor- 
tionem.. habeat , 
quam F O ad O C; 

& ponamus O G 
ad O <?, vt FO ad 
OC ; & produca- 
mus per o fedtione 
hyperbolicam cir- 
ca duas contincn- 
tcsSM, MF.qu? 
fecet fe itionem A 
B in V , / , & iun- 
gamus E V , E /, 

& producamus ex 

V , / duas perpendiculares V c , l P, qui paralleli fint continenti M F, 
ergo o G in GM eft iqualc V e in e M ( j 2 . ex fecundo ) & quia G O ad 
O o eft, vt FO ad OC erit o O in OF iqualc rcilangulo GC, & pona- 
mus reitapgulum FG commune fiet rpdtangulum C M ( quod erat jqualc * 
redtangulo ME) iquale ipfi o G in G M, quod eft iqualc ipfi V e in e d 
M ; ergo rcitangulgm E M iqualc eft ipfi V e in e M . Tandem profe- 
quamur luperiorem dcmonftrationem, vt oftendatur veritas reliquarum- q 
propoiitionum, & hoc erat propofitum. 


1 



PROP. 
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I Taquc oftenfum eft , vti memorauimus , quod ex concurfu 
duarum brcuilfimarum ad conife&ionem non egrediatur alia 
brcuifccans prarter illas duas , & quod reliqui rami ex eorunu 
concurfu educti ad fectionem habent proprietates fuperius ex- 
politas . 


PROPOSITIO LVI. 

In ellipfi ramorum , fecantium vtrumque axim , i concurfu vi- 
tra centrum polito egredientium , vnius tantum portio , inter 
axim maiorem , & fectionem intercepta, erit linea breuifsima, 
flue menfura ipfam comparatam , nec non perpendicularis ipfam 
trutinam fuperet, aequet, vel ab ea deficiat. 

S it fe&io ellipfis ACB, & axis maior tranfuerfus A B perpendicularis 
EF, centrum D, & ponamus DG ad GF, vt prooortio figura: ,& fi- 
militerEH adHF.&producamuspcrH redam IHK. parallelam ipli AB, 

& per G redii I G L ipli 
E F , qua: libi occurrant 
in I , & ducamus per 

pun&urn E fedionenu. K 4.1ib.j. 

hyperbolen EMC cir- 
ca duas eius continen- 
tes L I , I K , qua: oc- 
curret fe&ioni ACB 
elliptica:, quia IL,IK 
funt duxcotinentcsfe- 
dioncm E M C , & pro- 
portio E H id H F po- 
fitaeft.vt DG adGF; 

ergo EH prima proportionalium in H I , nempe G F quartam, arquale 
cft D G fecunda: in I G , nempe F H tertiam ,• ergo punttum M eft in il- 
lius diametro, & propterea feCtio hyperbole EMC tranfit per centrum-, 
fc&ionis ellipfis ACB; quare dui fe&iones fe inuicein fccant , fitqut» 
concurlusin C, & producamus per E,C lineam occurrentem duabus con- 
tinentibus fedionem in L, K, & producamus duas perpendiculares CN, 

KO fuper AB. Et quia KC, LE funt atquales ( 1 6. ex fecundo ) eritGF 8 .Ub.j. 
iqualis ON; quare FO xqualis cft ipfi GN; atque EH ad H F, nempe 
EK ad KP, feu FO (qua: cft xqualis ipfi GNJ ad OP eandem propor- 
tionem habet , quam D G ad G F , quj cft aqualis ipfi O N, & ideo G N _ 

ad OP eft, vt DG ad ON, & comparando homologum differentias D N “ " v 

ad NP 
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ad N P erit, vt DG ad G F, quae cft proportio figurx ; ergo CPcftli- 
nca breuiflima. ( iq.cx quinto) Et hoc luit ptopoiitum. 


PROPOSITIO LVII. 


Et dico , quod non reperiatur vllus alius ramus , a quo ab- g 
fcindi poflit inter fettioncm, & DB linea breuiflima. 



N Am fi producantur E H, E G ad vtrafque partes ipfius E C fccan- 
tes D B in K , I , & producamus per D perpendicularem ad A B , 
qux occurrat fcdioni adL, 

& ipli E C ad M , quia iara 
produ&x funr cx concurfu 
M dux breuifecantcsMC, 

M L ( 5 1 . ex quinto ) igitur 
iinca eduda cx M ad H ab- 
fcindit ex D B cum B ma- 
iorem lineam , quam fccat 
breuiflima egrediens cx H 
fu. ex quinto,) & linea edu- 
da cx M ad G abfeindit cx 
D B lineam minorem ca_, , 
quam fecat linea breuiflima egrediens ex G (%i. cx quinto) fcd E H, Sc 
EG efficiunt abfeiflas oppofito modo; ergo non funt dux breuifccantes , 
& proptcrca non reperitur alius ramus, cui competat proprietas ipfius E 
C, & hoc erat oftendendum. 


h 


k 


, Notae in Propofit.IL. L. 

S I vero menfura excedit comparatam educatur Iinca, ad quam com- a. 

paratur perpendicularis, & vocabo lineam illam Trutinam, &c. Sic 
legendum puto : Si vero menfura excedit comparatam exponi debet linea certis 
qutbufdam legibus inuenienda , qua vocabitur Trutina. 

Ex E concurfu fiipcr perpendicularem , &c. Idcjl . Ex E concurfu per- 
pcndtcularis E D ad axim AG,(fi ramoram fetantium educamus E B fetantem 
men furam, tfic. , 

Tunc B F non efi cx minimis, &c. Dico quod B F non erit reda lineae ^ 
minima earum , qua inter putidum fcdioms B , & axim intercipitur . 

Et ponatur G I xqualis A H, & C. Et ponatur G I aqualis A H , tangatur - - i 

8 huius. T ,e 11 cumque AD pofta fit non maior , quam H A , erit iUtus portio F I 
rntuar , quam AH, [eu quam G I , ergo BG ejl breuifsima , &c . 

Ergo C A ad AH non habet maiorem proportionem, quam ad AD; ^ 
quare D I ad I F , &C. Ergo G A ad AH non habet maiorem proportionem. _j , 
quam ad AD, dr addatur indirectum reda A L aqualis A H in hyperbola, (fi 

' ' auferatur 


n 
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tHfcrvuri* tUigfii quare C A ad A L non habet maiorem proportionem', qu/m 
•d AD, & componendo in hjptrboU, & diuidendo in ellipfic L ad A L nod 
hdet maiorem proportionem , qutim C D ad D A , fed C D ad A D minorem, 
proportionem habet , quam ad eius figmentum 1 D, ergo diuidendo in hyperbo- 
U , & componendo tn elhpfi habebit AC ad AD, & adhuc ad A L /eu A H 
minorem proportionem, quam CI adi D, habet vero C 1 ad 1 D minorem r*- 
t io nem, quam ad etut figmentum IF; igitur CI adi F maiorem proportionem 
habet, quam C A ad AH. v, ' -re 


Nota: in Propofit. JLI. 


D ico quod nul- 
lus ramus bre 
uilecans duci po- 
teft , Scc. Dico, quod 
ex concurf» Eadfe- 
B tonem nullus ra- 
mus breuifeeans duci 
poteft. 

Quoniam D E 
maior cft, quam H, 

&C. Quontam D E 
maior ejl , quam H 
habebit E D ad B C 
maiorem rationem -a, 
quam H ad eandem 
B G ; pofita autem fuit 
inuerse G F ad F D, 
vt H ad BG-.ergo E D 
ad BG maiorem ra- 
tionem habet, quam 
GF ad F D ', & pro- 
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f Et fimili modo condat, quod breuiffima cgrcdicns cxpun&o L cadit 
extra SL,&c. Advitandam confufionem figura, & prolixitatem demonfi/. menis 
appofui duas figuras, in quibus duo cafus ij / 'dem cur ait er ibus notantur, ttaque abfqi 
nono labor e, fi tnfpiciatnr fecunda figura , tj fidem verbis prioris cafius, ofi en detur ca- 
fius fecundus . 

g Pariter dcmonftrabitur .quemadmodum iam oftcnfumcft , &c. Pars fecun- 

da huius propofitionis innuitur tantummodo pauci fsimis verbis ; quare maioris cla- 
ritatis gratia integram demonfirationem hic afferre libuit . 

Demonflratio fecunda: partis. 

PROPOSITIONIS LI. 

E flo E D aqualis trutina H : Dico ex concurfu E unicum tantum breui- 
fecantem ramum duci poffe , 

• ^ j 

In eadem figura , quia ex confirnlttone H ad E G cfl,vtG F ad F D , pomtur vero 
E D aqualis H ; ergo E D ad B G , feu D / ad I G ( propter fimtlitudincm triangulo- 
rttm E D I , BG I fefi,vtG F ad F D, & componendo D G ad G 1 tfi ,vt eadem G D 
ad D Fi tdcoqtu I G aqualis cft D F ,fcu A C femierelto ; igitur B I efl breuifstma. 8. huius. 

rofic adulto quolibet ramo F. kfttpra breutfecantem E in prima figura , & in- 

fra m fecunda) occurrente axi in R , fr ducta K M perpendiculari ad axtm, qua eum 
fecet m M , dr tangentem O B in P . Sinon tam ( vt dictum eft)OF fecatur bif artam 

F 2 wG, 


ir 


r- 
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inG ,dr non bifariam in M , ergo ( ex lemmate fexto huius libri) G OadOM , feu 
GBadf M( propter fimilitndtnem triangulorum RGO ,dr P MO ) & multo magis 
G B ad illius portionem K M habebit maiorem proportionem , quam M F ,ad FG s 
tdeoijuc reti angulum K M F fub intermedqs contentum minus eris rcelangulo BGF 
contento fub extremis no proportionalium ; fed red angulum BGF aijua/e ejl reti an- 
gulo EDF (propterea quod D F, ad F G erat ,vt BG ad H ,feu ad et aquulam E D) 
igitur red angulum K M F minus erit rcdangulo E D F ,dr propterea E D ad K il , 
feu D R ad R M ( propter fimilttudincut triangulorum E D R , A' M R) maiorem ra- 
tionc/nfabebit , quam M F adF D , C~ componendo , eadem D M maiorem rat i onetn 
habebit ad RM, quam adF D,& propterea R M minor erit , quam F D , feu quam 
AC igitur minimus ramorum ex K adaxim eadentinmfertur infra K R ; Quapro- 
pter ramus E K fupr a, vel infra breuifecantcm E B ad fcctioncm dudus non ejl bre- 
mfecans , & ab findit ex axi figmentum A R minus, quam ab fcindat breuifsima ex 
K ad axim duci a , quod erat oflendendum . , 

Tertio loco fit H D minor , quam H , & o (tendetur, &c. QuiaHad BG cft, h 
vtGFadFD, eftque E D minor, quam H i ergo E D ad B G minorem proportionem 
habet, quam G F ad F D ;& ideo red angulum E D F fub extremis contentum minus 
eft rcelangulo BGF, quod fub inlcrmcdqs continetur , ponatur iam red angulum T 
G F aquale red angulo EDF, 6' per F ducatur F V perpendicularis fuper axim 
•A^ t 



•t> oborn i 
." j5 






Et componendo, patet, quod D F cft squalis R M , &c. Fiam D BadRM I 
ef,vtMFadFD,&i omponendo, eadem D M ad RM , atque ad D F , fcuad femi- 
er cetum A C eandem proportionem habebit , & ideo DFef aqualis R M . 

Et 
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Iv Et fimiliter patebit , quod L S fit breuiffima, Scc. Secundus cafus abfque vllo 

labore ojlenfus cr st tjfdem verbis , (^[curaiteribus , quibus cujus primus expofitus 
fuit ,fi mfpicialur Jecunda figura . 

] Et cum B I intercipiatur inter illas patebit etiam, Scc. EteumBl intere ipia- 

tur tnter duos ramos bremfecuntts E A', qui ducuntur ex punclis K , iu quibus hy- 
perbole K T Lfecut parabolen AB L, cudet putillum T hyperboles intru p ur abole n i 
quare rell angulum BG F maius erit reti angulo TG F, Jcu E M F, quod aquale eji 
reti angulo E D F ,vt di Ilum ejl , quart E D ad BG , feu D l ad IG ( propter Jimtli- Lcm.j. 
tudinem triangulorum E D l ,BG l ) habebit minorem proportionem , quam G F ad ptariuil. 
F D ,dr componendo , eadem 1)G ad G I minorem proportionem habebit , quam ad 
F D ,/iue ad AC ,&idco l G maior erit, quam A (T . 

m Deinde ex coit- 
curfu E ad lectio- 
nem, &C. Deinde 
txconcurfu E adfe- 
Itioncm A B .parabo- 
len educantur duo ra- 
mi EX Jupra breui- 
fecantem E E in pri- 
ma figura , Cr infra 
camaem in figura fe- 
cunda , <y ex p unii is 
X ducantur due X 7 
perpendiculares ad 
axim ,fecantcs axim 
in T, & hyperbolen K 
T in a e xiflete extra 
parabolen ; cumqnt-j 
due rcilx a T,neeno 
T G parallele finteo- 
tinenti FV,& inter- 
ponatur inter hyper- 
bole E T,dr reliqua _ - 

continentem F A erit reilangulum a F F aquale rell angulo TG F , quod f silum 1 ~' 1 
ejl aquale reil angulo F.DF, cflquc X T portio ipjtus a T ; igitur reilangulum EDF 
maius erit reilanguloXT F ,Cr ideo E D adXT ,JinDb,adbT ( propter Jimilitu- 
di nem triangulorum ED\s,XTb) maiorem rationem habet , quum 7 F ad F D,dr ptlm ' ' 
componendo eadem Df ad T b maiorem proportionem habebit, quam adD F , feu 
CA. 

n Simili modo dcmonftrabitur,&c. Ab f que nona dcmonflratior.e propoftums 
offendetur infpiciendo fecundam figuram . 

Nt>ta?in Propof. LII. LIH. 

TX Ico, quod rami egredientes ex E habent fuperius expolitas propricta- 

" I J tes, Scc. ideft eafdem , quas habent rami m parabola cduiU luxta c ompar a- 
t tonem Perpendicularis E D ad T rutinam. 



Et 
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Erponamus quamlibet duarum proportionum CFadFD, &ISadSC, 
vt proportio figurre , & educamus ex E,S,&c. Ideftfiat diftantta ex cerno 
v jqne ad perpendicularem E D ad eius portionem D F in hyperbola , vt fumma late- 
ris tranfherfi, & re Ili ad latus retium , (fi vt eorum differentia tn elhpfi ad latus 
r ellum ita fiat C D ad eius produtt tonem D F < tunc enim CF ad FD dtuidend 'o tn 
hyperbola, & compo- 
nendo in ellipfi habe- 
bit eandem propor- 
tionem , quam latus 
iranfuerfum ad re- 
ctum ; par i ter q; fiat 
F. K ad K D in cade 
proportione figura , 

(fi ex E, A’ educamus 
retias ’ E l , K S pa- 
rallelas axi A C D, 
fetantes I C , (fi LF 
parallelas ipfi E D 
in I ,S , L, cfi M . 

Immutant pofirema 
partem confindito- , 
nis , vt manifefie er- 
ronea intextu Ara- 
bico ;Si enim I C ad 
libitum finmpta fieca- 
turinS in ratione 
CF ad F D non ca- 
det neceffarto E L 
parallela C D fiuper 
punctum 1 . 

Et interponamus 
intcrFC.C A du- 
as C N, CO pro- 
portionales illis duabus, &c. Textum corruptum ficrefiituo : interponamus in- 
ter FC,& AC duas medias proportionales , itant FC,NC,CO,CA fint continue 
proportionales, quod fieri poffe confiat ex lemmate 7 . huius librt . 

Et ponamus proportionem linere alicuius , vt cft Q_compofitam , &c. Vo- 
tatur Trutina in hyperbola ,& elhpfi linea retta qua ad BO compofitam propor- 

tionem habet ex C D ad D F, cfi ex ratione FO ad OC . 

Producatur prit^s EB fecansaxim inH, Sec. Producatur priita EB ficcans 
axim mH, (fi rectam S K tn R, nec non retiam I C m punito T . 

ErgoEDadBO, qua: componitur ex ED ad DK,&c. Nampofita inter- 
media D K , proportio E D ad B O compofita erit ex ratione F. D ad D K , & ex ra- 
tione D K ad BO;efi vero / C adC S ,vt E D ad D K ( propter parallelas I E, S K , 
C D) atque D E efi aqualis GOtn parallclogrammo 6 ' D ; ergo proportio E D ad BO 
componitur ex ratione I C ad C S , (fi ex ratione C 0 ad O B . 

ScdEDadDKeft, vt CDad DF, quia quilibet carum vt proportio 

figurre 


b 


C 


a 

e 

f 

S 
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figur* compofita?» vcldiuifa?,&c. J^uiaEK ad E D, atque C F adFD nudem 
proportionem habebunt , quam latus tranfnerfnm ad rectum ; ergo compone udo ito 
hypcrbola , & dtutdendo tn ellipfi cntE DadD K , vtC D ad D F . 

Et ponamus rc- 
ftangulum F G co- , 

mune, &c. Scilicet " ' : 

rectangulu F G ad- 
datur in hypcrbola , 
fi auferatur cornu- 
niter in ellipfi. 

Et propterea E 
Kad BG, nempe 
KRadRG, &c. 

£>uia propter fimili- 
tudincm triangulo- 
rum EK R, fi BG 
R erit F. K ad BG, 
vt K R ad RG ; qda- 
re K R ad RG maio- 
rem proportione ha- 
bet , quam G M ad 
M K ■, fi componen- 
do K G ad G R ma- 
iorem rationem ha- 
bet, quam eadem G 
K ad l\ M, quarta, 

K M , nepe e I aqua- 
lis D F maior efl , 



«rei 

•cixiq 


quam G R . 

Etaufercdo ho- 
mologfi ab homo- 
logo in hypcrbola, 

& conjungendo e , 

a in ellipfi, habebit, &c. Scilicet comparando homologorum differentias in hy- L 
perbola , eorundem fummas in ellipfi , ideft CT ad BO ,nempeC H ad H O (pro- ptaaniC 
pter fimilitudinem triangulorum C H T, fi OHBJ habebit maiorem proportionem, 
quam ICadC S , nempe C DadDF . 

Poftca educamus ex E lineam occurrentem feftioni inV, &c. Educamur 
ex E irneam occurrentem feci toni in E , qua fecet aximin Z,(fi S M int . 
m Et per f producamus fg h parallelam axi A D , &c. Et per i ducamus t gpa J 

raUelam axi A D , qua fecet tangentem Biinh,&LFin°, atque E c fer et illam in 
\,fis M init. 

n Et ponamus reaangulumF/communiter.&c. Et communiter addamusi* 
hypcrbola , & auferamus in ellipfi reit angulum F t , fiet rettangulum B fg aqualc_j 
relt angulo g FC. Nomina Inuerfi, <fi Trutinata definita fuerunt tn primo libro ab 

interprete Arabico . . 

• ' Igitur 


T 
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Igitur C 4 eft li- 



nea quinta propor- 
tionalis aliarum- . 

quatuor,&c.^»/« 
ftjiu fuerunt qua- 
tuor reCla line* F C, 

NC, O C ,C A con- 
tinue proportionales, 
eft que C A ad Cx.vt 
\.OC ade A; ergo pri- 
ma F C ad tertum-j 
0 C eamdem propor- 
tionem habet , quam 
OC ad quintam C X 
continue proportio- 
nalium , quare com- 
parando homologoru 
" differentias F O ad 
Oxeft, vt FCad C 
0-,ftdfacla fuit vt 
f0,ad0C, ita f O 
adOBj eroo compo- 
nendo in hypcrbola, 
comparando dif- 
ferentias terminor u 
adeonfequentes ituj 

elhpfi eft FC adCO, feuF O adOX,vt$B ad BO; nemptvt f h ad tandemOx, 
pr opter fm / It t udi ne triangulorum B fh,&BOx;& tdeo F 0,& f h aquales funt. 

tt propterea/r ad i h maiorem proportionem habet, quam ad fg.Scc. 
.Sguta F O , feu g f ojlenfafuit aqualis fh erit g h fella bifariam in f , & non bifa- 
riam m i propter e a ( ex lemmate fexto huius Itb.) habebit fh adi h JetUcet B f ad 
7 1 1 propter Jimilitudinem triangulorum B fh , d i h ) maiorem proportionem, quam 
1 g *d g t ,fed B t adi' i portionem ipfius d i habet maiorem proportionem , quam ad 
d I j ergo B t ad n habet matorem proportionem , quam igWgf, ergo relf angulum 
Bt g, nempe reti angulum g C ( quode/l ojlenftmei aquale) maius eft recf angui» 
l Ig. 

Et ponamus redangulum g e commune , &c. Et addamus m hypcrbola, & 
auferamus tn tHtpfi reU angulum g e communiter. 

Et proprerea E K ad e V, nempe K ad Y e, &c. Sunt enim triangula E Rr , 
&rcr fimilia , ergo E KadcF eft.vt lir ad T c, quare K T adT c matorem pro- 
portionem habet ,quim e M ad M R,t componendo, eadem Kc maiorem propor- 
tionem habet ad eT, quam ad M l\, feu ad F D ; vnde patet , quod c T minor Ut, 
quam F D . 

Et condat quemadmodum antea demonftrauimus,&c. Quoniam e T mi- 
nor oftenfa eft , quam K Mergo eadem EI adTc ,/eu 1 X ad Ve{ propter fimilttu- 
dmem triangulorum E I X,T e F) maiorem proportionem habebit, quam EI ad 
M R,/eul CadCS, veladei aqualem c C i igitur comparando homologorum fum- 


O 


P 


q 

r 
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mas inellipfi, &etd 
rundem differentias 
inhfperbola C X ad 
C V , vel ( propter 
Jimilitudmem tria- 
gulorum XCZ,V C 

Z) CZad Z C mn- 
iorem proportionem 
habet , quam IC ad 
CS, vel C D ad D 
F 3 & componendo 
in ellipft , CT diui- 
dcndo in hyperboU 
C C ad C Z maiort 
proportionem habe- 
bit , quam C F ad 
FD, & ideo breuif- 
fima egrediensex V 
abfcindit linea ma- 
iorem , qiiamAZ. 

Simili modo c6- 
ftat, quod breuif- 
fima egrediens cx 
l ciufdcm fit ratio- 
nis, &c. Abfqueno- 
ua demonftrattone^i 
infecunda , dr quar 

U Dcfnd^cfit E D Mualis Q^, inde demonftrabitur (quemadmodum fu- 
pra iadlum eft ) quod B H tantum fit linea breuiffima , &c. 


Secunda pars hutus propofitumis , quam Apollonius non expofutt hac 
ratione [uppleri potejfl . 

Sit E D aqualis Trutina gj habebunt EU, atque ^ eandem proportionem 
ad BO, componitur vero proportio E p ad B O ex rationibus E D ad D h,& 
D K ad BO, feu OG ad BO; componebatur autem proportio Trutina' JZjtd BO 
ex rationibus C D ad D F , & FO ad OC; ergo ablata communiter moporriotie 
E D ad DK, vel CD ad QF, relinquetur propottio CO ad OB eadem propor- 
tioni FO ad OC ; ergo re ff angulum G O C fub extremis contentum aquale erit 
rcltxneulo BOF fub intermedijs ctmprahenfo , addatur in byperbola , & aufe- 
ratur in elhpfi communiter reCi angulum FG , erit re ff angulum F S aquale re- 
adntulo BGM; ti quia IS ad SG, VetEK ad K D,vdadFM erat, vt C 
F ad FD , vel vt S M ad M K ; ergo relf angulum E M aquale eft redangu/o 
FS ;& propter ea reti angulum E M aquale erit reti angulo BGM; quapropter 
vt, EX ad BG,feu X Ead R G,ita entGM ad MR, & componendo, eadem 

G * G 
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K G eandem propor- 
tionem habebit ad R 
G , atque ad M K, 
vnde KG aqualis e- 
rit M K , vel FD, 
quare eadem EI ad 
KM , vel C V ad 
DF ,fine 1C ad C 

5 eandem proportio- 
nem habebit, quatn 
eadem EI ad RG , 
vel IT ad BG (pro- 
pter JimilitudincnLj 
triangulorum I ET, 

(fi G RB ) ergo com- 
parando homologo- 
rum fiummas tnelli- 
pfi , vel differentias 
inhyperbola CT ad 
B O , vel C H ad Ii 
O (propter fmilitn- 
dinem triangulorum 
CHT , & OHB ) 
eandem proportione 
habebit , quam I C 
ad CS, vel CD ad 
D F , cr diuidendo 
in hy per boli , (fi eo- 

ponendo in ellipfi CD ad 0 Ft 'eandem proportionem, habebit, qnapn C F ad F D, 
fine quam habet latis tranfuerfium ad retium ; (fi propterea B l-f efi brenifsima 
linearum ex B ad axim cadentium . 

Deinde educatur quilibet ramus EV fiupra , velinfira breuifiecantem E B, qui 
produflus fiecet redam IC in X, (fi C A in Z, atque SM inT, (fi educatur ex 
V retia F e perpendicularis ad axim, fieeans D F in c , & S M in c , atqnc_j 
contingentem ficti finem in puntlo B , fcilicet ipfiam B a fiecet in d . Et quix,(vt 
modo tfienfium efi) rfifil angulum FS aquale efi reti angulo BG M ,fiuntque pa- 
fiiter oJlcnfie O C t AC,fl proportionales ; ergo C a efi quinta proportionalis pofi 
quatuor pracedentcs.F,C,MC , OC-, AC continui proportionales ; efi ideo F C ad 
C °jfi c 9. dfi. C* qs-orgo comparando homologorum differentias tam m kyper- 
boU, quam in elltpfi erit, EO ad o a , vt E C ad C O : efi autem GB ad BO, 
vt FCpd CO, vt antea oftenfium efi i ergo G B ad BO erit, vt FO adOz; fed 
propter fimi litudinan triangulorum ffilb ,B Oa efi G B ad BO,vt Gb adoa; 
ergo FO, ficu MG ad 0a eandem proportionem habet, quam G b ad eandem 0 a; 

6 propterea MG aqualis efi Gb; cumque M b /icetur aquali ter in G , (fi inaqua- 
Ister tn efi ex, lemmate 6 , huius') Gb ad cb, ficu BG , ad d c , propter fimtlstu- 
dinem triangulorum BG b , efi B O a , (fi multo magis B G ad Ve portitnenu, 
ipfius dc habebit maiorem proportionem , quam eM ad G M, ergo reti angulum 

BG M 
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BG M fub extremis 
eotcntum maius erit 
reclagulo V e M Jub 
medtjs comprahenfo; 
u erat autem prius re- 
(t Angulum B G M 
squale reii angulo E 
Mi ergo recl anguli 
E M maius eft re- 
pi angulo V C M , & 
propter ea EK ad V 
> Cj feu KT ad T e 
( propter fimilitudi - 
nem trian^ulorums 
ETK,&ycr)ma- 
iorem proportionem 
habebit, quam e M 
ad MK ,& compo- 
nendo , eadem K C 
sdrc maiorem pro- 
portionem habebit, 
quam ad M A' ; ergo 
T c minor ejl, quam 
MAC , quare E l ad 
T e, feu I X ad c V 
( propter fimilitudi- 
nem triangulorum 1 
E X,cry) habebit 
maiorem proportio- 
nem, quam cadens 

Et ad MK , feu IC ad CS, vel ad CC;& propter ea comparando homologorum 
fummas in elbpfi , & e ar undem differentias in hyperbola C X ad cV ,vclCZ Lcm 4 ' 
ad Z C (propter fmtlitudinem triangulorum CZ X , V c Z ) maiorem proportio- 
nem habebit, quam S A’, ad KM. fen CD ad D F , & dtuidendoin hyperbola, 

& componendo in ellipftCc ad CZ habebit maiorem proportionem , quam CE 
ad E D, feu quam latus tranfuerfum ad rctfum , & propccrea breuifstma linea- „ 9 10 , 
rum cadentium ex puncto V ad axim abfeindet fegmentum maius , quam AZ , *«“>“• 
(fr ramus E V non erit breuifeeans-, quod fuerat oflendendum, 
b Et demonftrabitur , quemadmodum dictum cft> quod GO ad BO mi- 
norem proportionem habet 1 quam FO ad OC.Scc. Nam proportio EDad 
B 0 componitur ex rationibus E D ad DA',drD K, feu GO ad BO. Pariterque 
proportio Trutina ff. qua erat maior quam E D ad B 0 componitur (x ratio- 
nibus CD ad DF ,& FO ad OC, auferatur comnmnis proportio E D ad DK, 
vel C D ad D F, remanet proportio GO ad OB minbr proportione FO ad OC. 

C Et producamus ex V > / duas perpendiculares V e * / P > qu.T , Scc. Et 
producamus ex V , CT F duas perpendiculares V c, qua parallela fnt continenti 
FM , & fecent reliquas Irneas tnfignis antea expoftts ; Recl angulum ergo r $ 

‘ G * t» c 
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in e M aquale tft »«•“;■* $■?’ 

reilangulo V C M, 
alterius figura , &c. 

Et ponamus re- 
ftangulum F G cd- 
mune, &c. Scili- 
cet, addatur in hy - 
fer hola , (f au fera - 
ratur in e Ili pfi com- 
muniter retlongulu 
fC. 

Tandem profe- 
uamur fuperiorc 
cmonftrationcm, 
vtoftendatur veri- 
tas reliquatu pro- 
politionum , &c. 

Demonftratto ah 
Apollonio hreuitatts 
gratia neglecta fit 
perficietur , 

Quoniam recla- 
gulum E M aqualcj 
tjl reilangulo V e 
M, igitur vt E K ad 
Vt,feu ET ad T C 

(er opter fimilttudinem triangulorum E KT , & VcT ) ita erit e M ad M K, 
CT componendo, eadem c K habebit ad c T , atque ad MK eandem proportionem, 
i deoque cY aqualis ejl MK ; quare E I ad K M ,feu\ IC ad C S eandem pro- 
portionem habebit, quam F. I ad cY , feu quam I K ad C V ( propter fimihtudi- 
nem triangulorum I E X e 7 V ) quare comparando homologorum differentias 

Lem. 3. in hyperbola, & eorundem fummas tn ellipft C X ad c V, velCZ ad Zc (propter 
fimilttudinem triangulorum C Z X , c Z K ) habebit eandem proportionem , quam t 
C adCS, vel CD ad D F ,& diuidendo in hyperbola ,(jr componendo in ellipfi C c 
9, 10. adC r “t*’". P ro f orlio ” em habebit, quam CF ad FD, /eu quam habet latusr 
huius, tranfuerjum ad retium, <jr propterea retia linea V Z ejl breuifsima omniums, 
qua ex V ad axim A D duci pojfunt . 

lifdem prorfus verbis ojlenfum erit, quod retia linea 1 m Jit breuifsima om- 
nium cadentium ex punito 1 ad axtm, Ji nimirum apponatur curatiores prioris 
cafus , vt patet in fecunda , & quarta figura . 

lifdem pofitis ojlendcndum e fi , ramum B E , interceptum inter duos breuife- 
c antes EV , non ejfe breuifecantcm , atque lineam brcuifsimam ex B ad axim _■ 
dDextenfam cadere fupra ramum B E verfus verticem A. 

Jguoniam reti angulum BC, M maius ejl reti angulo oG M, atque ojlenfum fuit 
reti angulum E M aquale reti angulo OGM; ergo reti angulum BGM maius e fi 
Lcm- 5. reilangulo E M,& propterea E K ad BG , feu K R ad RG (propter fimilitudi- 
nem triangulorum ) minorem proportionem habet, quam GM ad MK ,& com- 


ti. 




Conicor. Lib. V, 


ponendo eadem E€ 
ad G R minere proy 
fortunem hebebit , 
que a d K M,&pro- 
p ter e a G R metor e- 
nt,quam K M, vnde 
E 1 ad G R , fiu IT 
ed G R ( propter fi - 
wtlitudtnem trian- 
gulorum £ IT, RG 
R ) minorem propor- 
tionem hebet, git em 
EI ed K M,feulC 
ed CSi&ideocom- 
perendo homologoru 
fummes in ettipfi, & 
eorundem differen- 
tias in hyperbole C 
T ed O B, fiue CH 
ad HO ( propter fi- 
mihtudtnem trian- 
guloru ) hebebit mi- 
nore proportionem , 
quem I C ed C S , 
vel CD ad DF,& 
dtuidcndo in hyper- 
bole, ffr componendo in eltipfi CO ed OH hebebit minorem proportionem, quem ^ ? 
C F ed FD, fiue quem latus trenfuerfum hebet ed re Ilum ; ergo breuifsime ex | llll(ls . 
R ed exim ducte eum fec et fupre punitum H, ffr ebfc indit lineem minoremur, 
quem A H . 

Rurfiss ij 'fidem pofitis, ofi e edendum e fi , ramum E p cedentem fupre ramum 
E F verfits verticem, vel infra infimum breuifecantem E F non efie breui fec en- 
tem, ffr ebfc indere ex exi minorem lineam , quem ebfc indit brtuifsima ex pun- 
ito p ed exim dulta. Ducatur ex p recta Unca p X perpendicularis ad axim, 
eum fec ens in x, (fi fecens S M in r, & hyperbolen V 0 in t, perit erque ramus 
E p fecet SM m z, ffr A F in q , atque IC in f. Quoniam hyperbole V o fe- 
tet conifeltionem AB in V ,& p ponitur fupre V ad partes A ; ergo t cadit 
txtra fictionem A B,cr propter et t r metor eyit,qukm p r ; vnde rclt angulum 
p r M minus erit rclt angulo t r M -,fed propter efymptotos SM, MF efi rclt en- n 
gelum t r M aquale re ft angulo o G M, feu rclt angulo EM ,vt dtltum efi ; ergo 
rclt angulum p e M minus efi rclt angulo E K M, cr propteret E K ad p r , feu Lcm. j. 
K Z ad z t C propter fimilitudinem triangulorum ) maiorem proportionem habet, 
quem rM ad M K,cr componendo , cade K T ad r z maiore proportione habet , 
quam ad M K > ergo rz minor efi, quem M K ; idcoque E I ad r z , fen I l ad 
r p (propter fimilstudincm triangulorum Et (, df tpz) maiorem proportionem 
habet, quam. EI ad M K, feu IC adCS, vel ad r x i ergo comparando homo- Lcm. + 
logorum fummas in ellipfi , <jr eorundem dificrenttas in hjperbola Cl ad x p , 

' fine 
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fime C q od q x ( propter fimilitudinem trimaniorum ) motorem proportionem 
habebit , quam I C od C S , vel C D od D F , (fi diuidendo tu hyperbole , dr com- 
ponendo in ellipfi', Cx «d x q motorem proportionem hebebit , tjuom C F od F 
Ex 9. 10. d),fineqnim lotus trenfuerfum od reclum, quapropter breut/umo cx p od exuto 
hsius. ducto fieeot motorem Imeom , quem A q . J^uo omnto ojlendcnd* fueront. 

Nota: in Propofi LIV, LV. 

I Taque oftenfum eft , vti memorauimus , quod cx concurfu duarumj 3. 

brcuifTimarum ad illam fectionem non egrediatur alia brcuifecans pr$- 
ter illas duas, & quod reliqui rami ex eorum concurfu cdutfi ad fctfio- 
nem habent proprietates fuperius expolitas . 

Seetfum germonum huius confectori , in quo duo propofit tones Apolloni/ con- 
tinentur, non ejl focile diurnor e tn tento A polion/ bre nitete, (fi textus Arobici 
injigni corruptione ; videtur enim reccnfcre , & recolligere conclufionem quom- 
dom procedentium propofitionum ; 01 hoc fieri nullo modo debebat in duobus pro- 
poftuombus 44. (fi 45. Kurfus fi theoremate fiunt ,demonfirori non poterunt ente 
propofitiones 5 1. 52. 53; fied fiorfian numeri Arobici non 44. & 4J; fied 54. & 

55- ejfie debent, quod mirum non eft , cum numeri pefisim tn hoc codice Arebico 
deformet t reperiontur . It eque in ho( ambigui tote fufipicor , textum fic r eft itui 
pojf^,. 



PROP.j, Si in conifeFtione dtu breuifecantes duche fuerint ah eorum concurfu , 
Addlt ' nullus alius ramus duclus erit breuifecans : Et ramorum ah eodem con- 
curfu extenforum , ejui mter hreuifecantes intercipiuntur , ab fc indunt axis 
fegmenta maiora , (fffi ejut no» intercipiuntur , minora , tjudm ahfcindant 
linea breuifsima ab eorum terminis ad axim ducl.e : oportet autem in-> 
ellipft, o d duo rami , (fiy perpendicularis cadant inter axis maioris rver- 
ficem, @fi centrum Jeclionts . 




Sit 
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Sit conifeBio ABC, cuius axis A D, (fi in bjperbolx, (fi ellipfi centrum 
E; & fumantur qualibet duo punBa K, &C , qua in etlipfi fint in eidem eius 
quadrante , (fi ducuntur B F, C H perpendiculares ad axim, (fi tn parabolae 
fiant F G,& Hfi aquales femifsi lateris reili ; at in hyperbola, & elhpfi fiat 
F F ad F G, nec non E H ad H /, vt latus tranfuerfum ad rcllum, com un- 
gantur q\ re eia B G, (fi C 1 .Mantfcfiumcjl B G, (fi C / e fit Irneas breui J) imas, 
qua fi producantur vitra axim (ex a 8. propofiitionc huius librt ) ctnnenient 
alicubi, vt in K . Dico, quod ex concur/u K nullus alius ramus breuijeeans 
duci poteft ad fcB tonem ABC. Extendatur ex K fiuper axim A D perpendi- 
cularis K D, & repebatur fiUl tonis T rutina L competens menfiura A D ipfius 
concurfius K ,vt in propofitionibus %\.& ja. pracipitur. Et certe perpendicu- 
laris K D non Jerit maior , quam L , alias', duci non poffiet ramusvUus breui- 
fiecans ex concurfiu K ad fcB tonem ABC, quod efi falfium ; facit enim fuerunt 
K B, & K C breuifiecantes ; Similiter E D non erit aqualis T rutina L, quan- 
doquidem tunc vntea tantummodo brcnificcans ex K ad fcBiontm ABC duCi 
pofiet , quod rurfius falfium efi , pofita entm fuerunt dux breuifiecantes ; igitur per- 
pendicularis K D necefiario minor erit Trutina L , efi ideo ex concurfiu K dux 
tantummodo breuifiecantes ad feclionctn ABC duci pofiunt, qua fiunt B K,CK; 
efi propter ea nullus alius ramus breui fiecans ex concurfiu K ad fecHoncm ABC 
duci potefi prater duos K B,& K C: quod erat primo loco oftendendum . 

Secundo fi fidem pofitis , dico , quod rami ducit inter K B ,& K C cadunt infra 
lineas breui fisim as ab corom terminis ad axim duitas, efi quod rami prcdulfi tx 
K fiupra brenifccantem f. B vtrfus A verticem fcBionis , vel infra ramum bre- 
uiftcantcm K C ab fici rodunt axis figmenta ex vertice minora, quam ab fic indant 
linea breui (sima ab eorum termines ad axim dutla. Repebatur de nuo T rutina 
L, oft en detur , vt prius perpendicularis K D minor, quam L,& dua tantummo- 
do breuifiecantes F B, (fi KC; quare quilibet ramus ex K ad feli tonis punllum, 
inter B,Cpofitum extenfus, fiecat fiegmenSum axisexvertiee A maius quam ab- 
fic indat linea breui fisima ab eius termino ad axim dulfa .- par iter que quilibet ra- 
mus ex K ad punitum fitehonts fiupra B , pofitum,vel infra ramum KC exten- 
fius, ab fic indet fiegmentum axis ex A msnus , quam fiecet linea brcuifsimei ab 
cius termino ad axim duBa ,• quod erat oflendcndum , 

Nota: in Propofit. LVI. - 

g, U Eperitur quidem in ramis aggregati fecantis bifariam inclinatum.., 
JtV. uiper quod non cadit perpendicularis, breuifecansvnatantiim, quo- 
modocumque fe habeant perpendicularis, & menfura, &c. 

Senfinm huius propolttionis nec Apollonius quidem fi reuiuifetret infigni bar- 
barie corruptum perciperet, cenfieo tamen, fic refiitui debere. 

In elhpfi ramorum ftc antium vtrumque axim a concurfiu vitra centrum po- 
fito egredientinm , vnius tantum portio tnter axim maiorem, & feB tonem inter- 
cepta erit hnca brentfistma ; fine menfura ipfxm comparatam, nec non perpendi- 
culari! ipfiamTrutinam fiuper ct,aquct ,vel ab ea deficiat. 

Sit 
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Sic fed io cllipfis 
A C B tranfuerfa A 
B, &c. Lego ; Sil fie- 
iho t Ili f fis A C B, Sc 
a xis maior A B , cen- 
trum D , dr perpendi- 
c uUris E F fiecans a- 
xim in F tuter cen- 
tri e Ili f /is D, dr ver- 
ticem A , 

Et ducamus per 
pun&um E fedionc 
hyperbolicam E M 
C circa duas cius continentes , &c. Ide fi circe duas asymttotos t L,I H fer 
Ji.5c 13. £ defribotur hyperbole EMC, qua fiecet axim A Baquidtftantcm alteri asym- 
' ptoton in aliquo punite vt in M ; oft cudetur punctum M fiuper tthpfis centrum 
D cadere . 

Ergo E H prima in proportione in I H fubfcquentcm , nempe G Ffub- 
fequens ipfam M G quartam, xquale eft fubfequenti D G fecundi* in_, 

I G nempe F H tertiam. Ergo punitum N, &c. T extus corruptus fic refii - 
tui pojfic ceu fico ; Ergo EH prima proportionalium in H / , nempe G F quartam 
aquale e/l DG fecunda in IG, nempe F H tensam , (fic. Propterea quod E H ad 
F H , atque DG ad G F pofita fuerunt , vt latus tranfuerfum ad retium ; erga re- 
ti angulum fiub DG, cr H F, fie» IG, extremis qua tuor proportionalium, aqua- 
le efi reti angulo fuh intermedijs EH , & F G ,feu H I , efique punitum E /«_< 
hyperbole EMC cuius afymptoti Et, LI; ergo punitum D in eadem hyperbole 
exiflif, fed erat prius in ellipfis diametro A B , /cilicet in centro; quare meorum 
communi feilionc exiftet : erat autem punitum M communis /cilio hyperboles 
EC,& axis ellipfis A B ; igitur punita M,dr D coiuciduut , dr hyperbole E DC 
8. lib. j . tranfit per centri [cilionis elliptica A CB,& ideo hyperbole E DC, qua in infiniti 
txtendi, dr dilatari pote fi necefifarit fecabit finitam cllipfim alicubi ,vtinC. 

Et producamus per E C lineam , &c. Et producamus per EC reilam li- 
neam , qua occurrat continentibus in L, K , dr [ecet axim ellipfis in P , 

Erit GF aequalis ON, quare FO , & c. J%uia dux retia linea A 0 , LK 
fecantur a parallelis JL , F E ,C N , Ko proportionaliter , & fiunt K C , L E 
8 . lib. i. aquula , (r g 0 oN , FG inter fie aquales erunt , & addita communiter NF erit 
F 0 aqualis N G ; Et quoniam E H ad H F efi vt E K ad K P ( propter pa- 
rallelas K 1,0 A) nempe vt F 0, ficu ei annalis G N ad 0 P ( propter pact- 
icias E F ,0 K) fed tandem proportione habet DG ad G F, quam E H adH F; 
ergo G N ad 0 P eandem proportionem habet quam D G ad G F, & com pa- 
lam. }■ rando homologorum differentias D N ad N P erit vt D G ad C F ,fen vt latus 
jo. huius, tranfuerfum ad rectum ; dr ideo C P efi breuifsima . 

-Stgia m fequcntt propofitione 57; dr tn altjs adhibetur propofitio non adhuc 
demonftrata ; nimirum pofita C P linea breuifsima , panterque 1 D fcmsfsi axis 
reilt minoris etiam breuifsima (ex u. huius ) qua occurrant vitra axim /«_. 
M deducuntur ea omnia, qua m propofitiontbus yi . cr 52. ex hypothcfi omni- 
no diuer- 
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'no iiacrfia eliciebamur ; nam i » didis propofitiontbus perpendi colar it extomur- 
fiu ad axim duda efficiebat in cllipfi menfuram ( mxu definitionem i 5 .fimus 
libri ) minerem medietate axis tranfuerfi , sdejl perpendicularis ex concurju 14- 
alebat inter centrum feli totus , <fi proximiorem .-verticem ; hic vero perpendicu- 
laris ex concnrfu M per centrum D clhpjis tranfit . 

Animaduertendum efi hoc theorema de motji ratum fmffc ab Apollonii Propof. 
3J. huius libri, quod tamen paraphraftes ncjcio an iture in fine huius voluminis 
tr an fpo finit ; Sed quia predida propofitto 35. omnino ftic ejt neccfiana, dr pendet 
ex alijs praeolentibus , libuit penus altam mdependentem demonfirationem af- 
ferre quam ordinem propofitionum fiatis alter at um denuo perturbare . 


LEMMA VIII. 

I fi elltpfi ABC linea breuifstma F G , (djr femiaxis minor rectus B 
D comeniant tn E , erunt E F , (efi E B dux breuifecantes , duca- 
tur -quilibet ramus E H inter eos : Duo E H non ejfe breuifecantem , (gr 
cadere infra lineam breutjsimam ductam ex puncio H ad axim . 



Ducantur ex F , & U reda F K , H L perpendiculares ad axim 'redam F 
D eum fiec antes in K , dr L, par i ter que ducantur F M,H N perpendiculares ad 
axim tranfuerfium A D eum fiec antes tn M,N .Et quia FG efi breuifstma, erfo 
DM ad MG eandem proportionem habet , quam latus tranfuerfium C A ad eius M-huiu» 
latus re dum; ficd propter parallelas D E, M F , efi D M ad M G , vt £ F ad F 
G,ficu E K ad K D ( propter parallelas GD, FK) quare E K ad K D eandem 
proportionem habet, quam latus tranfuerfium ad redum , (f diuidendo ED ad 
D K eandem proportionem habebit, quam di ferentia lateris tranuerfi , dr redi 
ad latus redum , efi vero D L maior , quam DK ( eum H L, parallela ipfi F K 
cadat inter pundum K ,dr B ) igitur ED ad maiorem D L minorem proportio- 
nem habet, quam ad D K, dr propter ea componendo EL ad LD minorem pro- 
portionem habebit , quam latus tranfuerfium ad redum : efi vero E H ad H /, 

H vt EL 

1-» > 
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vt EL ad LDf propter parallelas ID, H L)paritirquc DN id tfl eJl,vtEM 
ad HI (porpter par ditias F.D, N H ) quare DAl dd NI erit vt EL dd LD, 
d/ propter en D N dd N / minorem proportionem habebit , quam Utut tranfuer- 
10. huius -fitm C A dd eius latus rectum , dr ideo tineo breuifstmu ex punito H dd axim 
A D ductu cudet fupra ramum H I E vtrfits verticem A, atq; E H noncritbrt » 
ut fecum , quod erett printo loco obtendendum . 



Secundo ducatur ramus E O fecans maiorem axim in P inter verticem A , & 
breuifecantem EF; Dico EO non ejfe breuifecantem , dr breuif simam ex punito 
O ad axim AD dultam cadere infra ramum OPE ; Ducantur Ojif, O E per- 
pendiculares ad axes ,fccantcs cos in J^R . Manifcflum ejl £>J) minorem effe, 
quam K D, dr proptcrca E D ad D Qjnaiorcm proportionem habebit , quam ad 
D K , dr componendo Ejgjtd maiorem proportionem habebit , quam EA' 
ad A’ D : ojtcnfa autem fuit E /v ad K D,vt latus tranfuerfum C A ad eius la- 
tus rcltum ; igitur E J^jtd «5£_p maiorem proportionem habebit , quam latus 
tranfuerfum ad r ellum; fed ( propter parallelas PD, Odcf) vt E dfad J %J) 
ita eft EO ad OP , dr propter parallelas E D, RO , vt EO ad O P , ita ejl D R 
ad RP ; ergo DR ad RP ejl , vt E .Sfad £fD,dr propterea D Rad R P ma- 
iorem proportionem habebit , quam latus tranuerfum CA ad cius latus rcltum •, 
ex io. *S ,,Hr E 0 non er “ brcuifccans ,dr brcutfsima ex punito 0 ad axim dulfa cadit 
bums. Infra ramum E O verfus D , quod erat ojiendendum . 

Nota: inPropof LVII. 

E T dico, quod non repe- 
riatur vllus alius ramus, 

;&c. idtft fit rurfns linea bre- 
ttifsima C At , qua producis 
concurrat cumperpendieulari E 
F in E , qua fecet axim in F 
vitra centrum D ad partes ver- 
ticis A. Dico, quo a prater ra- 
mum 
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mum EC nullus alsus rumas breuifecans ex concurfu E ad fedionem duc tpotef, 
nui cadat in eodem quadrante B L. quem breuifecans inter fecat . 

Nam fi producantur EH, EC,&c. Ducantur qntlioet rami EH ,EG ad 
vtrafque partes brenifecantis EC intra quadrantem BL > qui Jeccnt D H m K , 
& 1 , & producatur per centrum D reda M DL perpendicularis ad axem B A, 
qua fecet feli tonem tnL, & ramum EC in it . 

Et quia iam produ&x funt cx concurfu M du.T breuifecantcs , Scc. 
f>uia CM br em fuma ex hypotheft occurrit femtaxi minori redo L D brcutfsi- 
ma pariter (ex n. huius ) in M , fequttur ( non quidem ex j i . j 2 . buiusfid 
tx lemmate 8. pramiffo ) quod Irnea reda ex M ad H ttnianda cadat tufra^j 
breutfimam ex pundo H ad axtm B A dudam i & contundo reda MC cadit 
fupra breutfsimam ex pundo G ad axtm dudam . 

Sed E H, & E G elficiunr abfcifsas oppofito modo,&c. diuia ab eodem 
pundo H [edionis ducuntur tres reda linea H E,H M ,&breutfstma ex H ad 
axtm B A duda, quarum intermedia eft H M, eo quod breutfstmaex H ad 
axim AB cadtt fupra HM ad partes B,vt dtdumeft .& H E cadit 
infra HM ad partes Ai ergo H E cadit infra breutfsimam ex 
H ad AB dudam , dr propter e a E H non ertt breuifecans : 

Similiter breutfstmaex G ad A Bextenfa cadit infra 
GM ad partes A, vt dtdum efl ; at EG cadtt 
fupra G M ad partes B ; ergo E G cadtt 

fupra breutfsimam ex G ad axim 'M.. . 

AB dudam , quare EG non 'tj - 1 

ejl breuifecans . 


Lcm. 8. 


Ibidem. 
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SECTIO NONA 

Continens Propof LVIII. LIX. LX. LXI. 

LXil. & LXIIL 

I Am ex punfto dato C extra , vel intra fc&ionem A B ( quod a 
in axi I A non fit ) poflumus rc&am lineam ducere , cuius 
portio intercepta inter fe&ioncm , & axim fit linea breuiifuna. 

PROPOSITIO LVIII. 

Sit fe&io parabole , & producamus perpendicularem C E fu- 
per I E A , & ponamus EF xqualem dimidio eredi , & du- 
4 -lii;:. camus G F parallelam ipfi C E,'& per C ducamus hyperbolen b 
H C B circa duas continentes illam G F, I F j qua: occurat fe- 
(Sioni A B in B, & per B , C producatur linea occurrens con- 
tinenti I A in I, & continenti G F in G : Dico , quod B 1 eft 
linea breuifsima . * 



g. Kb.i: 


Producatur perpendicularis B K. Quoniam C I aqualis eft B G (sexta 
ex fecundo) em E I aqualis K F, &E F,K I erunt aquales, atque fup- 
pofita , eft E F aqualis dimidio eredi ; ergo K I ita eft pariter ; Quare., 
B 1 eft breuifsima, ( odaua ex quinto ) & hoc erat probandum . 


PROPOSITIO LIX. LXII. & LXIII. 


C 


D Einde fit fodio hyperbole , ant ellipfis, cuius centrum D,& lineis, ~ 
atque figms m eodem ftatu manentibus, ponamus D F ad F E,& 
v • - • fimiliter 
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vt proportio fi^lirx , & producamus per L ip- 


fimiliter C L ad L E 

fam O M parallelam A I F , & per F ipfam G M parallelam CE, & 
ciamus feCtionem HCB hyperbolen tranfeuntem per punitum C circa 
continentes G M, O M,qui occurret feilioni A B (in ellipfi quidcit wt 
demonftrauimus) in hyberbola vero eo quod O M parallela axi D A in- 
clinato fubtendit, fi producatur, angulum fubfequentem continentia: an- 
gulum fccabit A B , & corda , fi producatur , occurret feftioni t Ergo O 
M ingreditur fedtionem A B , & ampliatur fcitio A B per extentionem^ 
lonpeaduabus lineis O M , M G,&feitio B C propt? illas duciturf deci- 
mofexta, ex fecundo; igitur dui leilioncs A B, C B fibi occurrunt , vt 
in B, & ducamus per B,C lineam occurrentem DF A in I,& G F inG; 
Et quia B O xqualis eft ipfi C G ( oitaua ex fecundo; erit O N aqualis 
ipfi M L , & O L ipfi N M ; ergo O L , nempe N M , feu K F ad E I eft, 
vt C L ad C E, nempe D F ad DE, ergo K F ad EI eft j vt D F 
ad E D comparando homologorum fummas in hypcrbola , & eorundem 
differentias in ellipfi, & iterum comparando antecedentes ad differen- 
tias terminorum 
fiet D K ad K 
I, vt D F ad F 
E , qu* eft vt 
proportio figu- 
ra: i igitur B I eft > 

'linea breuiliima 
(9. 10. ex quin- 
to ; & hoc erat 
probandum. 
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D Einde perpendicularis egrediens ex 
C cadat ad centrum D fe&ionis A B 
hyperboles, & ponamus C E ad E D , vt 
proportio figurx , & producamus ex E ad 
fedionem reda lineam E B , qua: parallela 
fit D E , producacurquc C B , qua: occur- 
rat axi in Q. Et quia CE ad E D , nempe 
C B ad B G ■ nempe D H ad H G cft , vt 
proportio figurx ; erit G B linea breuiffima 
( nona ex quinto J quod erat oftenden- 
dum. y 

, PROPOSITIO; LXI. 

.j.: £ - ' ilir/i j i- D *r 

S it poflea pondum Ci & 
perpendicularis C F > & 

F remotius a vertice fettio- 
nis, quam fit centrum, ficpo - 1 
namus C E ad E F , vt eft 
proportio figur* , & fimiliter 
D G ad G F , & ex E pro- 
ducamus E H.qm* fit paral- 
lela ipfi F A , Sc ex G , D. 
ad illam G I, D K, quxfint 
parallela: ipfi C F ; & duca- 
mus fedionera hyperbolen^ 

tranfeuntem per D.quam- loLn; 

contineant I H, 1 G, qua: occurret jfcdioni A B fimiliter in B; Itaqut. a 
per B, C producamus lineam, qua: occurrat axi F A in L, & ipfi E H 
in M . Dico , quod B L eft linea breuiffima . quia duda perpendiculari D 
H N, C E ad E F, feu ad K D , cft vt D G ad G F , nempe vt K I ad 
I E , & propterca E C in E I erit xqualc rcdangulo D 1 fubfcquenti 
( odaua ex fecundo J nempe rcdangulo B I confequcncii Ergo ££ in 
E I eft squale B H in H I , & propterca B H ad C E , nempe H M ad 
M E cft, vt E I ad I H; ergo H I, nempe NG xqualis cft E M, & ideo 
L F ad E M, nempe ad N G eft, vt C F ad E C, nempe D F ad D G, 
quia quxlibet earum affignata cft , vt proportio figurx ; ergo L F ad N 
G eft, vt D F ad D G; itaq; comparando homologorum differentias L 
D ad D N , vt D F ad D G ; & per conuerfionem rationis , & poftea 
diuidendo D N ad N L erit , vt D G , ad G F , qux eft vt propor- 
tio figurx ; Ergo B L eft linea breuiffima C nona cx quinto ) & hoc erat 
oftendendum . 



Notx 
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Nota? in Propofit. LVIII. 

U. T Am poflumus producere ex punito affignato C extra datam feitionem 
1 AB, aut intra (ii punitum non fuerit ad axim IA) lineam diuiden- 
rem ex illo inter feitionem , & axim lineam brcui(fimam,&c. Stc legen- 
dum puto . Ex punto dato C extra , vel intra fcd tonem A B , quod in axt non 
fit. Uncam redam ducere, cuius portio tmcrcepta inter feli tonem, & axim fit 
linea breuifsima . 




b Et per C ducamus (cilionem H CB circa duas continentes illam G F, 
IF, qua: occurrat feitioni A B ( 1 6 . ex y. ) in B , Scc. Scilicet ducamus per 
C hyperbolen H C B circa afymptotos G F, F I,& quia afymptoti,& hyperbo- 
le H C B produda ad fe ipfas ficmper proprius accedunt , atque parabole A B 
producis femper magis ab axi AI rcmouelnri igitur hyperbole H C B,dr para- 
bola A B fe mutuo jecabnnt ; feccnt fe fe in pundo B . Animaduertendum efi , 
quod in textu Arabico ajfumitur hac conelufio , vt demonfirata in tropofitiones 
y 6. huius quinti libri ; cr fi qui dem numeri huius citationis mendofi non funt, 
hae propofit io fexta decima defideratur in hoc libro. 

C Producatur perpendicularis B K . Quoniam C I, &c. Ex pundo B ad 
axim ducatur perpendicularis B K, fecans eum in K ; quoniam quando fundum 
C ponitur intra parabolen, tunc B G aqualis efi I C; quando vero cadit extra, 
tunc C G efi aquahs B 1, & addita communi B C erit 1 C aqualis B G,cumq; 
dua reda linea 1 G , 1 F comte mentes in l fecentur ii redis lineis K B , E C, 
F G inter fe parallelis , eo quod [unt perpendiculares ad eundem axim; ergo IG, 
& t P fecantur in ijfdem rationibus, cr propterea E 1 aqualis erit K F; ficu ti 
l C aqualis erat B G, par it er que I A' aqualts erit E F ,fic ut i 1 B aquahs erat 
C G ; pofita autem fuit E F aqualis femicrclto; igitur K l femifsi lateris redi 
pariter aquahs erit. 


Nota: 


4. lib. l. 
>+:• 
Ex 8.1 
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Notx in Propofit. LIX. LXII. & LXIII. 

E T lineis , atqnc fignis eodem ftatu manentibus , &c. idcft pnnBumfi a 
C extra , a ut intra ft Bionem ponatur, dummodo non fit ut axi, ducatur 
C E perpendicularis ad axim, fetans enm in E, & vt latus tranfuerfumadn • 
Bum , ita fiat D F ad F E, atque C L ad L E ,(fi per L producatur OLM par 
r allela AI, (fi per F ducatur FMG paralie la CE ,qua fetet 0 M tn M, (fi per 
4. Ub. s. C deferibatur hyperbole H C B circa afymptotos G M 0 , qua. in elhpfi per aut 
icntrurn D tranfibtt , (fi ideo eam fecabit fiam ojlenfum ejl in J 6. huius. 



Eo quod O M parallela axi D A inclinato fubtendit , &c. Quoniam [j 
in hjpcrbola O M parallela axi fteat vtraque linearum continentium angulum , 
it.Eb-.a qui deinceps eft ei, qui hyperbolen continet fcBiont occurret, (fi produBa/eBio- 
nem A B fecabit, (fi ideo 0 M cadit intra fcBioncm A B, atque hyperbole A B 
produBa femper magis, ac magis recedit tum ab M O parallela axi, cum ab M 
I4.lib.2- G parallela tangenti verticali, (fi fcBio H C B, (fi asjmptott OMGadfeip- 
fas femper propius accedunt, igitur fcBioncs A B, S C conuentunt ; fecent fe 
fe in B , (fi ducamus per B , C lineam occurrentem axi tn'l, ipfi M O in 0, (fi 
MG in G. 

Et quia B O iqualis eft ipfi C G ,&c. Cum linea reBa 0 M ,0 G fe fe- 'c 
cantes in 0, fecentur a parallelis E C, E B, F G proportionaliter , erit O H 
aqualis M L, ficati O B aqualis erat C G, & O L, aqualis erit N M ,ficuti 
8 .lib. 2. 0 c opalis erat B G , cumque triangula OC L, & l C Efint fimi lia propter 
parallelas O L, l E, erit O L ad E / , vt L C ad C E; eft vero M N,feu F 
K aqualis ipfi L O , igitur F K ad E l eft, vt L C ad E C, fed ex conftru- 
Bione erat D 'F ad F E , vt C L ad L E, fciluet vt latus tranfuerfum ad 
Lem.j. rcBum ; ergo antecedentes ad fummas terminorum m hypcrbola , (fi ad 

corumdcm 


Conieor. Lib. V. 



Letn. J. 


Ex 9 ■ io* 
huius. 


ttrunde afferet* 
iias in ellspfi fii- 
licet C L ad CE 
erit vt DF adD 
E i & propterea 
K F ad E l erit , 
vt D F ad DE, 
dr coparando ho- 
mologorum fum - 
mas tn hyperbola , 
dr eorundem dif- 
ferentias in elli- 

pfi, K D ad D l i . 

er it, vt D F ad D E, & iterum comparando antecedentes ad differentias ter- Lot) . 
minorum fiet D K ad K l , vt D F ad F E, feto vt latus tranfuerfum ad rectum', 
igitur B I eft linea brenifsima. 

Si autem componamus proportionem in hyperbola demde ablcinda- 
jnus» & reijciamus oppofituin ab oppoiito in cllipii , deinde inuertamus 
fiet K D ad K I , vt D F ad F E, & c. Sed textum mendo fum corrigi debere, 
vt fupra foetum eft conflat ex procedenti nota. 

Notce in Propofit. LX. 

D Eindefit perpendicularisexC,&c. Si ex punito C extra hyperbolen po- 
fito perpendicularis ad axim dulta ad centrum eius D pertingat, duct de- 
bet pariter ex punito C relta linea ad feltionem , cuius portio inter axim D F, 
drfeltsonem AB fit Irnea breu, fuma; fiat CEadED,vt latus tranfuerfum ad 
retium, dr ex E ducatur E B parallela axi, fecans hyperbolen tn B,& ex B dis- 
catur B H perpendicularis ad axim , fecans eum in H • 
i Et quia C E ad E D, nempe C B ad BG, 

&C. filuia propter parallelas B E, F D eft CE ad 
E D , vt C B ad B G ,& propter parallelas DC, 

H B.efi DH adH G ,vt C B ad B G , quare D H 
ad HG erit, vt CE ad E D ; pofita autem fuit C 
'F. ad E D,vt latus tranfuerfum ad retium figi- 
tur D H ex centro hyperboles ad H G eandem-> 
proportionem habet , quam latus tranfuerfum ad 

retium , & propterea G B erit linea breuifsima . 9. hulns. 

Notx in Propofit. 

L C It poftea punflum C,& perpendicularis C F,&c. Si a puntlo C extra 
ij hyperbolen A B pofito,C F perpendicularis ad axim efficiat F A figmenti 
tranfiuerfi axis maius fimifse eius D A, & ponantur C E ad E F , atque D G 

I ad G F, 



4- lib. 2 . 


12. lil. 2. 

Um.j. 

Lem.j. 

Lcm. 

9- huius* 


66 Apollonij Pergxi 


adG F ,vt latus tranucrfum ad 
rectum , Jr ducatur ex E recta 
E H parallela F qua fetetur 

a relhs D K ,G / adaxim per- 
pendicularibus in K , Jr 1 , & 
per D ducatur hyperbole D B 
(ire a afymptotos H 1 G , occur- 
ret hyperbole A B (vt in Prop. 

59. 6 2. <53. ojlenfum ejl ) ali- 
cubi, vt in B , co inungatur retia 
linea B C, qua occurrat axi tn 
E, & ipfi E H in M , duca- 
tur que ex B perpendicularis ad 
axint eum fecans in N , Jr re- 
tiam E M tn H . Dico , quod B L ejl linea breuifsima . 

C E ad E F, nempe K D eft, vt D G ad G F,&c. Quoniam ex conftr to- 
ti tone C E ad E F , feto ad ei aqualem K D , in parallclograatmo D E , eft vt 
D G adG F, fet licet vt latus tranfuerfum ad retium, ejlque K l ad I E ,vt D 
G adG F propter parallelas D K , G /, F E ; ergo vt prima C E ad fecundam 
D K , ita ejl tertia K I ad quartam 1 E ,& propterea reti angulum CEI fub 
extremis contentum aquale ejl reti angulo D K I fub intermedijs comprahenfo ; 
ejl vero reti angulum B I aquale reti angulo D I cum comprehendantur ab hyper- 
bole D B , & afymptotis HIC; ergo recl angulum CEI aquale ejl reti angulo 
B H I ;Jr propterea B H ad C E, nempe H M ad M E ( propter fmilitudmem 
triangulorum B H M, C E M ) eandem proportionem habebit , quam E I ad I 
H , c~ componendo eadem H E ad H I , atque ad E M eandem proportionem-j 
habebit ; Jr ideo H I feu ei aqualis N G aqualis erit E M , quare eadcm-i 
L F ad FI G , atque ad E M eandem proportionem habebit ; fed propter ftmi- 
litudmem triangulorum LC F , M C E eft F C ad E C , vt F L ad M E, 
feu ad N G , & erat C E ad E F, necnon D G ad G F in eadem propor- 
tione Uteris tranfuerfi ad retium, & fumma terminorum ad antece- 
dentes terminos , fcilicet F C ad E C, necnon F D ad DG ean- ' 
dem proportionem habent ; quare L F ad N G eandem^t 
proportionem habet , quam F D ad D G ,& compa- 
rando homologorum differentias L D ad D N 
eandem proportionem habebit , quam F D 
ad D G , Jr comparando confe- 

quentes ad differentias termi- T - 

norum DMad LN erit. 


C E P F 



vt D G ad F G , 

* fcilicet 

VI Utus tranfuerfum ad retluucj ; 
quapropter B L ejl linea 
brcuijuma . 


SECTIO 
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SECTIO DECIMA 

Continens Propoli XXXXIV. XXXXV. 
Apollonij . 

^ ni ex axe redo ellipfis fumatur menfura ab origine , quse ad 
^ femiaxim redum non habeat minorem proportionem, quam 
habet figura fux tranfueriir , tunc quicumque ramus fecans , ab 
illa origine ad fedionem dudus, abfeindit ex axe tranfuerfoad 
verticem fedionis lineam minorem ea , quam abfeindit linea^ 
breuifsima egrediens ab eius termino in fedione pofito ad tran- 
fuerfum axim ; fi vero fuerit proportio ad femiredum minor, 
tunc ramorum fecantium vnus eft breuifecans; reliqui vero , qui 
fequuntur extremum tranfuerfx habent proprietates fuperius ex- 
politas, & qui fequuntur extremitatem redi, fecantex tranfuer- 
fa lineam maiorem ea , quam abfeindit breuifsima egrediens ab 
eius termino . 

PROPOSITIO XXXXIV. 

b Sit A D dimidium axis redi, & minoris fedionis ellipticae 
A B C, & meufura A E , qux fit maior , quim A D , & pro- 

' portio illius ad iftam non fit minor proportione figura: fedionis; 
Dico, quod linea breuifsima egrediens ab extremitate cuiufcum. 
que rami fecantis edudi ex E ad fedionem A B G , fecat ex 
tranuerfa B C cum vertice B, vel C lineam maiorem ea, quam 
abfeindit ille ramus . 

C Ponatur ramus E F, 8c ducamus ex F ad vtrum- 
que axim duas perpendiculares F H,F I . Et quia 
proportio E A ad A D non eft minor proportio- 
ne ligur.T-.fed minor eft, quin E H adH D , nem- 
pe E F ad F G.fcnD lai I G, erit proportio figu- 
ra; minor, quam D I al I G, 2c ponimus D I ad 
IK.v: eft proportio figurx , & iungamus F K; 
erit ergo F K linea breuiflima ( io. ex 5.J & iatn 
Jf-cat K B maiorem , quim B G , & G F non erit 
JjiicuiilLiu <Sc hoc erat propofitum . 

I 2 PROPOSITIO 


B 



IO. 

kuins. 
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-■ PROPOSITIO XXXXV. 

S I autem fuerit ratio E A ad A D minor 
quam proportio figura;, ponamus E H adH 
in proportione figura: , & producamus per- 
pendicularem H F , & iungamus F E , & duca- 
mus perpendicularem F I . Et quoniam E H ad 
H D, nempe D I adi G cft, vt proportio figu- 
l.v, erit F G linea breuiflima ( io.cx 5.; Et quo- 
niam iam eduiti funt cx E duo breuifecantcs 
F E, & EA ( 1 1, ex 5.) tunc a terminis ramo- 
rum egredientium ex E, qui terminantur ad fe- 
<tioncm B F, linea breuiflima egrediens erit re- 
motior ab iplo B , & qui terminatur ad lectio- 
nem A E, breuiflima egrediens ab extremitate illius erit proximior , ip R 
B ( ji. ja. ex j . j & hoc erat oftendendura. 

•« - • ' • 1 • • •♦/ * "( t u.i OCI 

' Notae in Propoli XXXXIV. 

• - « > 

P Vto, numeres 53. ef 54. Fropofmonum huius fl- 
clionts mendofos effe , nam Propofltio 53. pofltcuj 
fuit in pramiffa jcchone , cr Prepe/itio 34. inferius 
appoftta repentur ; Cenflo igitur > ejfe 1‘ropofltioncs 

xxxxjp'. crxxxxr. 

Si ex axe redo ellipfis fumatur menfura , Src. 

Hoc e fi fi ex axe minori , relto elhpfis 'fumatur menfu- 
ra , qua habeat non minorem proportionem ad femi- 
pxim rectum , quam habet axis tranfuerfus ad fluum 
Utus rectum , quilibet ramus flcpns f ab origine ad fl- 
tfionent diiltus , abf indit ex axe tr.infuerjo ad ver- 
ticem feltioms minorem lineam , quam fecat linea breuiflima ab eius tertni- 
no ad axi/H tranfuerfnm ducta. Si vero menfura ad minorem flmiaxim re- 
tium proportionem minorem habuerit , quam latus tranfuerfum ad retium , tunc 
mifus ramus erit breuificans ; reliqui vero fequentes terminum tranfuer/i , ha- 
bent fuperiusexpofltas proprietates, & fequentes extremitates axis retti, fleant 
tx tranfuerfa maiorem lineam , quam fccet breuiflima ab eius termino ad axim 
tranfuerfnm ducta, guod autem menfura nece far io fumi debeat in ‘axe minori 
elhpfis patet ‘, nam ex hjpothcfi rami funt feeantes no n quidem ex eoncurfuffld 
ex origine ducti igitur origo cadit infra centrum, & menfura maior erit medie- 
tate axis vt in textu habetur -, debet autem habere menfura ad fediiaximrettui, v 
maiorem aut eandem proportionem , quam adis tranflerfus habet ad eius latus 
r citum, ergo proportio axis tranfuerfi ad frnrn latus re ffutiretir Maioris inaqua- 



litatu , fp propter ea tranfuerfus axis epit maior quam axis ritius. 
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Sit A D dimidium axis redi fe&ionis ellipticae ABC,&c. Sit A D di- 
midium txis minoris, dr rcclt elltpfis A B C, Jit que meufur a A E mattr , qttim 
AD,&EAadAD habeat motorem, au! condent proportionem , quam habet 
lotus tranfuerfum E C .td eius rectum lutus. 

Ponatur ramus E F, & producamus ex F, &c. Ducatur quilibet r ornus 
fecans E F ,& ex F ad vtrumque uxim perpendiculares F H, F /, qua fecent 
cos in H , & l . Et quia D H minor ejl , quum D A , habebit eodem E D ad 
D H maiorem proportionem, quam ad D A, & componendo E H od H D, ma- 
iorem proportionem habebit , quam E A ad A D ; efi vero E F ad F G , vt E 
H ad H D ( propter parallelas D G , H F) ncenon D 1 ad 1 G ejl ,vt E F ad 
E G ( propter parallelos E D, I F) ergo D I ad l G maiorem proportionem ha- 
bet, quam E A ad A D : habebat autem E A ad A D motorem , aut eandem-, 
proportionem, quam latus tranfuerfum B C ad cttts retium latui ; igitur D F ad 
i G motorem proportionem habebit, quam latus tranfuerfum B C ad eius retium 
latus : fiat iam D I ad I K , vt latus tranfuerfum B C ad eius latus retium. -n 
inngaturque F K, erit I E maior, quam / G ,& F K linea brent fuma, qua fc- 
tat fermentum axis K B maius , quarn B G , vnde E E non erit breuijeans , 

Nota: in Propof XLV. 

S I autem Fuerit ratio E A ad A D minor, quam proportio figura:, &c.' 

Habeat E A ad A D minore proportionem,quam latus tranfuerfum B C ad 
cius r ellum latus, & fiat E H ad H D , vt latus tranfuerfum qd re Ilum ; ha- 
bebit E H ad H D maiorem proportionem , quam E A ad A D , dr ditudendo 
eadem E D ad D H habebit maiorem proportionem , quam ad D A ; cr pro- . 

pterea D H minor erit, quam D A ; vnde ex punito H fi ,e leuetttr H F perpen- 
dicularis ad D A intra fcllioncm cadet , dr fccabit eam alie ubi, vt in F : duca- 
tur po/teaex F rclia F £ , qua fecef axim tn G\(f F 1 perpendicularis adaxirn 
B C eum fecans in I- Et quoniam , propter parallelas G D., F ,H,eft E F ad F 
G,vt E H ad H D,pariterque, propter parallelas E D ,1 F ,cfi D I ad I C, vt 
E F ad F G, quare D I ad l G eandem proportionem hflbpf , quam E H ad H 
T>,feu quam latus tranfuerfum B C ad eius latus retium ;Cr propter ea Efrcft l0 |, u - u?; 
breuifsima . 

Et quoniam iam edudx funtex E dux breuifccantes,&c. Textus Ara- 
bicus vfque ad finem propofitionis eft omnino corruptus, cum /apponat propofi- 
tionem non demonftratam, vtin propofitione 5 6 . notaui; Itaque, fic eum refii- 
tui pojfe cenfeo. Quoniam ex confurfu E breuifstma F G , cr femiaxis rclti 
minoris D A rami edulii ad fcllioncm F A fccant axis fegmenta vfque ad 
verticem B maiora , quam ab findant breuifsima ab eorum terminis ad axim 
dulta, fcilicet breuifsima cadunt fupra ramos (ex Lemmate 8 . pramijfo ) fimi- 
liter rami ex concurfu E ad fcllioncm B F dulit cadunt fupra breuifsimas ab 
torum terminis ad axim txtenfas ( ex eodem Lemmate 8 . ) & hoc erat 0 fi cu- 
dendum. 
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SECTIO VNDECIMA 

Continens Propof 1 .XV III. LXIX. t-XX. 

& LXXI. Apollonij. 

PROPOSITIO LXVIII. LXIX. 

S I occurrant dira tangentes alicui fe«ftioni A B C, vt funt A a 
F, E F, vtiquc quod abfcinditur ex tangente proximiori 
vertici fe&ionis , qui eft B minus eft fegraento abfciffo ex alia, 
nempe E F minor eft , quam A F . 

Iunfta enim A E, 

& in parabola ex F 
produ&a linea F I 
parallela axi B D e- 
rit illa diameter, bi- 
fariam 
jalib.i. G ( 34. 


PROP. 


( 34 - 

iecans E 

ducamus A D in pa- 
rabola , & hyperbola perpendicularem fuper axim D B . Ergo' angulus 
A I G in parabola eft reftus, & in hyperbola ob cuius'; ergo F G A erit 
obtufus in illis omnibus ; quate maior eft , quam angnlus F G E , & A 
G arqualis eft ipfi G E, & FG communis i igitur E F minor eft , quam 
FA. 


' WT4 


7 * 
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PROPOSITIO LXX. 

P Oilea in cllipfi iungamus E H, A H,&C 
fit extremitas axis redi ; erit A H minor 
. quam E Hfn.ex y) 3 c angulus E GH, nempe 
AGF maior erit, quam A G H, fcu E G F, 
ergo E F minor cft , quam F A , & hoc erat 
propofitum , 

PROPOSITIO LXXI. 

P Atct cx hoc, quod fi producantur ex duo- 
bus pundis contadus in cllipfi perpendi- 
culares E M , A L , & fuerit E M minor , 
exempli gratia , tunc tangens eduda ab cius 

extremitate minor quoque eft, quemadmodum dcmonftrauimus , & hoc 
erat offendendum, 

Nota: in Propofit. LXVIII. LXIX. LXX. 

8e LXXI. 

P I occurrant dua: tangentes alicui fedioni AB C, aut circulo, vtfunt, 
O &C. ldcft fi conifctttoncm ABC contingant dua relia A F, E F in f un- 
itis a, dr E concurrentes in F, erit portio tangentis inter occurfum , & conta- 
ifunt vertici B proximiorem intercepta , mutor ea , qua inter occurfum , dr re- 
motiorem a vertice contactum continetur : oportet autem in cllipfi B verticem 
ejfe axis maioris. Expungo verba, aut circulo, tanquam erronea , & incaute 
ab aliquo textui fuperaddtta. Circulum enim tangentes ab (odem puncto duita 
inaquales ejfe nequeunt . 

Et ducamus A D in parabola , & hyperbola , &c. Et ducamus A D in 
parabola,& hyperbola perpendicularem fuper axim B D,fec antent euht in D , 
atque G F H m / i cumque in parabola diameter F G l fit parallela axi B D , 
erit angulus A I G r citus aquahs interno , & oppofito ad eafdem partes, angu- 
lo D; tn hyperbola vero cum triangulum H D I fit reit angulum in D, erit ex- 
ternus A J G obm fiis , eft que in triangulo G I A angulus externus A G F maior 
interno, dr oppofito A I G , recto in parabola,& obtufo in hyperbola; erit quo- 
que angulus F G A obtufus in parabola, & hyperbola. 

Et angulus E G H , &c. i^uia F H efi diameter feeans bifariam E A in 
G ergo triangula E G H, dr A G H habent duo latera aqualia E G, A G,& 
G H, commune; efique H E, vertici B axis maioris ellipfis propinquior, maior i 
remotiore H A ; ergo angulus E G H maior erit angulo A G H ; efique angulus 
AGF aqualis E G H maior i, & E G F aqualts minori A G H ; igitur angulus 
A G F maior cjl angulo EG F , cr latera circa inaquales angulos funt aqualia 
fingula fingatis, ergo tangens A F mator efi, quam E F . 

Patet 


30. cx 1. 
Com. 
1. huius. 


: 


tfv e 
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Patet ex hoc , quod fi producantur ex duo- 
bus punitis contactus in cllipfi perpendiculares 
E M, A L j& fuerit E M minor, exempli gra- 
tia , tunc tangens cduda ab cius extremitate, 
qu.r cft in fcdione , minor quoque cft, &c. Si 
tnim ex punitis E , A contactuum in eltip/i ducan- 
tur ad axim minorem K C perpendiculares E M , 

& A L fec antes eum in M ,dr L , fuerit que E. M 
minor, quam A L, tunc quidem punitum F. magis 
recedit i vertice B axis maioris , quam punitum 
A; & propterea,ex pramijja 70. huius libri, erit 
tangens E F minor , quam A F . Expungo deter- 
minationem ab aliquo incaute additam ( qu.r eft in 
fcdione ) manifejtum enim eft duci non pojfc contin- 
gentem elltpftm a perpendicularis termino M in axi 
no E in feti sonis penpheria conftituto , 

SECTIO DVODECIMA 

Continens XXIX. XXX. XXXI. 

Propofi Appollonij. 

Q Vxlibet linea reda A E D tangens fc&ionem aliquam A 
F B in A extremitate linex breuifiimx A C eft perpeudi- 
^ cularis fuper illam , nepe D A C eft angulus re&us . 
Et fi fuerit perpendicularis fuper illam vtique tanget fe&io- 
nem. 

Alioquin producatur perpendicu- 
laris C E fuper A D , erit A C maior, 
quam E C, ergo maior cft, quam F 
Csfed cft minor, cu fit minor, quam 
C F, quod eft abfiirdum. Igitur an- 
gulus D A C , eft redus, quod erat 
oftendendum . 

Si ver6 fuerit D A C redus, erit 
AD tangens, alioquin fit tangens A 
G; ergo C A G erit redas, fcd erat 
C A D redus , quod cft abfurdum ,- 
ergo A D cft tangens , Sc hoc erat 
probandum . 



Not* 


U<*3. 


Conicor. Lib. V. 


73 


Nota: in Propofit. XXIX. XXX. 
& XXXI. 


A Lioquin producatur perpendicularis C E , &c. Exifiente C A line* 
brcuifsima , & A D t angente, fi C A non eft perpendicularis ad tangen- 
tem ducatur ex origine C refla C E perpendicularis ad tangentem A D,fecans 
eam in E, & fefliontm in F , erit m triangulo ACE angulus C A E acutus , 
& minor angulo reflo E , & propterea C A fub tendens maiorem angulum re- 
flum, maior erit quam C E , qua acutum fubtendtt : cumque punflum E tan- 
gentis cadat extra pectionem , erit C E minor , quam C E i ideoque C A multo 
maior efe , quam C E , quapropter C A non erit brcuifsima , quod ejl contrait 
hypothefin • 

Si vero fuerit D A C reftus , Scc. £>ui* C A pipponitur brcuifsima , 

& angulus D A C reflus,erit AD tangens; nam fi hoc verum non efi, 
ducatur ex fun flo A refla linea A G, contingens feflionem in 
A ; fetabit utique tangens A G ipfam D A, (fi erit an- 
gulus C A G reflus nimirum contentus a breu ipsima 
C A, (fi tangente A G , ex proxime demon- 
Jlrata propofit ionc ; ergo duo anguli refli 
C A D , (fi C A G aquales fiunt 
f inter fc , pars, (fi totum, quod 

eji ab fur dum . 
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SECTIO DECIMATERTIA 

Continens Propoli LXIV. LXV. LXVI. 
LXVII.& LXXII. Apollonij. 

PROPOSITIO LXIV. LXV. 


I ramorum fecantium D C , D B , D A edudorum ex con- 


curfu D ad fedionem C A non fuerint duo breui^ecantes, 
vriquc minimus eorum cft , ramus terminatus D A , qui ambit 
cum axe A E angulum acutum ; nempe D A E , & reliquorum 
propinquior illi minor eft remotiore , fcilicct D B maior , eft 
quam DA,&DC quam D B . 

Si vero inter illos fiierint duo breuifecantcs tunc vicinior 
vertici fedionis eft maximus ramorum , & maiori proximior, 
eft maior , & minori propinquior eft minor. 


■ Pr £ du £ amu . s perpendicularem DE fuper axim EA,& reperiatur Tru- 
tina r . Et primo loco nullus ramus fit breuifccans, iam fi D B, non cft 
maior , quam D A , fit squalis illi , & ducamus duas perpendiculares 



G A 



AG, 


8 


M- 54- 
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a 
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A G, A H fupcr EA. 4 DA.Et quia A G tangit itionem , cadet 
A H intra fedionem , & ducamus redam B I tangentem fedionem in 
i B. Quoniam ex D non educitur ad fedionem A C vllus brcuifccans , 
erit b A non maior dinudio eredi ( 49. jo. ex 5. ) aut erit D E maior 
quam b (5 2. ex 5.; Iis politis vtique linea breuiflima ex B eduda abfein- 
itjt cum A ex axi lineam maiorem , quam. A K ( 49. 50. 51. 52. ex k. ) 
verum linea breuiffima concinet cum tangente B I angulum reiftum C 2 9 . 

3 °|' CX jV ^‘ tUr D B 1 cftacut us. quare fi centro DTintcruallo D Bcir- 
culus deferibatur, tunc B I cadit intra circulum , & A H cadit extra id 
iplum, quia eft perpendicularis ad D A ,- igitur circulus lecat conifedio- 
nem ; iecct eam in L , & iungamus L D , ducamufque L G fedionem- 
tangentem. Patet ( vt didii eft; quod D L G fit acutus; ergo L G cadit 
intra circulum BL A , fed cadit extra . quoti eft abfurduin ; ergo B D 
non cft aqualis ipfi A D. Neque minor illo e(Tc poteft ; quia fi iccetur 
D M maior, quam D B, & minor, quim D A, & centro D, intcruallo 
D M - circulus M L N deferibatur , tunc D N, nempe D M maior eft . 
quam D B, &proptcrea circulus N L M fecat conifcdionem . Subindo 
patebit (quemadmodu demoftrauimus ; quod D B non fit minor, quam 
D A , igitur D B maior eft, quam DA. * 

,n! 0 ?nt C o quod D C maior eft, quam D B,- quia demonftrauimus, 
angulu DBO effe obtufum,& patet, quod D C P eft acutus, & proce- 
dendo trito larn itinere dcmonftrabimus , quod QO nccelfe eft, vt cadat 
intra circulum C QB. Et quod fi fuerit D C minor, quam D B, aut *- 
qualis, neccfle eft , vt Q _0 cadat intra circulum C OB; fed cecidit ex- 
tra, quod eft abfurdum ; igitur D C maior eft , quam D B, & D B ma- 
ior, quam D A, quod erat oftendendum , 

PROPOSITIO I XVI. 

I N fe&ione elliptica ABC, 
cuius axis maior A C eius 
centrum D,& D B dimidium 
redi , duci nequeat ex E ad 
quadrantem A B brcuifecans, 

&c producatur perpendicularis 
E F ; Dico punctum F cadere 
inter D A . 

Quia fi caderet inter C , D du- 
ci polTcr ex E ad fedionem A B 

aliqua brcuifecans ( $ 6 . cx.j.) quod eft contra fuppofitionem . Deinde 
patet, quemadmodum demonftrauimus in parabola, & hyperbola, quod pr . 64. gj. 
E A minima fit linearum, & ramorum ad (edionem B A cadentium, & huius, 
propinquior illi , minor fit remotiore , & hoc erat propofitum . 


K 2 
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' :i K.D a 

PROPOSITIO LXVII. !1 ; 

P Oftca repetamus figuras , paraboles , & hyperboles , & a 
cjuocjuot funt illius figna , & fiipponamirs quod iplius D B 
portio B K, fit tantummodo linea breuilfima; Dito, quod DA 
quoque minima tft linearum cgredientiuin Gfc P,ad ictbonem 
A C , & illi propinquiores funt minores remotioribus. b 

Quia educitur ex I) vnus tantum 
breuifecanserit meniura E A maior 
dimidio ,'creCti , & DE «qualis E 
Trutinx(jr. 52. cx 5.) vndcfequi- 
tur, quod lineae breuiflimx cdu&x 
ab extremitatibus reliquorum ramo- 
rum abfeindunt cum A ab axi line- 
as maiores , quam fccant illi rami . 

Ducamus prius ad feftionetn B A 
ramum D G,indc conflat D G ma- 
iorem cflic, quam D A (64. 6 5. cx 
$.J Dico iam, quod D B maior eft 
illa, alioquin eflet «qualis , vel mi- 
nor illa , & producamus D H ad fe&ionem B G ; ergo D H maior cft , 
quam D G, quia remorior cft ab D A ( 64. 65. ex 5 . ) quare maior eft, 
quam D B, & cx illo fecetur D I maior , quam D B , & minor, quam-. 

D H , & centro D interuallo D I deferiptus circulus fecabit fedtionenu. 

B G, fecct eam in M, & iungamus D M ; ergo D M , nempe D I , qua: g 
concefla fuit maior , quam D B cft etiam maior, quam D H, propterca 
quod eft remotior ab D A, quam D H ( 64. ex 5. ) igitur D I maior cft 
quam D H , quod eft abfurdum; quare D B maior cft, quam D H. - 

Patet etiam , quod D B minor lit , quam D C , alioquin edet vel illi 1 
«qualis, aut maior, & ducamus D N ad fciftioncm C B; ergo D N mi- 
nor eft, quam D C,eo quod proximior cft D A ( 54. cx 5. ) quare mi- 
nor cft, quam D B, & fccetur D O ex D B maior, quam D N , & mi- 
nor quam D B, & centro D , interuallo D O circulus deferiptus fccabit a 
fedlioncm exempli gratia, inQ^dc iungamus D Q_, igitur D Qjninorefl: 0 
quam D N, fcd eft «qualis D O, qux fuppofita fuit maior, qu.imDN, 
ergo D Qjnnior eft, quam D N; verum cft minor illo, quod cft abfur- 
dum ; igitur D C non cft minor D B , neque «qualis; quare maior illa., 
eft. Atque (ic patet , quod D B minor fit omnibus lineis egredientibus 
cx D ad feiftioncni B C, & illi proximiores ex illa parte , minores funt 
remotioribus. Qiupropter manifeftum eft.qUod D A fit minimus omni- 
um ramorum egredientium ex D ad fedtionem A B C , & reliqui proxi- 
miores illi, minores funr remotioribus, quod erat oftendendum. 
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S I eduAx fuerint ex D dux 
breuifecantes DC,DB, 
quorum fegmenta G C , B K 
fint breuiflima , & D B propin- 
quior fit vertici fe&ionis; Di- 
co , quod D B maximus cft ra- 
morum egredientium ad foflio- 
nem ABC, & minimus eoru 
D C , & ramorum egredientiu 
ad foftionem A C , qui D B 
propinquiores maiores funt 
remotioribus , & propinquiores 
D C ( ex ramis egredientibus ad fedionem in ea parte ) mino- 
res funt remotioribus . 

Sir F Trutina , & quia iam dutfti funt cx D duo breuifecantes , ideo 
E A excedit dimidium eredi , & D E minor cft, quam F (51. J2.cx y.) 
his pofitis , vtique linex breuiflimx egredientes ab extremitatibus ramo- 
rum qui funt in icdione BC abfeindunt ab axi EA minores lineas, quam 
abfeindunt rami ( ji. 52. ex 5 .) & qui ducuntur ab extremitatibus egre- 
dientium ad reliquas fcdioncs abfeindunt lineas maiores. Educamus ita- 
que ramos D H , D I ad fcdionem B C , & ducamus B L, L H M , & I 
M tangentes fcdionem in pundis B, H , I ; quia B K cft brcuifsima erit *>. -o. 
I. B D angulus redus , Sc quia breuiflima egrediens ex H abfeindit cum laiius. 
A ab axi E A lineam minorem, quam fccat D H erit L H D obtufus, & E * -?■ »°- 
iungamus D L ; igitur duo quadrata D H , H L minora funr, quam qua- h '" 115, 
dratuin D L, quod cft xqualc duobus quadratis L B , D B; verum L B 
minor cft, quam H L ( 68. ex 5.) ergo D B maior cft, quam D H . atq; 
fic patet, quod D H maior fit, quam D I , quia D FI M cft acutus, & D®**® 4 
I M obtufus: & D I maior fit , quam D C. Quare B D maximus cft ra- 
morum egredientium ad B C , & iam dctnonftratum cft , quod fit maxi- 
mus ramorum egredientium ad B A (64. 65. cx 

Tonamus poftea N extra fcdionem B C , & iungamus D N, itaquo 
linea breuiflima egrediens cx N ablcindit ab axi E A maiorem lineam , st. 5». 
quam fccat D N ; ergo tangens in N continet cum D N angulum acu- , x h, ." m ; 
tum : poftea oftendetur, quemadmodum hic didunt cft, quod D C mi- hmu t f 0 " 
nimus fit reliquorum ramorum egredientium ad reliquas fediones, & fit 
minimus ramorum egredientium ad AC, quare maniicftum cft , quod 
D B fir maximus ramorum , & D C minimus , & quod maioribus pro- 
pinquiores funt maiores remotioribus , & minoribus propinquiores, mi- 
nores fua: remotioribus, quod erat offendendum . 
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M O N I T V M. 

A Utequam huius Decimarem a Scelionis explicationes , atqut—- 
emendationes aggrediamur , <vt Hfiota breuiores , clariorefque 
reddentatur , (ejg teflus Arabici menda jactlius corrigi pojjent , opera 
pretium duximus ( amice lector ) Lemmata fcpicntia pramittere . 

L E M M A IX. 

Si ad conifcElionem , atijue ad e vmm quadrantem elltpfs AH C a 
concurfu D nullus ramus duci pofsit , qui fit brcmfccans ; Dico, quod 
quilibet fecans ramus D 2 cum tangente H 2 G per eius terminum 2 
ducla efficit angulum D % H ad partes 'verticis A acutum , (gr £> 2 
G , qui deinceps ejl , obtufum . 

.Quonam nullus ramus ex concurfu 
T> ad feci tonem A C ducius efi breui- 
fecans, er st ( ex connerfa propofitionis 
49. jo. ji. 52. huius ) menfura A E 
aut non maior femtjfc lateris ree! i, aut 
perpendicularis D E maior Trutinae, 
qua fit E , & ideo quilibet ramus fe- 
cans D B cadit fupra brcuifsimam ex 
puncto B ad axim dutiam , ejl vero 
breuifsima ex punito B ad axim dutta 
19. 30. perpendicularis ad G B H tangcntcnLj 
buius. fictionem in B ; ergo angulus D B H , 

verticem A refpiciens ejl acutus , <jr qui deinceps efi D B G erit tbtnfus. 

L E M M A X. 

Jifdem poftis , fi d concurfu D T-nicus tantum ramus D 2 breutfe- 
cans ad feclwnem A 2 duci potefi ; Dico , quod quilibet alius ramus 
fecans D 1 fupra , <vel infra breuijecantem D 2 pofitus efficit cum rcEla 
L J H tangente fecliemem in J angulum D 1 L , 'verticem refpicten - 
tem , acutum , (fip D I H , qui deinceps efi, obtufum. 

Nam exconuerfa propofitiene ji. & 52. huius perpendicularis D E aqualis 
tr it Trutina F , & ideo quilibet ramus D t pofitus fupra, vel infra breuijecante 

(qui 
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( qus tjl D B) cadit fupra breuifsimam cx puncto I ad axim duitam , qua per- V u ' 
pcndtculans eftad tangentem L I H ,& propter' a angulus DI L, verticem 
A refpiciens erit acutus , (fi confcquens /utgulus D I H obtufus . huius. 


LEMMA XI. 

/ifdem pofitis , fi d concurfu D duo breutfiecantes D C , D 8 ad fe- 
tiionem A 'B duo pojjunt ; Dico , quod quilibet ramus fiecans D 1 poft- • 
tus fnpra breuifecantem D 8 vertici proximiorem , vel infra infimum 
brcmfecantem D C , efficit cum recta L 1 H tangente fieElwnem m 1 an- 
gulum D 1 L, rcfpiacntem verticem A , acutum , (efi confiequentem D 
I H obtufium , (gfi quilibet ramus D O inter breuijccantes pofitus efficit 
cum recla G O fieElwnem tangente in O angulum DO G verticem 
refpicientem obtufium , confiequentem vero D O *N acutum . 

j / X ctnMer f* f ro pofitione J i. eSr J 2. huius) perpendicularis D E mi- 
nor ejfe debet Trutina F,& propterca quilibet ramus D I fupra breuifecantem Lus!' 
D B , vel infra breuifecatem D C cadit fupra breuifsimam ex puncto I adaxim 
duitam, cum qua contingens L I angulum rectum conftituit ; ervo angulus DI 2 , 9 • 5 °' 
L verticem refpiciens , ejl acutus , & confcquens D I H obtufus ; Similiter qui- 
libet ramus D O inter breuifecantes pofitus cadit infra breuifsimam ex puncto 
O adaxim ductam , & cum illa feci ion em contingens G O efficit angulos rectos. Ibidem. 
igitur angulus DO G verticem refpiciens , ejl obtufus , & confeqEtens D O M 
acutus . 


Nota: in Propof LXIV. 

& LXV. 

A Ntea Apollonius docuit qui nam rami 'ab origine ad conifc Itionem ducti 
ejfent minimi , (fi quo ordine reliqui rami fe fe excederent , modo agit 
de ramis axim fec antibus a concurfu duitis , (fi quarit qui minimus , & qui 
maximus ft , & quo ordine difponantur . 

Producamus perpendicularem D E fuper axim , Scc. Si nullus ramus 
breuifccans a concurfu D ad fettionem A C duci poteft ; Dico , quod ramus ter- 
minatus D A ejl minimus omnium ramorum fetantium D B , D C, (fi propin- 
quiores vertici A minores funt remotioribus ; ducatur D E perpendicularis ad 
atehu eum fccans in E , & repertatur Trutina F . T.t fi quidem D A non ejl 
minor quolibet alio ramo fecante D B infra ipfum pofito erit aqualis, aut maior 
illo Jit que prius D A aqualis D B , fi fieri pote fi , (fi ex punito A verticis du- 
catur A G perpendicularis ad axim A E , qua continget feitionem in A, pari- ' 7 " lib - ' 
terque ducatur reila A H perpendicularis ad ramum A D inclinatum ad axim; 3i pr ‘ 

(fi quia 
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& quia A H cadit imfr * A G ad partes axis cum I) A » ad quam illa perpen- 
dicularis eft , extendatur vitra axim A E , nec pefsit inter tangentem AG ,dr 
fictionem conicam A B , aliqua retta linea intercipi ; igitur A H cadit intra 
conifettioncm , cr angulus E A H eft acutus . L. 

Quoniam cx D non educitur ad fe&ioncm A C vllus breuifccans,&c. D 
Sequetur quidem ex hac bypothefi, quod menfura E A non Jit maior femierett o 
huius!°* gH, fi mt i tr ejl , Jit quoque perpendicularis D E maior Trutina F > ex comerfa 
propofitione ji. 52. huius per dedutt tonem ad inconucnicns . 

Quare (1 centro D interuallo D B , &c. Circulus enim B 1 L H A ra- c 
deo D B dc [criptas tranjihit per verticem A cum radius D B pojitus Jit aqHalis 
V A , cumque angulus D B I Jit acutus \ , cx Lemmate nono , cadet nccejfario B 
1 intra circulum SIL. 

Ig tur circulus fecat conifcdioncm , &c. J^uia B I cadit extra conife - 
ii ionem , quam tangit , cr intra circulum B L A , vt dictum eft , i contra re- 
cta A H cadet intra eandem conjectionem , dr extra ipfum circulum , quem _> 
tangit-, cum H A perpendicularis Jit ad circuli radium D A ; igitur circulus B 
I L A fertur extra conifettioncm ad paries B I , dr intra eandem ad partes A 
H i quare nccejfario conifettioncm fecat . 

Patet, vt didurn eft, quod D L G fit acutus, &c. Hoc enim fquitr.r ex q 
nono Lemmate pramijfo , refpicit enim angulus D LG verticem A ; & ideo eft 
acutus , (%• cadit nccejfario recta L G intra circulum B L A radio D L deferi- 
ptiem ad partes L A i dr portio circuli L H A cadit intra conifettioncm L A i 
56. igitur recta L G cadit intra conifettioncm L A,Jed cadtt extra eandem ftttio- 
tb. i. nem , cum contingat eam :n L , quod eft abfurdum . 


Deinde 
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f Deinde patebir, quemadmodum dcmonftrauimus, &c. ^uia D M fa- 
da ejl maior , quam D B , & minor quam D A , eft que circuli radius D N 
ecqualis D M ; ergo punctum M cudit intra conifedionem , A' i ero extra ip- 
Jam ; (fi propter ea circulus M L N feci tonem conicam fccabtt alicubi , it in l. , 

(fi portio circuli M L intra conifedionem A L incidet : rurfus ducatur radius 
V L , & L G conifedionem tangens m L ertt , vt prius angulus P L G acu- -- j*. 
tus i (fi ideo L G cadit intra circulum L M , (fi propter ea mira conifedionem “b. I- 
A L, , fed eadem L G cadit extra lpfam , quia eam contingit in L . quod ejl ab- 
fiurdum ; quare ramus D A non ejl mutor , quam OS; fed prius neque illi 
aqualis erat ; igitur ramus terminatus D A minar ejl quolibet ramo Jecautcj 
2) B infra ipfum poftto , (fi proplcrea nummus ertt omnium fetantium . 

a Poftea dico , quod D C maior eft , quam D B , &c. Demoujl ratio fe- 
cunda partis huius propeftionis , quam Apollonius mnuit ( quia conftrudtone^i, 
ac progrejfu fmili fupenori perfici potcjl ) hac ratione refiitustur . Demonftran- 
dnm ejl quemlibet ramum D B vertici A proximiorem t fie minorem quolibet 
ramo D C remotiore . Ducantur reda C P contingens fedionem tn C , (fi O B 
tangens feclionem in B , dr reda B X perpendicularis ad ramum D B ; (fi fi 
quidem ramus D C non concedatur maior , quam D B , fit primo ei aqualis, fi 
fieri potcjl , (fi centro D interuallo D C defer ibat ur ctrculus C P R, qui tran- 
fibit per punclum R , ob squalitatem radiorum D C , D B;(fi quia (ex Lem- 
mate nono ) angulus P C r verticem refpiciens , eft acutus , reda C P cadet 
intra circulum C P R ; fed cadit extra contjedioncm , cum fit contingens ; igi- 
tur ponto circulans penphcna C P ducnur extra comfedioncm C JjR : rur- 
fus , quia angulus DBOeft obtufits ( ex nono Lemmate , cum verticem A non rcfpi- 
ciat ) ergo R B perpendicularis ad D B cadit intra contfedtone, cum B O pofita Jit ea 
contingens: cadit vero eadem B R extra circulum B R cum fit perpendicu- 
laris ad circuli radium D B ; igitur circuli portio B R intra conifcdtoncm ca- 
det : fed prius eiufdem circuli portio C P extra eandem fedionem ducebatur ; 
igitur idem circulus fetat conijcdionem alicubi , vt in , ducaturque dcuuo 
ramus D 4J. » & <3. O contingens fedtonemm JJj Vndc (ex nono Lemmate) 
angulus D Jjo erit acutus ; (fi propterea reda Jf O intra circuli portionem . _ lib. i. 
£fR conflituta intra tonifcdioncm cadet , quod eft abfurdum ; reda enim 
O extra conifedionem JfA cadit , quam contingit tn df ; non ergo ramus D 
C aqualis eft ipfi D B . Sit fecundo D C minor, quam D B (fi fieri poteft ) fe- 
tetur que D T minor quam D B , fed maior quam D C ; (fi centro D interuallo 
D T defer ibat ur circulus T ,HJ_S ; is quidem ad partes B cadet intra, ad par- 
tes vero C extra conifedionem ; (fi propterea eam alicubi fetabit , vt in ; 
drdudo ramo D (fi 0 contingente fedtonem tn .if, erit angulus 
O acutus , (fi ideo reda JjfO cadet intra circulum T Jf, (fi propterea intrmj 
conifedionem , quod eft abfurdum ; Jifo enim cadit extra fedionem fifA , 
quam contingit m Jf ; non ergo ramus D C minor eft , quam D B , fed neque 
aqualis prius oftenfus fuit i igitur quilibet ramus D B vertici A propinquior 
minor eft quolibet ramo remotiore P C, quod erat bftendendum . 
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Nota: in Propo£ LXVI. 

q Via fi caderet inter C , D duci pof- 
fet t &C. £>uoticfcumq\ enim perperi' 

W-- diiularis E £ cudit fiuptr centrii 
D > ixl fient fiemiaxim D C inter D,eyC,tuc 
tx eoneurfu £. vnicus ramus breuifiecans du- . 
et potejl ad fctlioncm B A, qui nimirum ea- 1 ^ 
dtt inter verticem remotiorem A , C" axim 
minorem D B : fed ex hypothefi nullus ra- 
mus ex eoneurfu £ ad quadrantem elltpfis A 
B drui potejl , qut Jit brcutfccans ; igitur per- 
pendicularis £ £ feeat fiemiaxim A D in _> 
puncto F pofito inter A, & D . 

Deinde patet, quemadmodum demon* 
ftrauimus in vtraque hypcrbola , &c. Permuto particulam [ vtraque ] vt 
mamfefic erroneam , legi enim debet tn parabola , cr hypcrbola . , Quod vero ra- 
mus terminatus E A minimus fit omnium ramorum feeantium manifeftum ejl 
ex demonftratione propofitionis <54. 65. , qut comprehendit etiam clhpfint-r , 
quando rnenfur a F A minor ejl fiemtaxt yl D ,vt ex propofittone 52. patet. Etfi- 
miltter ramoru feeantium ex eoneurfu E ad fictionem A B ductorum propinquio- 
res vertici A minores fiunt remotioribus ex eadem demonftratione 64. < 5 y. huius. 

Ex dcmonjhationc prxmijfa propojitiomm 64. (fi? 6$. 
deduci potejl conjectarium , d quo note Jubfc- 
quentes bremores reddantur . 

COROLLARIVM PROPOSIT. 
LXIV. & LXV. 

S I inaliqntperipheria cuiuslibet confectio- 
nis omnes rami jecantes , qui a eoneurfu 
duci pojfunt , eum tangentibus ab eorum ter- 
minis dnSfis conftituunt angulos , qui verti- 
cem rcjpiciunt, acutos ; rami proximiores ver- 
tici jcCi tonis minores erunt remotioribus . 

Ex eo enim, quod in propofinonibus 64. (fi 
65., omnes ramt DA,t)L,DB,D D 
C , O” reliqui omnes , qui duei pojfunt ex c on- 
cor fu D ad fettionem ABC efficiunt cum^t 
tangentibus fictione a terminis A , L , 
angulos , verticem A refpicicntes , acutos , vt 
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funt D A F, D L G, D B I, D Jgj), D C P , ofienfus tfi ramus D A minor 
quam D B,& D B propinquior vertici A, minor ramo D C remotiore. 

Nota: in Propof! LXVII. 

P Oftca repetamus figuram vtra- 
que hyperboles , &c. Lego ; 

Repetamus figuras paraboles , & hy- 
perboles , dr [apponantur de nuo eadem 
line* adulta ex concurfu D ad ficllio- 
nem ; & perpendicularis D E , atque 
Trutina F , & omnium ramorum fe- 
tantium vnicus tantummodo D B fit 
breutfieeans . 

Et illi propinquiores fint maio- 
res remotioribus , &c. Sed mendo- 
si ; legi debet : Et illi propinquiores 
fint minores remotioribus . 

Quia educitur ex D vnus tantum brcuifecans, &c. Legi debet . $uia-> 
educitur ex concurfu D vnus tantum brcuifecans , erit menfura E A maior di- 
midio erelti , & D E perpendicularis ad axim aqualis erit T rutina F . 

Inde conflat D G maiorem efle, quam D A, &c. JQui* ex concurfu D 
ad feltionem A C vnicus ramus D B brcuifecans fupponitur igitur omnes rami 
cadentes inter A , & B prater infimum D B conftituunt cum tangentibus fieltio- 
nem, ab eorum terminis duitis , angulos refpicientes verticem A acutos; &pro- j_ cm , I0- 
pterea ramus terminatus D A minor eft quolibet ramo D G infra ipfum , cr fu- 
pra ramum D B pofito ; atque ramus D G minor efl quolibet alio a vertice re- Corfl |j 
motiore dulto ex D ad pertpheriam A B . Dico iam , quod ramus D B maior 64 . 
efi quolibet ramo D G , pofito infra verticem A , efi fupra br cui fetant em D B ; buius. 
Si enim hoc verum non efi , erit D B aqualis , aut minor , quam D G , (fi tunc 
dulto quolibet ramo D H ad feltionem G B infra ramum D G , erit D H re- itidem. 
molior i vertice A maior propinquiore D G , (fi propterea ramus D B adhuc 
minor erit ramo D H . 

Ergo D M nempe D I,&c. J£uia D M, vt remotior ivertice A , tfima- 
ior , quam propinquior D H efi vero D L , atque D 1 aqualis D M eum fint Ibidem. 
radi) eiufdem circuli ; ergo D I portio maior efi , quam totum D H , quod efl 
abfurdum ; quare D B maior efl quolibet ramo D G infra verticem A , & fu- 
pra ramum D B pofito ; efi propterea D B multo maior erit , quam D A . 

Ergo D N minor efl , quam D C , &c. Dubitare quis pojfet, an ramus 
D N , quia propinquior eft vertici A fit minor remotiore ramo D C, vtinpro- 
pofitione 6q. efi 6q. vertficabatur ; efi ratio eft , quia hypothefes funt diuerfa , 
nam ibi nullus ramus brcuifecans i concurfu D ad fictionem A C duci poJfc-> 
fiupponebatnr , in hac vero propofitione 67 . ponitur vnicus brcuifecans D B , at 
fint palus omnis tolletur , fi dicatur , non quidem ex propcfitiombus 6 4 . (fi 6%. 
fid ex demonfirattonc ibi allata , fiu ex Corollario in fine notarum appofito , 
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propofitum deduci , nam duo rami D 
C , cr D N pofiti infra fingat arem 
brcuiftcantcm D B efficiunt cum re- 
ptis tangentibus fcttione angat os ver- 
ticem refpicientes acutos ; igitur vt 
in fecunda parte propojitionum 6q. 

Cr 65 . demonftratum efl, erit ramus 
D jV vertici propinquior minor re- 
motiore ramo D C . 

Er cenrro D , inteiuallo D O 
circulus deferiprus fecabit fc<fiio- 
nem exempli gratia in Q/ jtf.cx 
•).)& iungamus,&c. Videtur om- 
nino expungenda citatio intextu appofita;( 5 6. ex 5 .; nam circulum 0 Jgjna- 
nifcjtum ejt , ficcare conifieflionem alicubi, vt in Jfi, cum radius D O potitus 
fit minor D B , & maior D N ; pofiea, quia D propinquior efl vertici A, 
quam D N , dr omnes rami a D ad peripheriam fictionis N ffdutti , effici- 
unt cum finis tangentibus angulos , verticem refpicientes , acutos ; igitur D Jfinii- 
nor efl , auam D A' , quod efl abfurdun: ; pofita enim fuit D O, ficu ei aquatis 
D Cr D P maior , quam D M. 



corollarivm proposit. 

LXVII. 



A A 7 gu lorum a ramis fic antibus, qui aco- 
curfit ad confictionem duci po (fiunt , 
cum tangentibus ab eorum terminis duitis co- 
praben [orum , fi vnus tantum rcilus fuerit , 
reliqui omnes verticem refpicientes acutu ra- 
mi proximiores vertici fi itionis, minores er ut 
remotioribus . 

Ex eo enim , quod in propofitione 6j. 
nes rami D A , D L, D C , & reliqui om- 
nes, qui duci poffiant ex concurfiu D ad fictio- 
nem ABC, cum tangentibus fictionem a ter- 
minis A, L, C compr.ebendcrunt angulos ver- 
ticem refpicientes D A V , D LG , D C P 
acutos, (jr tantummodo vnus D B 1 retias fuit 
ofienfits efl ramus DA minor, quam D L,& D L vertici A propinquior, mi- 
nor , quam D B > atq; D B minor quolibet remotiore D C. 
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Nota: in Propofit. LXXII. 

E T minimus eorum D C, &c. 

T extus videtur mendofus ; nam 
vt inferius oftendetur , ramus breuife- 
cans D C a vertice remotior, non fem- 
per m mimus eft omnium r. imorum cu- 
dentium ex eoneurf» D ud fetlioncm 
ABC i ituque legendum puto ; T> C 
ejl minimus rumorum cudentium ud 
peripherium feli tonis B C N ; quod 
mantfefte indieutur ex determinatione 
in fine propoftionis uppofitu ; inquit 
enim : propinquiores D C ( ex rumis 
tgredientibus ud fetlioncm in eu par- 
te ) minores funt remotioribus , vbi 
conficitur , Apollonium noluiffe pronu- 
ciare , ramum D C minimum efe omnium , qui in fctlione A C iV dueipojfunt, 
neque propinquiores D C minores efe quolibet remotiori ud partes verticis A 
confli tuto , fed tantummodo eorum , qui in feti tone C B , & in inferiori C N 
ducuntur minimum effe D C , dr ei propinquiores minores effe remotioribus . 

Atque fic patet , quod D H maior (it , quam D I , &c. Ex vndcctmo 
enim Lemmate angulus J) H M eft acutus , dr D l M obtufus, dr coni unit a-j 
D M erunt duo quadrata D H , H M maiora quadrato D M , qua fub tendit 
angulum acutum ; quadratum vero D M matus eft duobus quadratis DI, I M , 
ergo multo magis duo quadrata D H , H M ftmul fumpta maiora funt duobus 
quadratis D 1, 1 M flmttl fumptts , dr auferatur ex aggregato maiori quadra- 
tum minus H M , dr ex minori tollatur quadratum maius l M ( cum contin- 
gens H M propinquior vertici A minor fit remotiore MI) remanet quadratu 
D H maius quadrato D / , d" propterea ramus D H maior erit ramo D l > & 
ftmili modo ramus D / maior oft cudetur ramo D C . 

Et iam demonftratu eft, Sec. Scilicet : quia omnes rami ex D' ad peripberi a 
A B duci i efficiunt cum futs tangentibus angulos verticem refpicientes acutos ; 
dr propterea ramus D B maior erit quolibet alio ramo inter B , & A dutlo > 
ideoque D B erit maximus cadentium in peripheria A B . 

Poftea oftendetur, quemadmodum nic didum eft, Scc. Textus eft val- 
de corruptus , fic reftituendum puto ; oftendetur , quemadmodum fupra ditium 
eft , ( scilicet in fecunda parte propof. 67 . ) quod D C minimus fit omnium ra- 
morum ad fetlioncm infimam C N cadentium , d" vt hic oftenfum eft , fit mi- 
nimus ramorum tgredientium ad feltionem B C ; quare patet , quod V>\ B fit 
maximus ramorum cadentium ad feclionem A C , dr D C pt minimus caden- 
tium ad fetlioncm B C N , & quod propinquiores maioribus, funt maiores re- 
moti oribus in peripheria fc Itionis A C , dr propinquiores minoribus, funt mi- 
nores remotioribus in peripheria fcclionts B C N , & hoc erat oftendendum. 
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Jfuod .tuum infimus ramus breuifecans D C non Jit ntccjfario minimus om- 
nium ramorum cadentium ad peripheriam fclitoms A B , modo ojiendetur. 



' :;r- contfccitonc duos ramos hreuifccantes , ducere , quorum injimus 
maior Jit ramo fecantc pojito m peripheria d ucrtice , (gr fuprema bre- 
uifecante comprahcnfa : oportet autem in elhpfi > r vt rami Jecantes ad 
'imum eius quadrantem ducantur d concurfu , inter axim minorem ,(gjr 
i.’erticem collocato . 


1» coni feci ione A B C, cuius ver- 
tex A axis A D, cr in hyperbolae, 
f 9 |o cr ellipfi centrum E ducatur quali- 
huius, bet breuifsima E B ; pofiea fccctur 
E G ex axi , ita vt punitum G non 
cadat fupra verticem A , /icetur que 
E H non maior, quam F G, ducan- 
tur que re fi a Ii C,G G parallela ipji 
E B occurrentes fefiioni in C , & 
G, coniungaturque re fi a C tl fecans 
E B in 1 : patet , C 1 maiorem non 
tffc, quam IG •, propter e a quod G C, 
G H a parallelis fetantur proportio- 
f. 9 . io. naliter ; Deinde ex C ducatur alia 
J 6 |iuiuj S brcuifsima C 1' , occurrens B F vi- 
tra axim in L , iungaturque ramus 
G L : offendendum cft L C maiorem 
t/fe , quam L G . Secetur C G bifa- 
riam m M , atque per M ducatur fe- 
fiionis diameter M N parallela axi 
in parabola , dr per centrum exflen- 
fa in reliquis fcfiiombns , occurrens 
, fefiioni in N , ducatur que 0 N fe- 
Ub.i. fiionem contingens in N ,iunganlur- 
que L M,& L N,qua feeet G C in 
P . /Quoniam G l aqualis , aut ma- 
ior ejf, quam 1 C , cadet punfiunu 
M bipartita dtuifionis totius C G , 
vel in t,vel inter 1,Q, & tn vtro- 
que cafu punfium N cadet inter G, 
& B ( eoquod diameter M N paral- 
lela axi in parabola , aut ex centro 
E edufia in reliquis fefiionibus effi- 
cit angulum N M L ad partes ver- 
ticis A } dr ideo ramus L N cadens 
fupra duos breuifecantes L C , L B 
ad partes verticis efficit cum tangen- 
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te O N angulum acutum ENO ver- 
ticem A refpicicntcm ; cftque G C or- 
dinat im applicata ad diametrum N 
M parallela tangenti verticali ON; 
ergo aagubts L P G externus actua- 
lis erit angulo L N O interno, crop- 
pojito , & ad eafdem partes confli tu- 
to ; (fi ideo angulus G P L acutus 
quoque erit , at tn triangulo P M 
J. angulus internus L M P,CT oppo- 
fttus minor ejl externo L P G acuto ; 
igitur angulus LMP acutus pariter 
er it, (fi LMC obtufus; funtq; in trian- 
gulis L M G , (fi L M C circa an- 
gulos inaquales , latera G M , M C 
aqualia , (fi L M commune ; ergo L 
C maior ejl , quam L G , quod erat 
faciendum . 

E contra fieri poteft , vt anfimus 
breuifecant ramus L C aqualis , aut 
minor fit ramo aliquo fupra breui fe- 
tantem reliquum B L pofito. Nam L C minor eft , quam B L , & maior effici 
potefl ramo non vitra fecfionis verticem A collocato ex prima parte huius pra- 
pofittonis , fed rami a concurfu L educti cadentes inter puni! a A, cjr B fuccefi 
fiuc augentur quo magis a verttee A recedunt; Ergo ramus L C aqualis, 
aut minor erit aliquo ramo ab eodem concurfu L educto inter puncla 
A, & B cadente ; igitur manifefium eft ramum brcuifccantcm 
C L infimum duorum breuifecantium , non effe femper 
I minimum omnium ramorum cadentiumex concurfu [ 

L ad peripheriam fcGtonis ABC, fed tan- 
tummodo minorem effe eorum, qui inter 
duo breuifecantes B L,C L cadunt, 

(fi reliquorum infra ramum 
C L cadentium , atque 
aliquorum in pe- 
pheria 

A N exift entium prope maximum L B ; 
quapropter exiftimandum eft , in- 
curia alicuius verba Hia non 
ftne Apollonij iniuria-t 
textui irrepftffe . 
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SECTIO DECIMAQV ARTA 

Continens PropoC LXXIII. LXXIV. LXXV. 
LXXVI. & LXXVII. 

PROPOSITIO LXXIII. 


S I ex concurfu E non exiftente fuper re&um minorem elli- a 
piis ABC ducatur ad fe&ionem A B vnicus ramus vtrum- 
que axim lecans, cuius portio G I inter fe&ionem , & axinu 
maiorem A C fit breuidima , vel duo brcuifecantes ; vtique ra- 
morum fecantium ex illo concurfu egredientium maximus erit 
breuiiecans , qui fciftionis re&um fecat , nempe E G , & illi 
proximior maior eft remotiore ; minimus vero eorum eft , qui 
terminatur a vertice fe&ionis proximiori concurfui , nempe E 
C , & illi propinquiores minores funt remotioribus , nempe in- 
ter C G . Si autem egrediantur ex illo tres breuifccantes , 5t 
duo illorum fecuerint menfuram, & vnus fecucrit retSum , vtique 
qui re&um fecat eft maximus ramorum fecantium : & ramorum 
inter mediam breuifecantem , & remotiorem verticem feftionis 
a concurfu cadentium, proximior illi, eft maior remotiore , & 
maximus duorum reliquorum breuifeeantium eft ille, qui vertici 
proximus eft, & ramorum, inter proximiorem verticem fe&io- 
nis, & intermedium breuifecantem cadentium , vicinior illi, ma- 
ior eft remotiore . 



Eriga- 
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b Erigamus itaque fuper D perpendicularem D B occurrentem E G in_. 

L ; ergo cft dimidium redti , & E non cft indirectum , quia non egredi- 
( 2 tur ex E, ni fi vnicus brcuifccans infiiptr linea: brcuillima: egredien- 
tes ab extremitatibus reliquorum ramorum abfeindunt ab axi A C cum 
C, lineam maiorem , quam fecant rami illi „( ji. 52. ex 5. ) His po- 
litis nunifeftum cft, quod E C F efl acutus; atque E C minima cft linea- 
rum egrediendum ex E ad quadrantem E B , & illi propinquior , minor 
^ eft remotiore; modo dcmonftrandum eft, quod E K maior quoque cft, 
quam E B , producamus itaque B M , M K tangentes , ergo M B E eft 
obtufus , & M K E acutlis ( 19. ex j. ) quia brcuillima egrediens ex K 
abfeindit cum A minorem lineam, quam fccat KEf 57. ex 5.) eo quod 
K cadit inter duas lineas L B , L G ; & iungamus M E ; ergo duo qua- 
drata M B , B E minora funt , quam quadratum M E , quare minora^ 
erunt duobus quadratis M K;, K E , & M B maior eft, quam M K, ergo' 70r 
B E minor cft , qudm K E ; & fic dcmonftratur , quod G E maior Iit, 
quam K E ; Nara fi producamus G N tangentem , tunc N G E eft re-' 
Ctus , quia G I cft breuilfima , & N K E obtufus ; ergo G E maior cft, J0- 
quam E K ; itaque G E maximus cft ramorum egrediendum ex E ad fc- 
Ctionem G C , Sc minimus eorum E C , atque propinquior E C minor 
eft remotiore. 

£ Educamus ex E ad fc&ioncm A G , E A , EO, oftendetur quod 
E G maior fit , quam EO, & E O , quam E A . Erigamus 
itaque ad A C perpendicularem A P ; ergo E A P cft 
obtufus, & producamus P O Q_ tangentem ,• ergo 

P O E cft acutus , quia Unca brcuillima egre- v- 

diens ex O fccat cum A lineam maiorem ; 
ergo E O maior cft, quam E A.atq; 
fic patet , quod E G maior fit , 
quam E O ( 29. ex $. ) quia 
QG E cft reiftus , & 

Q , 0 E obtufus , 

& G 

maior, quam O Q^, ergo E G maximus eft ramorum 
egrediendum ex E ad fc&ionem A B C , & 
minimus eorum E C , & propinquiores 
minimo, remotioribus minorcslunt, 

8( propinquiores maximo, ma- 
iores funt remotioribus ; 

_ - . . quod erat oftenden- 

dum. 
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PROPOSITO LXXIV. 
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D Einde fint E H , E G duo breuifccantes , & E G fecer 
reduni B D . Dico , quod E G eft maximus ramortmti 
egredientium ex E ad fedionem A B C , & E C eft minimus. 

Producatur perpendicularis E F , qux non cadet iuper centrum ; ii c- 
nim per centrum duceretur , duci pollet ex E , aut vnicus brcuiiecans • 
tantum ( 44. cx j. ) aut tres (45. ex yj quod eft contra hypothefin j cr- 3. 
go E F per centrum non traniit , cadat fuper C D > & quia ducuntur cx 
E duo breuifccantes, erit C F maior dimidio credi, & E F arqualisTru- 
tinae C J2. ex 5. ) patet itaque , } vti 'antea dcmooftrauimus , quod E G 
maximus fit ramoru , &'E C minimus,- atque propinquior maximo, maior 
eft, & propinquior minimo, eft minor. 


P Oftea educamus ex E tres breuifecantes E G , E H , EI, 
& fecent E I , E H menfuram , & E G fecet redum in L . 
Dico, quod E G eft maximus ramorum egredientium ex E ad 
fedionem ABC, & ramorum inter A H cadentium propin- 
quiores illi, maiores funt remotioribus, & E I eft maximus ra- 
morum egredientium ad fedionem H C, & illi propinquiores 

maiores funt remotioribus. 

« 

* 


a 
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Quoniam IK.HM funt dux breuiflimx conflat , quod E I maximus 
fit ramorum cadentium ad illam fe&ioncm ( 72. ex 5. ) & propinquior 
illi maior cft remotiore : nec non,- quia HM,GN funt dux breuiffimx 
conflat, vt dictum cft, quod G E fit maximus ramorum cadentium vrrin- 74 ' h,utIJ ' 
que ad feiftion£ A H. Dico etiam , E G maiorem effe , quam E I'i nam 
fi producatur I O parallela ipfi A C,& iungatur E O, ducanturqiie per* 
pcndiculares I P, O Q^G R, E F S, quia G N, I K funt breuiffimx er it Jf _ hluul _ 
D P ad P K, qux efl , vt proportio figurx , vt D R ad R N ; ergo F P 
ad P K minorem proportionem habet, quam F R ad R N, & diuidendo 
F K ad K P, nempe F E ad I P, minorem proportionem habet , quariu, 

F N ad N R, nempe F E ad G R: ergo F E ad I P minorem proportio- 
nem habet, quam ad G R, & propterea G R minor cft, quam I P , qux 
cft xqualis O Q__, cuius pundlum O remotior eft ii vertice , quam G, 

& ideo E G maior eft , quam E O. f 74. ex 5. ) Et quia O T xqualis 
cft T I erit O S maior quam S I, & S E perpendicularis ad O I cft com- 
munis,- igitur O E maior eft, quam E I; & oflcnfa eft E G maior, quam 
OE; Ergo E G maior cft, quam E I, quod erat oflcndendum. 

PROPOSITIO LXXVI. 

S I ex concurfu E in redo E B 
pofiro dlipfis A B C no edu- 
catur breuifecans praeter E B , qui 
rranfeat per centrum ; erit E B ma- 
ximus ramorum fecantium ex con- 
curfu ad fcdionem egrediendum . 

M a Si 
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Si vero ex illo educatur alius bre- 
uifecans erit xqualis vni breuifecan- 
ti ex altera parte recti polito , Sc 
omnium reliquorum erit maximus. 

Quia breuimmx egredientes ab ex- 
tremitatibus reliquorum ramorum ab- 
fcindunt cum C, vel A lineas maiores, 
quam fcccnt rami ( illi 44. ex 5. ) 'de- 
monftrabitur dudis tangentibus , per 
extremitates illorum ( quemadmodum-. 

antea o lienium cft ) quod E B fit maximus ramorum egredientium ad 
duos quadrantes C B, B A , & hoc erat ollendendum. 

PROPOSITIO LXXVII. 

P Oftea educatur alius breuife- 
cans E F ; Dico , quod eft x- 
qualis Vni brcuifecanti E G xqtto 
remoto a recto D B , & cft maxi- /, 
mus reliquorum omnium. 

Quia B DJ, F H funt dua’ brcuiifimay 
ergo rami egredientes ad fc&ionem B 
F abfeindunt cum A maiores lineas , 
quam feccnt breuiflimx, egredientes ab 

eorum extremitatibus .• idem dicendum eft de ramis cdu&i ad fedionis 
peripheriam B G , & rami edudi ad peripherias C G , A F abfeindunt 
cum C, vql A lineas minores ( 45. ex j . ) conflat itaque adhibitis li- 
neis tangentibus , vt didum eft , quod E F lit maximus ramorum fccan- 
tiura ex E ad C B A egredientium , excepto vno E G , cui cft a:qualis> 
quod erat ollendendum . 

Notie in Propofit. LXXIII. 

J) R O clariori intclligcntui propofitionum huius fictionis huc. f rumi Sto. 

LEMMA XII. 

Si in cllipfi A E C a comurfu E ductus fuerit ramus E G ficans 
wtrunujuc axim in H , & J , cuius portio G 1 , inter axm maiorem 
A C , (tfi fictionem intercepta , fit linea irem f sima ; dico , quod ejuth- 
het alius ramus E K inter hreuificantem G E , (efr axim minorem in- 
terceptus j efficit cum fiechonem tangente K P angulum E K P acutum, 

s .. re/pi- . 
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refpiciemem 'verticem C concurfui propinquiorem' : (Sfr quilibet ramus E 
L inter breuifecantem G E } (efr 1 axim maiorem pojitus efjicit cum tan- 
gente L M angulum E L Ai refpictentem eundem 'verticem A acu- 
tum. $ 



Ducatur E T perpendicularis ad axim maiorem , eum fecans inter verticem 
C, & centrum D m F ,dr ex concurfu axis minoris B H , dr breuifsima G E, 
scilicet ex H ducantur recta H K , & H L ; par i ter que ex punchs , K , dr L 
ducantur ad axim maiorem A C linea breuifsima K N ,L O , et occurrentes in 
N , & 0. Quoniam ( ex pramiffo Lemmate 8.J a concurfu H ducitur ramus 
H K inter breuifecantes H B , H G interceptus ; ergo H K cadit infra breuif- 
ftmam K M ad partes verticis C ; ejl vero angulus JV A' P rcftus a tangente -n 
dr breuifsima contentus ; ergo angulus H K P erit acutus , cum H K cadat sa- 
ter N K ,& tangentem I{ P; cadit vero E K infra ramum H K ver fu s C; igi- 
tur angulus E E P refpiciens verticem C proximiorem concurfui E erit acutus. 

Similiter ( ex eodem Lemmate 8.) quia ramus H L ducitur inter breuifecan- 
tem H G , dr verticem Ai concurfu E remotiorem , cadet ipfe fupra breuifsima 
L O , efi que angulus O LM ad partes verticis A rectus ; ergo H L M acutus erit, 
cumque E L cadat fupra H L verfus A; igitur angulus E L M, verticem A re- 
motiorem refpiciens, erit acutus , quod erat offendendum . 
g. Si a concurfu E non exiftente fuper redto ellipfis A C, producatur vnfc- 
cus ramus fccans ipfam A C , vt E G , cuius fegmentum G I, & A C fit 
brcuifsimum, vel duo breuifecantes ; vtique maximus fecantium ramorum 
egredientium ex illo concurfu , eft breuifecans , qui redum fcdionis ab- 
fcindit, nempe E G , &c. Textum mendofumfie rcftitucndum ctnfeo . Si ex 

concurfu 


'a 


jj. 30. 

UlltlS. 


Ibidem. 
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concurfu E non txiflentc fuper axim rectum minorem ellipfis ABC ducatur ad 
ftlfioncm A B vnicus ramus vtrumque axim fccans , cuius portio G I inter fe- 
cl tonem , & axim m at orem A C intercepta (it linea breuifsima-, vel ducatur pra- 
ter E G alius ramus breui fccans, menjfuram tantummodo abfeindens ; vttque^t 
ramorum fetantium, ex illo concurfu egredientium, maximus erit sile, qui axim 
rectum feltionis diuidit , &c. 

Erigamus itaque fuper D perpendicularem, &c. Scilicet ex centro feltio- 
nis D eleuetur D B perpendicularis ad axim maiorem A C , occurrens feltioni 
in B,cr spfi E G in L, & propterea D B erit femifsss reti i axis , & punitum 
E in axi B D non exiflit ex hypothefi , <yv. 

Quoniam non egreditur est E nifi vnus brcuifecans, ergo linex breuifsi- 
mx egredientes ab extremitatibus reliquorum ramorum , abfeindunt ab axi 
cum A C, L A lineam maiorem , quam fcccnt illorum rami ( jt. yi. ex 
y ) & iam patet , quod fi ita le res habet L E C cft acutus ; quia E C 
breuifsima cft linearum egredientium ex E ad quadrantem A B, & pro- 
pinquior illi, minor cft remotiore, &c. Sic legendum puto : guia frater E 
G , vtrumque axim fetantem nulltts alius breus fccans duci poffe k concurfu E ad 
fctliOnem fupponitur , ergo Unca breus /sima egredientes at axtremttatibus reli- 
quorum ramorum m quadrante C B abfindunt ab axi A C cum vertsreC li- 
neas maiores ,qukm fecenl rami ( 51. 53. ex }.) pari ter que conflat , quod an- 
gulus E C F fit acutus, atque ramus E C tft minimus egredientium ex E ad qua- 
drantem C B, & propinquior minima, minor tft remotiore. Demonftrandum-o 
modo cft, quod A E maior quoque eft , quam EB ,<fic. 

Producamus itaque Mfi,MK tangentes,- ergo M B E eft obtufus, & 
MKE cft acutus ( 19. ex y) quia breuifsima egrediens ex K abfcinditA 
lineam minorem, quam A E f 57. ex 5.) eo quod K eftinrerduo fegmen- 
ta L B, L G : & iungamus M E; ergo duo quadrata M B , B E minor*., 
funt , quara quadratum M E , qua? minora lunr duobus quadratis M K, 
K E, &C. jdcft ; ex punitis B , /' ducantur dux tangentes feti tonem M B,I- M 

occur- 



Ciwuef. 
31. lib. 1. 


tc,crcadit B E inter C,& D ergo angulus E B M eft obtufus ; pofiea , quia E*' ‘ ' *' 
A' cadit tnfr* breuiflimtm E G , cr fupra minorem axim B D , ergo angulus Lem.n. 
E K M r efficiens verticem C propinquiorem concurfui, erit acutus, cr t uncia 
Bi E erunt duo quadrata E B, B M minora quadrato E M, cjlque quadrarum 
E M mtnus duobus qxadratis E K , K M circa acutum angulum ( cum prior o 
angulum obtufum ccmprabendaHt,) Igitur duo quadrata E B , B M fimul fu ra- 
pta minora funt duobus quadratis E K , K M ; cftquc quadratum M B matas 
quadrato M E, cum contingens M K, proximior vertici A axis maioris minor 70. huius. 
fit remotiore B Bl ; igitur etuadratum E B,fcilicct refiduum minoris fumma mi- 
nus erit quadrato E E, & propter ea ramus E B minor erit, quam E K . 

Et educamus cx E ad feaionetn A G, E A, E O, & patebit, quod E 
G maior /It , quam E O , & E O , quam E A .■ erigamus itaque ad A C 
perpendicularem A P; ergo E A P cft obtufus: & ducamus P O Qjan- 

S 'entem ; ergo POEcft acutus, quia linea brcuifsima egrediens cx O ab- 
cindit cum A lineam maiorem, & P O cft maior, quam P Ai ergo E O 
maior cft quam E A.atquefic patet, quod E G maior fir, quam E (),&c. 
Demonjiratio poftrema partis huius propofitioms neglecta ab Apollonio ob fui ft- 
cilitatcm occafionem errandi alicui prxbere pojfet , propter verba Hia poftrem.v* 
textui fuperaddita ; non enim ex maiori fumma duorum laterum P 0,0 E fi au- 
feratur maior 0 P,& ex minori fumma P A, A E auferatur minor P A , neceffa- 
rio refiduum maioris , ideft E 0 maior erit quam E A refiduum minoris-, itaque 
fenfns huius contextus talis erit . 

Exconcurfu E ad fiHtoncm A G ducantur rami E A ,& quilibet alius EO s 
cf cudendum eft.EG maiortm ejfic , quam E 0 ,cr E O maiorem , quam E A : du- 
cantur A P ,.£fp tangentes feli tonem in A, & O conuenientes in P , (fi tangenti Conuerf. 
G .Sfm Jf. manifeH urn cf angulum E A P obtufum ejfc , cum angulusC A P fit jt.lib. 1. 
r citus partterque quilibet ramus E 0 inter breuifiecantem E G , & verticem A 
remotiorem interceptus efficit angulum E 0 P, verticem A rcfpicicnlem acutum, Lcm ' IJ ' 
(fi fic reliqui omnes rami inter puncta G , cr A cadentes i quare ( ex Cor odario 
propofitionum 64. (fi 6 5. ) ramus E A minor er st quolibet ramo E O inter verti- 
cem A,& G cadente : rurfus , quoniam breui fetans E G confinuit Cum tangente* hufu° 
anguli E G Qjellum ; quare ex coueurfu E ad ftHionis peripheriam G A omnes Lcm ’ „ 
rami cadentes efficiunt cum tangentibus angulos, verticem A refptcicntcs, acutos, ' ’ 
(fivnus tantummodo E G QjjtreHus ; igitur (cx CoroUpropof.6q Ausus) ramus 
E 0 vertici A propinquior mmor eft remotiore EG; Quapropter ramus breaifetis 
E G maximus cft omnium ramorum fcc antium ad ptrtphcriam ABC cadentium . 

At adhuc non confiat, ramum E C minimum efje pradtUorum ramorum om- 
nium , nifi prius offendatur , E C mmor em tffe quolibet ramo ad peripherianut 
A G edulio : (fi hoc etiam ob fui fai ititat em neglellum futt ab Apollonio . Jbfol- 
uetur tamen bac ratione . 

Quoniam perpendicularis E F cadit inter C,(fi D , igitur A F maior cft, quam 
C F , (fi F E efi 1 ommunis arca angulos reltos tn triangulis C F E, A F E, igi- 
tur C E minor cft , quam E A : cftquc E A minor quolibet alio EO inter A , (fi G 
cadente , igitur E C minor eft omnium ramorum cadentium ad penpheriam A G, 
fed prius mmor oftenfus futt re Is quis omnibus cadentibus ad penpheriam C BG; 
igitur ramus E C minimus eft omnium fecanttum , quod erat oftendendum . 


Nota: 


I 
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Notse in Propof LXXIV. 


Propof. 
67. huiur 


Ex 29. 30 
t, huius. 


Quoniam in 1 1. huius ojlenfum e fi, quod fimi axis minor tllifjis eft ramus bre- 
mfsimus ,ergo fi incidentia perpendicularis E E fnper axim A C , tdefi puntlum 
E efi centrum cllipfis educerentur ex concurfu E tres breuifec antes , nimirum-o 
E H, E G, & E E producta , qua effit axis minor ellipfis : hoc autem efi con- 
tra hypothefim ,cum ducit fint ex E duo hrcui/ccantes : ergo eorum unus E H 
men furam C E fecat , qua minor e (fi debet fiemtjfi axis maioris C D i igitur 
ex conuerfa propofitione jo. huius , men fur a C F maior erit fimijfe lateris\re- 
£li, & fex conuerfa propof. J2. huius ) erit perpendicularis E E aqualis. Tru- 
tina . Demonfiratio huius propofitionis neglecta ab Apollonio , propterca quod 
eodem fere modo , ac pracedens oftendi potefi , breutfstme perficietur in hunc 
modum . 

Quoniam d concurfu E unicus tantum brcuifecans E H ad quadrantem C E 
ducitur ; igitur C E minimus eft omnium ramorum cadentium ad ficltionispe- 
ripheriam C E, & E C vertici B propinquior minor eft remotiore E H ,& F. 
Et minor, quam E B : rurfus , quia ramorum cadentium ex E ad pcripheriam 
B G vnus tantummodo brcuifecans E G confiituit cum tangente N G angulum 

~ retium , 


E Rgo E F per centrum non tranfic , cadat fuper C D, & quia produ- a 
tti lunt ex E duo brcuifccantes; ergo C F excedit dimidium eredti, 

& E F aqualis eft Trutina ( 52. ex 5. ) patet itaque, vt antea demonltra- 
uimus , quod E G fit maximus ramorum , & E C minimus , &c. 


a 


o 


b 



Quoniam IK.NM funtdux breuiflimx conflat , qiiod E I maximus fit 
ramorum cgredientium ad illius fe&ioncm ( ji.TX 5 .-) 8c reliquorum ra- 
morum propinquior illi, maior cft remotiore, &c. idejl : g£ia in quadran- 

N ttm- * 

CviQ 
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r citum , (fi reliqui omnes rami cadentes fuper totum artu G B , conftituunt cum *" cm ’ 1 *• 
fuis ungentibus angulos acutos , refpicientes verticem C ; igitur quilibet r.unus Coroll. 
£ B propinquior vertici C minor ejl quolibet remotiore ramo E K ,<Jr E A' mi- pwp. or- 
nor ejl remotiore E G : (fi propter ea ramus E G maximus ejl omnium cadentium ,luius - 
ad peripheriam C B'G . Pojlremo , quta ramorum cadentium inter breui fetan- 
tem E G,efi remotiorem verticem a axis maioris , vnicus tantu E G efficit cum -y. 
fua tangente aitgulum E G N reflum; reliqui vero omnes cadentes inter G , (fi 
A efficiunt cum fuis tangentibus angulos , refpicientes- vorticem A remotiorem, [em 
acutos i igitur ( cx Corollario propofi 67. huius ) ramus E G maior cfl quolibet Imius” 
ramo E O vernet A propinquiore , (fi E O maior ejl , quam E A : quapropter 
brctufccan( E G vtmmqnc axim abf indens maximus ejl omnium cx, E caden- 
tium ad femiperipheriam ellipfis C B A ,(fi ramus E C ,vt in praccdcntidiflZ 
ejl , nummus erit omnium, atque propinquiores maximo ex eadem parte maio- 
res erunt remotionibus , (fi eadenftum ad peripheriam C B G minimo C E pro- 
tunqutores , minorer erunt remotioribus , quod erat ojlcndcndum . j 

\ \ __ f ' ■ 

\ Notre in Projxifit. LXXV. ' 

a / . , 

P Oftea ducamus cx E tres breuifecantcs E G, E I, E H , & fcccnt E 
I menfuram, & E G fecet rp&ymiaL.&c. Idcjl: Poflea Ji et^concnr- 
fn E duci i fuerint tres br cui fec antes E G, E t,E H ; quorum duo E’l, E tf Ja- 
cent menfuram m K , & M : E G vero fecet axim reflum in 'L i & axim ma- 
iorem A C in . Dico , (fic. ' ' ' 

'.1 WW»!.'<Vi.uy 'tl. 
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te ellipfis C B ducuntur 4 concursu E duo Ireuifecantes EI, E U t igitur ( ex 
propofit tone 72. huius) erit brcutfacans E l vertici A propinquior maximus 01M- 
nium rumorum cadentium ex concurfu E ad ellipfis periphertam C H ; (fi pro- 
pinquior maximo E I maior erit remotiore , fed non omnium ramoru cadentium 
ad quadrantem C B, fed eorum folummodo , qui inter verticem C, & infimum 
breuifccantem E H ,& aliquorum prope tpfum;nam rami fec antes cadentes pro- 
pe punfium H hinc inde Juccefsiue augentur , vt dictum cjl in notis propof. 6 -j. 
in eiufque Corollario . 

Nec non , quia H M , G N funt du® breuiflim®, confiat, vt diiflu eft, quod C 
GE fit maxiinus ramoru egredientiu ex vtroque latere eius ad A H,&c. 
J^uoru verboru fenfus hic e fi. J£uia ex concurfu E ducuntur dua breui fec antes E G 
& E H ad femiellipfim ABC , quarum E G fecatvtrumq ; exim, at E H fccat 
tantummodo men furam ; ergo , ficati in prae edenti propof. 74. ofienfum efi ,erit 
ramus E G maximus omniu cadent iu ad peripherihm H A , (ire. At quia dubitari 
pejfet de certitudine huius confequentia , quandoquidem hjpothefes non funt om- 
nino eadeiit; in propoliuone enim 74. non tres, fed duo tantummodo breuifecan- 
tes ex concurfu E ad fettionem C B A ducebatur , htc vero etiam tertia breui- 
fecans ducitur: fed fi confideretur progreffus Apolloni/ , eandem conclufionem ex 
vtraque hypothefi deduct poffe percipitur i nam (ex propofitione 72. huius) bre- 
ui fec ans E H , infra breuifccantem E I pofitus, minimus efi omnium ramorum 
cadentium ex E ad periphertam H B ellipfis , (fi propinquior minimo E H mi- 
nor efi remotiore , reliquorum vero ramorum cadentium ad quadrantem B A ma- 
ximus efi breuifecans E G ,vt ofienfum efi in pracedentt propofit. 74. ex Lemma- 
te n. huius 1 (fi ex Corollario propofit. 67 , atque propinquior ramus maximo 
£ G eorum, qui ad quadrantem B A cadunt maior efi remotiore ; quapropter ra- 
mus E G maximus efi omnium rasnorum ex E ad ellipfis periphtriam H A ca- 
elent tum . 


Dico 
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d Dico etiam, quod E G maior fit, quam E I, 3 cc. Idejl : ojlendetur tuam, 
quod ramus E G maximus etiam Jit ornatum r.tmoru cadentium ad pcnphcriam 
C H , propter ea quod E G ojlendetur maior E I maximo eorum , qut ad periphc- 
riam C H duci poffunt . Ducatur ex punflo l recta 1 O parallela axi maiori A 
C, qua fecabit axtm minorem , cr feci tonem, cum punitum J cadat inter ver- 
tices C,Cr B duorum axium; fccet igitur /cilionem in O , coniungaturque EO, 
atque ex punitis l, O, G, E ducantur perpendiculares ad axtm 1 P, O Jf, G 
R, E F s, qua fecent axtm in P, R, F , & l O in S , & quia G N , & 

/ K funt bremfsima ; ergo D R ad R N, atque D P ad P A' eandem proportio- , 5 . huius. 
hem habent, nimirum eam, quam habet latus tranfuerjum ad rciium; cjlvero 
K F minor, quam D K , atque R F maior , quam D R ; igitur F P ad P K mi- 
norem proportionem habet , quam D P ad P K , fcu quam D R ad R N, & mul- 
to minorem , quam F R ad R M ; quare dtuidendo F K ad K P minorem pro- 
portionem Jtabcbtt , quam F N ad N R, & propter parallelas F E, / P , CT fi- 
militudinem triangulorum E K F ,1 K P ejl E F ad I P ,vt F h ad K P; igi- 
tur E F ad I P minorem proportionem habet, quam F N ad N R ; fed propter 
Jimtlitudinem triangulorum E F N , G R N ejl E F ad G R ,vt F N ad R N ', 

Igitur eadem E F ad I P minorem proportionem habet , quam ad G R; CT p rt >- 
pierea I P, fcu ei aqualis sn parallegrammo refl angulo P 0) maior erit, 

quam G R, & propterea punctum 0 recedit a puncto G verfus B , idcoq; ramus 74- •> 1,1 ' us - 
E G maximus , maior er It ramo E 0, (ire. 


Nota: in Propof LXXVI. 

S I autem non educatur ex concurfu E ad redtum E B ellipfis ABC 
brcuifccans prxtcr tranfeuntem per centrum, vt E B, vtique erit ma- 
ximus ramorum fecantium egredientium ex concurfu ad lectionem. 

Si vero cdu&us fuerit ex illo alius 
brcuifccans, ipfc erit ramus maximus, 

&c. Imperceptibilis efl fenfus huius textus, 
quia , prxtcr phrafis Arabica difficultatem, 
nonnulla verba in textu defiderantur ; itaq; 
ftc legendum puto . Si ex concurfu E in re- 
flo E B poftto ellipfis ABC non educatur 
brcuifccans prxtcr E B tranfeuntem per cen- 
trum , erit E B maximus ranupuun fecan- 
tium ex concurfu ad fefl tonem egredicnliu. 

Si vero ex illo educatur alius breuife- 
cans, erit aqualis vni breuifi canti ex altera parte refl i pofito, Cr omnium re- 
liquorum ent maximus: Si entm hac extrema verba non opponerentur , propo- 
Jitio non ejfct vera, vt ojlendetur . 

Quia breuiflimn? cgrcdicntcs ab extremitatibus reliquorum ramorum., 
abfeindunt cum A, vel B lineam maiorem, quam fccet ramus illius f 49. 
ex $. ) deinonftratum ergo ell in lineis tangentibus ad extremitatem il- 
lius, quemadmodum antea, &C. Mendofe citatur quadragejima nona huius, 
debet potius legi 43, in qua ojlenfum ejl , quod quotitjcunquc ramus E B ad Je- 

N 2 mtaxtm 
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m taxim minarem fi D habet eandem , aut 
maiorem proportionem , quam latus tran- 
fuerfum A C ad eius ia tus rectum ; tunc 
nullus alius ramus ad feftionem ABC 
brettifecans duci potejl, (fi qualibet tineae 
breuifsima vt F H ducta ex puncto F ad 
axim A C cadit infra ramum F. F ad par- 
tes centri , (fi proptcrca fi per F ducatur 
cx :9. 3 F 1 contmrens cllipfin quilibet ramus F. 

F efjicset cum tangente angulum E t IreJ- 
pic teutem verticem A acutum : Simi liter fi 
ducatur A K contingens fi tt tonem in A co- 

nmngaturque F. A',erit quoque angulus E A K acutus, & dutfa B Lcontingente 
fi Itionem tn B ent angulus E fi L rectus ; quapropter omnes rami ex ume nr fit 
F. ad quadrantem A B ducti efficiunt cum fuis tangentibus angulos refpicicntes 
vu.w... verticem A acutos, dr vnus tantummodo F. B I. eft r citus ; igitur ramorum ca- 
*-■ liuius. dentium ex E ad quadrantem B A minimus ejt E A , (fi quilibet r amus E F 
propinquior vertici A minor cfi quolibet remotiore; ffi proptcrca E B erit ma- 
ximus: fimilimodo E fi maior ent quolibet ramo EG in quadrante BC exiften- 
te ; Et hic efi fenfus , m fallor illorum verborum ; dcmonftrabitur in lineis 
tangentibus, quemadmodum antea oftcnfumcft,&c. 



bl>. .. 


Coroll. 


Notar in Propofit. LXXVII. 


P Oftca educatur E F , qui eft maxi- 
mus ramorum , &c. Repono hic fimi- 
hter verba, qua m textu defiderantur ; Po- 
fiea educatur alius brcuifecans F. F > Dico , 
quod eft aqualis vni breuifccanti E G aque 
remoto a reito D B , (fi efi maximus reli- 
quorum omnium. 

Quia B D, F H funt du.r breuiflims; 
ergo rami cgrcdicntcs ad fc&ionemB F 



abfeindunt cum A lineas maiores, quam 

feccnt brcuiflimar egredientes ab eorum extremitatibus ,& rami egredien- 
tesadduas peripherias C B,F A abfeindunt cum A, vel C lineas mino- 
res ( JJ. CX 5.) &c. J£riia in cllipfi femiaxis minor R D,(fi brcuifsimaF H 
Lcin.S. concurrunt in E ; erjp quilibet ramus ex E ad peripheriam F fi duiius cadit 
liuius. infra brcuifsimam ab eius termino ad axim A C ductam : fimi liter, quia ramus 
F. G aque recedit ab axi D B , ac ramus F. F ; propterea , ne dum ramus F E 
aqualis erit ramo E G , fcd fimi lit er quilibet alius ramus incidens inter E B, 
Ibidem. Cr E G cadet infra breuifsimam ab eius termino ad axim A C ductam verfus , 
D, (fi rami cadentes ad pcnpherias A F, (fi C G cadunt fupra breuifimas ab 
eorum terminis ad axim C A ductas ad partes A, (fi C. 

Condat itaque, vt di&wn eft de lineis tangentibus, quod E F fit ma- 
ximus ramorum fecantium egredientium ex E ad A B C, quod erat often- 

den- 


Ibidem. 
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dendum , &C. Qua poftrema verba fic intcllift , ac corrigi debent . qui- s 
libet ramus ex E id A F duitas adit fupra trenifsimam ad partes A ab eius luuu;. 
termino ad axim C A duSltm ; igitur, vt multoties dsitum eft , conftituit cum 
fua ungente angulum r e fpi cientem verticem A acutum , ficati angulus E A K 
acutus quoque eft, & omnium ramorum ad pertpheriam A F cadent iu tantum- 
modo angulus E F I eft rettus ; igitur omnium ramorum ex E ad peripheriam 
A F cadentium maximus eft F F. rcmotifstmns a vertice A , eft que ramus E G p^,”, r ° 6 " 7 
aqualis F. F , & E G maximus eft ramorum cadentium ex E ad peripheriams hiuus. 

G C ; igitur ramus E F maximus etiam eft ramorum cadentium ad peripheriam 
G C : poftea ducto quolibet ramo E M tuter F , B , & M N tangente Jcitionem 
in M, qua conueniat cum tangente l F in N, quia E M , vt dictum eft, cadit 
infra breui/stmam ex M ad axim B A ductam , cum qua contingens N M an- 
gulum reitn conftituit, {ex 30. huius ) ergo angulus E M N refpiacns verticem 
A eft obtufus, angulus E F N eft rettus, cum F 0 fit breuijsima, igitur duo 
quadrata E F , F N maiora fiunt duobus quadratis E M , M N fimul fiumptis, 

& ablatum quadratum M N ex minori Jumma maius eft ablato quadrato N F, 
cum contingens N F vertici A maioris axis propinquior fit ; ergo quadratunLj 70. huius. 
E F maius ex quadrato E M , idcoque ramus E F maior erit quolibet ramo E 
M inter F , dr B pofito . Non focus oftendetur E M maior quam E B ; quarcj 
ramus E F maximus erit omnium cadentium ad peripheriam F B . Eodem mo- 
do ramus brcuifecans E G maximus erit omnium cadentium ad peripheriam G 
B ; & propterea ramus E F maximus erit omnium ad peripheriam F B G ca- 
dentium ; Quapropter ramus brcuifecans E F aqualis erit vni tantummodo E 
G aque ab axi remoto, (fi maximus omnium ramorum ex concurfu E ad femi- 
ellipfim ABC cadentium , quod erat oftendendum . 

Sicut i in prioribus propofitionibus f alium eft ,reperientur , quotnamrami in- 
ter fe aquales a punclo concurfus ad conifclhoncm duci poffunt, qua occafione_> 
afferam propofitiones altquas non iniuc undas , quarum prima erit. 

Si ad confectionem "B A a concurfu D ezmicus tantum brcuifecans D PROP.7. 




F 


C 


inter productionem hrcuifsim* , axim intercepta quem fecet in F y rc- 

fcri*- 
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fataturtfue Trutina K minoris , aiel maioris menfura F 'B : dico perpen- 
dicularem C F minorem effc Trutina K . 

Secenlur prime in parabola abcifsa 8 H,& B N aquales trienti cxcejfus ina- 
qualium men fur arum fnpr a ] emiereltum ( it pracipttur m propofittonc 51 .hu- 
ius ) mtmfefinm eft, abfctffam B N minerem effc tpfa BH , quando B f miner 
eft, quam B E, & m.iier, q nande B f Juperat ipfam B £ ; eo quod coram tri- 
pla, vna cnm femtereclo , tdefl menfura B F minor fuerat ite prime cafn , & 
maior in fecunde , quam menfura B £ . 

In hyperbole vere , & clltpfi fiat pr opertio re£ia H L ad femiaxim tranfuer- 
Lem. 7. fum L B fnbtriplicata eius , quam inner f* L £ fermentum L C homologum la- 
huus. • tert tri „j uer f 0 habet ad femiaxim tranfuerfum (ex prafcnpto pnpojit. 

53. huius ) pariterque fiat proportio N L ad L B fubtrtplicaiaeins quam tnuer- 
fa minoris L F tn primo ea fu, (jr materis in fecundo , figmentum homologum 
lateri tranfuerfo habet ad L B. 



fiVjtoniam in primo e a fu maius fegmenttim G L ad eandem L B habet maio- 
rem proportionem , quam minus fegmentum ex L F dtjfetfum ; igitur earum^t 
fubtriplicata proportiones inaqtiales erunt , videlicet H L ad L B maiorem pro- 
portionem habebif , quam N L ad ipfam L B , & propter ea H L maior erit, 
quam N L , & ablata communi L B , erit H B abfcijfa maioris menfura ma- 
ior , quam N B abfeifa menfura minoris . Similiter ofiendetur in fecundo ca- 
fu , quod abfctffa N B maioris menfura maior eft , quam B H . OflendedntrLj 
modo eft , perpendicularem C F in viroque cafn minorem effc trutina h i Si 
5 ' -.!*• enim hoc verum non eft , fi fieri potefi,fit C F maior trutina Kl igitur ex con- 
huius. cnr j- u c t j fettionem B A nullus ramus breuifecans duci potefi , quod eft contra 
hypothefim ; erat enim A 1 breuifsimt ; quare C F non erit maior trutina K . 
Sit fecundo C F aqualis K , fi fieri poteft , ergo ramus principalis C O ducitis 
legibus propofit. 51. 52. huius cui competit trutina K erit breuifecans (in- 
gularis eorum , qui ad feflionem duci pojfunt , nec vllus alius , prater C O , bre- 
uifecans erit : cadit vero ramus C A infra , vel fupra ramum C O , propterea 
quod abfcijfa B H ,& B N inaquales ofienft funt ; igitur ramus C A dtuerfus 
a br cui Jic ante fingulari C 0 non erit bneuifttans , quod ofi contra hjpothejht-ii 

non 
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*rg» perpendiculari/ C F equahs erst Trutnu K >ftd prius, neque maior 

“ c F *“ fjr "‘ a m, ” er "" TrH “ n * K y v° d 


lifdem pojitis , fi in produflione breuifsima A 1 fumatur quodlibet PROp.g. 
punctum C atra terminum D perpendicularis D £ ,d punclo C duci Addlt ' 
potent alter ramus breutfecans jupra C A incedens ; & fi punctum C 

Jumatur <riltra putidum D potent ex C duci alter ramus breuifecans 
mjra ipfum C A. J 



$uem*m qualibet retfa C F parallela perpendiculari D E interpcflta inter 
produci tonem breuifsima A 1,& axim minor tjl Trutina K noua me n fur e B 
F ( ex pracedentt propof. ) proptcrea ramus principalis c 0 cadit fupra ipfum 
C //, quando B F minor efl , quam B E, & tunc quidem duci potefi hyperbola 
exponito A ctrct afmptotos (vt in propofmone ji. cr efl) que pro- 

ducta occurret fcltiom B A inter B , & 0 ,vt in P , <y coni uncto radio C P , 
trun ' ‘* u0 rA f" c A > & C P brcuifcc antes , quorum infimus eft C A . Si vero U imus 3 
punctum C fumatur vitra punitum D , tunc quidem menfura B F maior em , 
quam B E , & propter ea abfcijfa N B maior , quam H B , & ideo principalis 
ramus CO cadet tnfra ramum C Ai cr denuo facta eadem confractione propo- 
fit. Ji. & huius , erunt duo rami C P.&CA brcuifcc antes , quoru / uvrc • 
mus verfus B erit C A , quod erat probandum . ‘as 

Sit comfcQio , ty/ elltpfis portio quadrantis 3 AG , cuius axis 3 PROP.p. 
£ , perpendicularis £ D , euiufque T rutina £ fi t mnor p^^culart Addjt * 
D E , centro D , mteruallo cuiuslibet rami fetantis t> A circulus Z 
A T defcrtbatur , ex puntto A ducatur refla A x contingens feflio- 

nem : 


huius. 


:?• ?o. 
huius. 
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huius. 
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nem . Dm, qml nn^herentia Z T fccat tangentem retiam 

x A , ($F coni[ctiidrdiri ‘fi G in punRo A .‘ ra ‘ 1 

Quoniam perpendicularis T) E ponitur »i- 
ior trutina L i ‘ergo quilibet ramus DA. cfdii . 

Cupra breutfsimam ex puti filo A ad axini B E 
dufilam : efficit vero breuifsima eum tangente 
A x angulum re filum i ergo angulus D Ax efi 
propterca recta -A cadit intra cir- 
culum ' A Z ; fcd A x cadit extra c omfe filio- 
nem B A , quam contingit ; ergo circumferen- 
tia Z A cadit extra fccfionem B A , & extra 
tangentem A x : pojlea ducatur quilibet ramui i 
J> G infra ramum D A fecans circumferentia 
circuli in T : & quia ramus D A propinquior 
eft veniri B . quam D G , erit D A minor 



■. vq 


culi) ergo 


PR. io. 
Addit. 


5 I. M. 

hums. 


iu<’ mnam D delique D T aqualis D A ( cum fsnt umbo radi f etufdcm circuli, 

D T minor erit , qubn D G : & propter ea quodiibet punctum J penpheru cir- 
cularis infra punitum. A fitjitum cadet intra- conifefiltontm B G ; & ideo cir- 
cumferentia Z-A T fccat tangente, & coni feli 'tone in A , quod A at propojitum . 

/filem pofitis , Jit perpendicularis D E aqualis T rutina L, fit D 
A fingulans ille ramus breuifecans , qui ex concurfu D ad feti tonent-’ 
‘fi G duci potefi ; perfictatarquc conjhutiio, n.-t antea factum efi-, Dico, 
circulum Z Af fecare conifetiionem in A } (gf contingere rectam A x t 
Ducatur quilibet ramus D F fupra bresufe- 
cantetn D A, fecans circuli peripheriam tn Z, 

& quilibet alius ramus D G infra D A fecans 
eandem peripheriam in T . Et quia ex con- 
eurfu D ad feilionem B G vnicuS tantum bre- 
lUdcro. „1 fecans D A duci potefi ; igitur ramus D E 
f- hn'm. propinquior vertici B minor efi remotiore D 
' A , dr D A propinquior vertici B minor efi 
remotiore D G : funeque re fit a D Z , D t a- 
quales eidem D A ( cum fint radq eiufdtnuj 
circuli ) ergo D Z maior efi, quam D F , & 

D T minor , quam D £7; & propter ea qiiodli- "• 

bet punctum Z circuli fupra A fumptum ca- 
dit extra conifefif tonem B F A , & quodlibet 

infimum punctum T etufdcm circuli cadit intra eandem coni feilionem A <7_; 
quapropter circumferentia circuli Z A T fccat conifefitionem B AG in A . F6- 
fiea quia rcfila A x contingens feilionem in A perpendicularis efi ad brepife- 
e ani em D A, eum I A fit breuifsima ; igitur re fila linea x A , qua perpendicu- 
laris efi ad radium D A . continget circulum Z A T . Quapropter eirCklus Z 
A T jccant conifefitionem B A G tn A , & tangit eandem refifam lineam A X\, 
quam contingit feli io conica B A. G,& tn eodem punilo A , quod erat ofiendendfit . 

COROL- 



s». so- 
lutius. 
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H inc conflat > fnprcmam circuli pcriphcriam A Z cadere in locum a tan- 
gente X A, & conifr Itionem B A contentum, infimam vero etrenferen- 
ttam A T cadere ne dum infra tangentem , fcd etiam infra conifccfionem A G; 
ecquod refla A X cadit extra circuli penpberiam A Z , quam contingit in A , 
(fi eadem circumferentia A Z cadit extra fcflioncm A B, quam fecat in A,vt 
dictum eft . 

Mirabile quidem boc videri poterit aliquibus, qui contingentia angulos, quos 
vocant, vere angulos e fle ccnfent ; nam hic dua circumferentia cuma , conicos 
nimirum B A G , (fi circularis Z A T fe mutuo fecant in A , & tamen ambo 
tanguntur ab cade refla linea A X in eodem punito A, in quo illa fc mutuo fecant. 
Vnde colligent etiam , quod anguli contingentia falli /i coni feli une B A G , & 
recta hnea X A non Junt aquales inter fe , quando punflum A in vertice axts 
non exiflit i nam duo anguli contingentia circumferentia circularis , (fi refla 
tangentis X A aquales funt inter fe : at angulus contingentia Ji Itionis conica fu- 
prernus refpiciens verticem B maior eft angulo contingentia circularis, vt defla 
eft : infimus vero angulus contingentia a fe Ilione conica , (fi eadem tangente 
contentus miner eft eodem angulo contingentia circularis, (fi propter ea fupremus 
angulus contingentia feftionis conica maior erit inferiori. 

Sic perpendicularis D E 
minor trutina L , fintque D 
A , (gr D C duo tlli rami , 
qui tantummodo Ircufc antes 
cjje pijfuHt omnium ramorum 
ex concurfu D ad fechoncm 
“B C cadentium ; atque cen- 
tro D , tnteruallo D A defer i- 
batur circulus Z AT \pan- 
t er que centro D , inter uallo D 
C deferibatur circulus OC^; 
ducanturque recl.e X P , Ad 
P contingentes confectionem 
in A , (ff C . Dico , circula 
Z AT contingere conifeilio- 
nem tn A , (gjf extra ipfants 
cadere , at circulum 0 C contingere eandem con fectionem in C , 
mira ipfam cadere. 

Ducantur quilibet rami D T, D G fupra , (fi infra breuifecantcm D A , fe- 
tantes circulum Z AT in Z , (fi T ; pariterque ducantur quilibet rami D G, 

O DN 
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D A' fupr a , & infra breuifc- 
cantcm D C, Jec antes circulum 
O C 4Lj inO , &.£>_, dummo- 
do D G non ducatur infra D C 
in primo cafu , nec fupra D A 
infecundo. Quoniam ramus D 
A fupremus duorum breuifcc an- 
tium maximus ejl omnium ra- 
morum cadentium ad pertphe- 

71 . Imius. r,am 11 A c ’ 'g ,t " r D A maior 
er it, quam D F ,dr quam D Gi 
fu ut -vero D Z , & D 1 aqua- 
les eidem D A C cum fnt radi) 
eiufdcm circuli ) ergo D Z ma- 
ior ejl , quam D F ; par iter que 
, D T maior ejl quam D G ; 
propterea duo qualibet punit a-j 
Z , T eiufdcm circuli Z AI ca- 
dunt extra confectionem B A 

Gi dr ideo circulus Z AT tan- D 

tummodo in punito A confectio- 
nem extrinfecus tangis . 

Poflea quia ramus D C in f mus breuifecantium ejl minimus omnium ramoi 
71 . huius, rum cadentium ex D ad penpheriam AC U i ergo ramus D C minor eft, quam 
D G, dr quam D N: funt vero D 0,D 4 >_ aquales eidem D C( cum fnt radi) 
eiufdcm circuli ) igitur D Ominor ef, quam D C: par i ter que D ££jninor cf, 
quam D N : quare qualibet duo punita O , circuli O C Jfbinc inde a punito 
C cadunt intra conifcttioncm B C N , dr ideo circulus O C Jfjntrinfccus con- 
tingit coni fcit tonem in C , quod erat ofendendum . 

St ad conifeBtoncm , 


PROP. 

ii. 

Addit. 


Tiel ad portionem qua- 
drantis ellipfts HAC, 
ex conatrfu D duci nem 
pofsit , ntft rumcus tan- 
tum breuifecans DA, 
atque centro D , inter ual- 
lo D A circulus Z AT 
defcrtbatur ; Dico , om- 
nium circulorum tangen- 
tium eandem reclam li- 
neam X A P ( qudat-J 
cotingit quoque cont/eBio 
in A ) <imicum ejfe cir- 
culum 
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culum Z A T , qui comfecltottcm in puncto A fecat . 

Sumatur enim quodlibet functum G m productione brcuifsimt A 1 fupr.t , 
vtl infra punctum D : manifeftum efi ( ex 8 . praccdcnttum propofit. ) a punito 
C duct pojfe duos breuifec antes ramos , quorum A G erit infimus , fi punctum G 
cadit fupra punctum D, & tunc circulus radio G A defcrtptus continget conifie- 
tt tonem inlrinfecus in A: fi vero punitum g cadat infra punctum D , tunc pa- 
riter ex g duo brcuifecantcs duapojfunt ad fellionem , quorum fupremus erit 
8 d; cr propter ea circulus radio g A defer iptus continget coni feli tonem B AC 
extrinfecus m A i quapropter circulus radio D A deferiptus ( quem contingit 
eadem re It a linea X A quatangebat fecit tonem m A) imitus ern, qui J titionem 
R\C feeeet in A, quod erat o/lcndendum . 

Circulorum omnium intrinfecus tangentium coni fefet tonem non in axis 
•vertice , af signari non potejl maximus: tangentium •vero intrinfecus fe- 
cliottem in termino axis maximus erit , cuius radius aqualis ejl ftmie- 
reElo. 

Repetatur figura , & 
hypothefis procedetis pro 
po fit tonis . Junonia qui- 
libet circulus radio G A 
minori, quam D A de- 
fer iptus femper intrin- 
feeeus tangit conifecltio- 
nem in A ( vt m prace- 
deti propofit tone diclttm 
efi ) vbicumque ponatur 
centrum G fupra punitu 
D ; neque augendo ra- 
dium G A efficitur alius 
conta Itus circuli, cr fi- 
ctionis , quam intrtnfie • 
tus , & tunc primo cir- 
culus definit intrinfecus 
tangere fellionem in A, 
quando D A efficitur 
radius , fiilicet quando 

non amplius intrinfecus filii, nem tangit ,fid eam fieat in A ; quapropter afsi'- 
gnar, non potejl maximus circulorum tangentium intrinfecus fellionem in A. 
-A ,0 d vero circulorum inlrinfecus tangentium eandem fellionem in vertice axis 
s,,' a “ as s A' aqualis efi fcmicrclto B H fit maximus, oflenfum efi 

a , taurolsco propofi 5. 8. & 1 1 . libri j. Conicorum . Patet ergo propofitum . 

fifdem pofitis : dico circulorum omnium extrinfecus tangentium coni- 
/echonem minimum afsignari non pojfe. 

O 2 
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Sumptu in tadcm.fi- 
II. Addit. gttr* quolibet punito g 
infra punctum D, quo- 
niam circulus radio g A 
deferiptus contingis ex- 
trinfecus conifeltioncm 
in A , nec vuquam ctf- 
fabit pradicfns c at netus 
txtrinfeeus , licet mugis, 
ac magis in infinitttntj 
punctum g ipji D pro- 
pinquior fiat , (fi tunc de- 
mum ccjfat huiufmodt 
cxirinjccns contactus , 
quando deferibitur cir- 
culus radio D A , qui 
quidem fictionem f, icat 
in A , -Jt dictu cjl; qua- C 
propter minimus omniu 
extrinfccus fectionenuj 
tangentium in A tfsignari nequit . Jfj/od vero extrinfecus tangentium eandem 
fictionem in vertice axis B non pofsit afsignari minimus , patet ; nam omnes 
Mauro!. 4. circuli , quorum radi/ maiores funt femtcrcclo fectionis , eam extrinfccus tan- 
7 j ^ lc ' S" n ' 1 & tunc demum eutfmodi contactus extrinfecus ceffat , quando radius cir- 
Conic {u ^' ' l, l n, l , s efficitur femierecto : at tunc tntnnfccns fectioncm tangit ; quapro- 
pter reperiri non potefl minimus circulorum ctnifectionem extrinfecus tangenti- 
um: quod erat 0 fi cudendum . 

Ex dictis colligitur, quod ex concurfu ad quamlibet coni fictionem po funt du- 
ci tres, vel qua tuor rami fit antes inter fe aquales: in cllipfi vero, (fi in reliquis 
fictionibus fi rami fec antes non fuerint , duci potefl vntis , vel duo rami inter 
fc aquales . 

Nam circulus radio alicuius brcuifecantis deferiptus tangit , vel fecat coni- 
fectionem , (fi fiqmdem eam extrinfecus tangit , ncccffario eandem bis fecat, fi 
fuerit parabole , aut hyperbole, qua infinite augetur, (fi dilatatur ; (fi pr optem 
radtf circuli ad occitrfus, (fi contactum ducti aquales fimt inter fec ; (fi ideo tres 
rami tantum erunt aquales : fi vero defer ibatur circulus, cuius centrnm efi con- 
curfus , radius vero minor efi maximo , ( fi maior minimo duorum brenifecan- 
tinni : tunc quidem ncccffario circulus quatitor in punctis fictioni conica occur- 
ret : & propterea quate/ or rasit/ ad occitrfus ducti erunt inter fe aquales . 

At in cllipfi fi concurfus fiat circuli centrum , radius vero brcuifecans maxi- 
mus trium, qui in ea duc t pnffnnt , circulus pr a dicto radio deferiptus continget 
quidem exterius cUipftm, neque deinceps vnquam ci occurret : (fi propterea ra- 
mus ille maximus erit vnieus, cum nullus alius ei aqualts duci pofsit tn eadem 
cllipfi: fi vero a concurfu in productione axis ellipfis pofito defer ibatur circulus , 
cuius radtns minor fit maximo ramo , fed maior vtroque terminato ; tunc qui- 
dem circulus duobus in locis cllipfi occurret ; & propterea duo tantum rami inter 
fe aquales erunt, pari modo, quando ii concurfu tres breui fec antes ad clhpjin-j 

cducun- 


B • ■ 
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educuntur , tunc quidem circulus , cuius centrum ejl concurfus, radiusvero mi- 
nor maximo breuifecantium , & mutor duobus reliquis nece fi, 'urio ellip/in duobus 
in locts fecabit ; c T ideo duo tantummodo rami inter fe aquales erunt. 

SECTIO DECIMAQVTNTA 

Continens PropoC XXXXI. XXXX1I. 
XXXXIII. Apollomj. 

PROPOSITIO XXXXI. 

a TN hyperhola angulus contentus a linea breuillima,& a raen- 
J. fura minor eft angulo comprihenfo a linea diftantc cumco- 
tinente . 

[j Sit hybcrbole A B, cius axis D 
C, linea brcuilfima B C, duo con- 
tinentes D E, D F, & diftantia fit 
A E, & dimidium eredi A G: Di- 
co, angulum B C D minorem cfle 
angulo DEA. Educamus itaque 
perdendicularemB H,&iungamus 
B D , qua; fccct A E in I . Quia.. 

D A ad A G eft, vt D H ad H C 
( '4- cx & I A ad A D eft.vt 
B H ad H D; ergo ex xqualitato 
IA ad A G, eandem proportione 
habebit , quam B H ad H C , & 
propterea E A ad A G, nempe D 
A ad diftantiam A E maiore pro- 
portionem habebit, quam B H ad H C igitur angulus B CH minor eft, 
quam DEA, quod erat oftendendum . 

PROPOSITO XXXXII. 

a JN parabola linea: breuiflimx producta: occurrunt fe&iani ex 
X vtraque parte. 

Qupniam breuifiima eft linea reda fecans diametrum paraboles intra 
fedionem ; & propterea fcdioni occurret ex vtraque parte ( 28. ex pr.) »7-l«Er. 
& hoc erat oftendendum . 




PROP. 


iilnbi 


IIO 
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PROPOSITIO XXXXHI. 

S I inclinatus axis hyperboles erectum non excedit , nulla li- 
nearum breuiilimarum fedioni ex altera parte occurret : fi 
vero maior illo fuerit , tunc breuiilimarum linearum aliqux oc- 
currunt fe&ioni , aliqua: vero non occurrunt . 

Sir prius D A non maior, quam A G:& quia DA ad AG ea n dii pro- 
portionem habet , quam quadratum D A ad quadratum A E , erit D A 
non maior quam A E ; & proptcrca angulus DEA non erit maior an- 
pulo EDA: fcd maior fuerat angulo B C H (41. cx 5. ) ergo angulus 
EDA, nempe A D F maior cft, quam BCD.St proptcrca BC.DF 
non conucniunr ad partes C, F; ig*mr B C non occurrit fcdioni ad par- 
ies K, A; eo quod ii illam fccarct» etiam ipli D F occurreret ( 8. cx 2.) 
quare non occurrit fcdioni in duobus pundis. 

Deinde fit D A maior, quam A ^ 

G habebit E A ad A G maiorem 
proportione , quam ad A D ; & po- 
natur I A ad A G , vt E A ad A 
D; ergo I A minor eft, quam EA, 
quare reda D B , illam diuidens, 
occurret fcdioni , & cadat in B , du- 
caturque linea breuiflfima B C , & 

B H perpendicularis ad D C ; erit 
I A ad A D.vtB H ad H Dicft- 
quc D A ad A G , vt D H ad H C; 

14. Iu: ais. cr g 0 I A ad A G, nempe E A ad 
A D cft , vt B H ad H C , & pro- 
ptcrca duo triangula E A D, B H 
C funt fimilia ; igitur angulus B C 

H aequalis cft E D A, nempe FD A; quare B C, D F funt parallela;, 
nec poliunt fe fe mutuo fccarc ; ergo B C non occurret fcdioni K A . 
Linea: vero breuilfimx, qua: in peripheria A B cadunt , continent cudu 
C omicrf. C A angulos minores angulo B C D( 26. 27. cx j.) vnde non occurrent 
s.lib.i. ipfi D F, & propterea neque fedioni occurrent. At ille, qui cadit extra 
hanc fedionis peripheriam ; fi producatur continet cum C D angulum- 
maiorem angulo B C D ( 26. 27. ex 5. ) igitur produdus occurrit D F, 
& occurrit fcdioni A K: quod erat oftendendum. 


Secunda 
lib. s.' 
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Nota? in Propof XXXXI. 

Ngufus contentus a breuiflima linea , & menfura minor cft angulo 
contento a diftantc cum continente in fcdionc > &c. Adyao ftr- 

ticuUm 
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ticuUm in hyperbole , qua in textu defideratur . Vocat interpres Arabicus li- 
neam difiantcm ipfam A E , qua contingit hjpcrbolem in vertice axis A, dr 
interponitur inter verticem A , dr continentem , feu asjmptoton DE. 

Sit fcdio , D C diameter illius , &c. Legendum puto ; Sit hyperbole A B 
eius axis D C . Pojlea quia D A, ad A G , feu latus tranfuerfum ad retium efi , Ex 14. 
vt D H ad H C , atque l A ad A D ejl , vt B H ad H D ( propter /imihtudi- huius. 
nem triangulorum /AD, dr B H D ) ergo ex aquali tate ordinata / A ad A 
G ejl vt B H ad H C : deinde quia linea A E media proportionalis ejl inter fe- 
miaxim tranfuerfum D A , dr fcmicretium A G , cum quadratum ipjius A E 
quadrans fit figura qua ad diametrum per A ductum confit tuitur ; igitur E A ^ J 
ad A G erit, vt D A ad A E, ejl vetro E A maior, quam I A; igitur IA ad A J ’ ' ' 
G minorem proportionem habet , quam E A ad A G , feu quam D A ad A E : 
erat autem B H ad H C , vt I A ad A G : igitur B H ad H C minorem propor- 
tionem habet , quam D A ad A E : fiat pojlea L A ad A E , vt B H ad H C 
circa angulos reilos A,H, coniungaturq; L E , manifcflum e fi , L A minor cms 
tffe D A, & angulum A E L minorem effe angulo A E D : fed propter Jimili- 
t udi nem triangu lorum B H C , L A E ejl angulus C aquali s angulo A E L; & 
proptrea angulus A E D maior efi angulo B G H . 
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Nota: in PropoC XXXXII. 

Via eft linea re&a fccans diametrum parabo!e$;&c. Addo illam par- 
ticulam brcuilfimam, qua in textu dejiderari videtur . 


Notae in Propofit. XXXXIII. 


liba 


hnius. 


I Nclinatum fi non excedit eredum, nulla linearum, &c. Addo, quaeui- 
denter deficiunt in textu , legi enim debet : Axis inclinatus idejl tranfucr- 
fus fi non excedit erectum , <fic. 

Et quia D A ad A G eft vt quadratum D A ad quadratum A E, &c. 

Eo quod quadratum A E aquale efi quarta parti figura, qua ad duplam femia- j 
x is D A applicatur , fcilicct aquale eft reti angulo D A G i igitur DA, A E , 

A G fiunt continua proportionales -.ponitur vero D A aqualis, aut minor, quam 
A G; igitur D A aqualis, aut minor quoque erit , quam A E', dr proptcrca in 
triangulo DEA erit angulus DEA aqualis , aut maior angulo A D E , feu 
A D F ( cum angulus continentia fecetur bifariam ab axi ) dr prius erat an- 41 
gulus C minor angulo A E D ; igitur angulus B C D minor erit alterno angulo 
E D C ; vnde confiat retias hncas F D , C B concurrere pojfe ,fi vltcrius pro- 
ducantur ad partes D, B i non autem ad partes C, dr F . 

Quia fi occurreret illi occurrerat D F ( 7. ex 2 .) fecarctquc fcdioncm 
in duobus pundis , &c. Senfus huius textus talis efi . Jguoniam , vt ofiensu 
efi , retia B C infinite prodntlanon occurrit asjmptoto D F ad partes F C ; igi- B.lib. : 
tur retia C B produtla non fecabit periphenam hyperboles ad partes K ; natus 
fi ipfam fccaret ,fecaret quoque asjmptoton D F ad partes F , quod non poni- Ibidem 
tur. Ex his infern debet conclufio principalis , nimirum, quod BC non occurrit 
feti toni duobus inpuntlis :&hac ratione textum ahoqut corruptum emenda ui. 

Linea: 


I 
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Linea? vero breuiflim*, qua? ca- 
dunt ad peripheriam fedionis B 
A i conrincnt angulos minores , 
quam B C D , vtique non occur- 
runt D F , &C. Id' fi : quia qualibet 
irem fuma ex pendo peripherixA B 
ad axim duci a efficit angulum propin- 
hiilus. qui orem vertici , minorem ipfo angulo 
C; & propter ea qualibet breuifsima^ 
ad peripheriam A c extcnfa fetabit ne- 
iS-bums. M Jfxrio ip j- am B cvltcrim productam 
ad partes C : fcd prius oficnfa fuit B 
C parallela asymptoto D F ; igitur qua- 
libet breuifsima ad peripheriam A B 
edulia idcjl inter parallelas pofita non 
occurret alteri aquidiftantium D F ad partes F , fcd ad partes oppoftxs verpis 
Conuerf. D-, eo quod qualibet reda linea intra hiperbolamduda non Jecat peripheriam fe- 
R.l.b.i. ff ie „i s j„ ex parte , in qua continentem D F no fecat ; At qualibet aha breuifsima 
infra C B duda , necejfano efficte! ad axim angulum maiorem , quam C ; & pro- 
*«.hu:in./wrM viter ius produd a fecabit ipfam B C ad }artesd/ed quilibet breuifsima 
extra parallelas pofita qua fecat vnam xqn i dtft antium B C , Jecabtt quoq; reli- 
. quam ad eafdem partes F C ; quare prius fedtoni occurret, vt didum rfi. 

SECTIO DECIMASEXTA 

Continens XVI. XVII. XVIII. PropoC 
Apollonij . 




S I menfiira comparata fumpta fuerit in axe redo minore elli- 
pfis , erit maximus ramorum ab eius origine egrediendum, 
& illi propinquior maior cft remotiore : minimus vero ramoru 
eft differentia redi , & comparatar , & illi propinquior , minor 
eft remotiore , atque excefliis quadrati comparata? fupra qua- 
dratum cuiufcunque rami aflignati iqualis cft exemplari appli- 
cato ad abfeiflam illius rami , fiue comparata lit rnmor , aut 
aequalis , aut maior redo. 

Sit D C redusa- 
xis ininor fedionis 
ellipticae ABC llt- 
queCI comparata, 

& rami I H , I K, I 
B, 1L,IA,II), 
kmifiis eredi fit C 
F, & centrum E, & 
cdu- 


a 
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educamus F E quoufque fecct D M perpendicularem ad axim in M , Se 
F I occurrar D M in N ,& ducantur ad axim perpendiculares H O T S , 
K P V, B E, L Q^__A R:& fit in prima figura C I minor redo, infccun- 
[3 da aequalis, in terna vero maior. Conftat , quemadmodum dcmonftra- 
uiinus in propofitionc fexta huius , quod quadratum I C aequale fit du- 
plo trianguli I C F ; at quadratum O H duplum eft trapezij O T F C 
( 1. ex 5. ) & quadratum I O duplum eft trianguli O I S ; ergo quadra- 
tum I C , nempe duplum trianguli I F C excedit quadratum I H duplo 
c trianguli FTS, quod eft aequale rc&angulo T a : & conftat , vti dictum 





C quia triangulum F C E aequale eft triangulo DEM; ergo quadratum^ 
I C aequale eft duplo trianguli N F M cum duplo trianguli D I N , qua- 
dratum vero I D aequale eft duplo trianguli D I N ; igitur quadratum-. 

p ID 


eft, quod fit exemplar applicatum ad O C,- ergo quadratum I C excedit 
quadratura I H exemplari applicato ad O C abfeiiTam ipfius I H. Patet 
etiam , quod quadratum I C excedit quadratum I K exemplari applica- 
J to ad P C; idemque conftat in I B; igitur I C maior eft, quam I H , Se 
I H, quam I K , & I K , quam I B ; poftea, in figura prima , & tertia^ , 
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I D minus cft , qu.tm quadratu I C duplo trianguli NFM, quod ecqua- 
le cft exemplari applicato ad D C , & quadratum I R aequale cft duplo 
trianguli I X R,& quadratum A R xquale cft duplo trapezij R M ( 3 . ex 
5 . ) ergo quadratu I A minus cft , quam quadratum I C duplo trianguli 
F Z X , quod aequale ex exemplari applicato ad C R (6. ex 5 .) fimiliter 
quadratum I L minus cft, quam quadratum I C exemplari applicato ad 
C Qj cftquc C D maior, quam C R, & C R quam C Q; ergo 1 A ma- 
ior cft, quam I D, & 1 L, quam I A,- quod erat propoiitum. 

Notae in Propofit. XVI. XVII. XVIII. 


C Omparata fi fuerit ex redo duorum axium cllipfis erit maximus ra- 
morum, &c. Addidi particulam illam axis minoris , qua in textu defi- 
acbat , nunquam enim C F fiemi fisis Uteris redi, ejfie petejl maior C E ficmijfie 
lateris tranfiucrfi, mfi C D fuerit axis minor cllipfis. 

Conftat , quemadmodum dcmonftrauimus in propofitione 6.8cc. J^uo- 
Oiia menfura l C fupponitur coparata ,ideft aqualis ipfi C F femifsi lateris redi; 
propterea triangulum / C F ifioficcleum erit, (fi reti angulum tn C ;& ideo qua- 
dratum l C aquale erit duplo trianguli 1 C F : eadem ratione propter parallelas 
S 0, (fi C F, erit triangulum t O S fimile triangulo 1 C F > & propterea illud 
quoque ifofeeleum erit , & red angulum in O , (fi ideo quadratum I O aqualej 
1 . huius, erit duplo trianguli l O S : efi vero quadratum O H aquale duplo trapezij F T 
0 C ; igitur quadratum 1 H ( quod efi aquale duobus quadratis I O, OH circa 
angulum r ellum 0 ) aquale erit duplo trianguli 1 O S cum duplo trapezij F T 
O C, fed hac duo fipatia minora fiunt duplo integri trianguli I C F, efi que de- 
feltus duplum trianguli F T S , fiue rccl angulum S T b a ; igitur duplum trian- 
guli l C F, fiue auadratum I C maius efi quadrato I H ,(fi exctfifius efi red an- 
gulum T a . quod vero r octangulum T a. fit exemplar demonfiraibuur modo, vt 
in fiexta propofitione huius , 


a 

b 



Et conftat, vtdidum cft, quod fit exemplar applicatum ad O C,&c.' C 
Quoniam reda S i,T b,/ C fiunt parallela , erunt triangula I C F,fir Sa. F, 

fimi lia; 


y 
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fimilia ; pariterque duo tr ungula E F C ,'T b F fimilia erunt ; & propter e a S a 
ad a F eandem aqua litatis proportionem habebit, quam I C habebat ad C F, fi- 
mi liter T badbF eandem proportionem habebit , quam E C ad C F , feu quam 
latus tran/uerfiem D C ad eius latus refbim : efi vero T b aqualis S a, feu a F; 
ergo F a ad F b eandem proportionem habet , quam latus tranfuerfum D C ad 
etus latus reflum ; & comparando antecedentes ad differentias tcrmworum-j , Lcm. 1. 
erit F a., feu b T ad ha, vt latus tranfuerfum D C ad differentiam etufdcm llulus • 
tranfuerfi , efi refli lateris quare paraHclogrammu recl angulum S b, erit exim- Dcfin. 9. 
plar applicatum ad abfeiffam O C . huius. 


d IgirurI C maior cft.quam I H, & I H, quam I K,&c. Eoquod abficifi- 
faO C minor cfi, quam C P , & C P minor , quam C E: funtque pradtftaab- 
fiffa latera homologa exemplarium , qua ad eafdem abficiffas applicantur \ at- Dcfin. 9. 
que prxdicJ.t exemplaria fimilia fiunt inter fie , cum circa angulos reflos latera lluius ' 
habeant eandem proportionem , quam latus tranfuerfum D C ad differentiam^ 
em fidem tranfuerfi, (fi reflt lateris-, quare exceffus quadrati I C fiupra quadra- 
tum I H minus eft exceffu eiiifidem quadrati I C fiupra quadratum I K ; & ad 
huc minus exceffu quadrati 1 C fiupra quadratum I B , (fi propter e a refla 1 C 
minori exceffu tpfiam I H fiuperabtt, quam ipfiam I K ; (fi adhuc minori excefi- 
fiu fiuperabtt / K, quam excedat / B; (fi ideo 1 C maior erit , quam I H, & I 
H maior , quam / A' > (fi 1 K maior , quam l B , 

a F 



1 

Ergo quadratum I C xqualc cft duplo trianguli \'F M cum duplo C 
trianguli I) I N , &C. Quoniam quadratum l C aquale efl duplo trianguli 1 
C E,/cu duplo tr unguli 1 E E vna cum duplo trianguli E E C i eftque duplum 
trianguli E D M aquale duplo trianguli E C E ; igitur quadratum 1 C aquale 
cft duplo trianguli I E E vna cum duplo trianguli E M D : ijs vero triangulis 
aquatur duplum trianguli N F M vna cum dhplo trianguli D I Ni igitur qua- 
dratum I C aquale efl duplo trianguli NEM tna cum duplo trianguli D l N : 
cft vero quadratum I D aquale duplo trianguli D / N; igitur cxcejfus quadrati 
I C fupra quadratum I D efl triangulum NEM bis fumptum ; fcilicet exem- 
plar applicatum ad latus tranfuerfum D C . 

SECTIO DECIMASEPTIMA 

Continens XIX. XX. XXI. XXII. XXIII. 

XXIV. & XXV. Propoli Apolloni j. 

PROPOSITIO XIX. 


Apollonij Pergazi 



S I menfura E C fumatur in axe minori ellipfis A B C,fitque 
maior comparata ; erit maximus omniu ramoru egredientiu 
ex fua origine , vt E F , E B , E G ; & maximo propinquior , 
maior erit remotiore, nempe E F, quam E B,&E B, quam E G. 

Coniiingamusrcftas A G, G B,BF, 

F C ; & fecetur C H xqualis compara- 
tas: iungaturque FH,HB,HG, 

Et quoniam H C maior cft, quamH 
F, [\ 6 . 17. 18. ex 5.) erit angulus H C 
F minor , quam H F C ; & ideo 
minor erit , quam E F C , quart 
maior cft, quam E F:&ficconftat,quod 
E F maior fit, quam E B, & E B, qu.iin 
E G , & E G , quam A E ; quod erat 
oftendendum. PROP. 
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PROPOSITIO XX. XXI. 

& XXII. 

S I in cllipfi ABC menfura I C in axe minori C D fumpta 
minor fuerit comparata, C F, & maior dimidio axis EC , 
( perficiaturquc figura , vt antea ) dico , quod omnium ramorum 
IA,IB,IK,IH,IC egredientium ex origine I maximus 



eft I B, cuius potentialis B G abfeindit a menfura verfus origi- 
nem reftam G I, ad quam inuerfa E G eandem proportionem 
habet, quam D C ad cius eredum; Et quadratum maximi I Bfu- 
perat quadratum cuiuslibet alterius rami I K exemplari applica- 
to ad G P differentiam eorum abfeiiTarum . 
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Quoniam proportio E G ad G I fa3a cft , vt E C ad C F , nempe E 
G ad G V, erit G V a:qualis G I ; & proptcrca quadratum G I rcqualo 
cft duplo trianguli G I V , & quadrarum G B icqualc cft duplo trapezij 
G F (i. ex j.Jcrgo quadratura I B atqualc cft duplo trianguli I C S cum 



duplo trianguli E S V; & fic conftat, quod quadratum I K atquale cft du- 
plo trianguli I CS cum duplo trapezij S L;&propterca quadrati I Bex- 
ccflus fupra quadratu I K atqualis erit duplo trianguli LTV, qua; atqua- 
lia funt exemplari applicato ad G P(6. ex $.) atque fic oftendetur, quod 
I B potentia luperat I H ; cftquc exccfius exemplar applicatum ad G O, 
& luperat quoque 1 A potcftate , cftquc exccfliis a-qualis exemplari ap- 
plicato ad G cft vero G O maior, quam G F; ergol B maior cft qua 
I K, & quam 1 H; & fic oftendetur, quod 1 B maior fit , quam 1 A i & 
hoc erat oftendendum. 

PROPOSITIO XXIII. & XXIV. 

E Contra , fi maximi rami origo 
ponatur in axi minore, atnon in 
cetro ellipfis, nec fit menfura continet 
cum ipfa menfura angulum acutum, 

& cius inuerfa ad abfciflfam apoten- 
tiali cum origine habet eandem pro- 
portionem figura: axis re&i minoris: 
fi vero educatur ex centro, erit per- 
pendicularis fuper re&um. 

Sit fciftio elliptica ABC centrum D, & E origo, qu.ie fit in aximino- 
ri C A , & E f ramus omnium maximus j erit vtique E C > y el maior 

femie- 
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femicredo, aut aqualis, aut miuor illo.fcd fi cflct aqualis, aut maior ef- 
fct quoque E C maximus ramorum ( 1 6. 17. 18. 19. cx j.)crgo C E mi- 

C nor eft dimidio credi, & ideo aliquaminor.quam D C adrcfiduam vfq; 
ad E eandem proportione habebit , quam D C ad fcmiflim eredi ; & fit D G 
ad G E, & ex G ad axim ducamus perpendicularem: hanc, dico, occur- 
rere fcdioni in F; alioquin occurrat ei in H, & iungamus E H; igitur E 
H eft maximus ramus ( 10. ex j. ) & proptcrca maior, quam E F , qui 
maximus fuppofitus fuit, & hoc eft abfurdum; igitur occurrit fcdioni in 

J F; & quia G eft rcdusangulus, erit F E G acutus. Sivero ramus maxi- 
mus educatur cx cetro, vt D B erit perpendicularis fuper A C; alioquin 
educatur D I perpedicularis ad axim ; igitur D I cftfcmifsis axis tranluer- 
fi C 11. ex 5. )& proptcrca eft ramus omnium maximus, fed D B fuppo- 
fitus Fuit maximus, quod eft abfurdum, vti didum eft,- quare patet pro- 
pofituni . 

PROPOSITIO XXV. 

/■ 

a QI in ellipfi ramus 
maximus E B me- 
furam fecans vitra ori- 
ginem E, in axe eius 
minori exiftcntem 5 pro- 
ducatur ad F , fiet F B 

' 1J 

maximus omniu ramo- 
rum F G,F H,FI,ab 
eodem punclo , ad fe- 
dtioncm ABC caden- 
tium j & propinquior 
maximo maior eft remotiore. 

{j Educamus BG,BH,HI,IA,EG,EH,EI; & quia E B maior 
eft, quam E H, erit angulus B H E maior, quam E B H; igitur angulus 
B H F multo maior erit, quam H BF,& propterea B F maior, eft quam 
F H ,• atque fic demonftrabitur, quod H F maior fit , quam F I, & F I, 
quam F A; & hoc erat oftendendum . 

Nota: in Propofit. XIX. 

2 C I vero fuerit mcnfura E C cx redo duorum axium ellipfis A B C i 
O fed fit maior comparata, &c. Similiter hic declarari debet , quod axis 
rettus fit miner ; & proptcrca lego : Si mcnfura E C fumatur in axe minori 
ellipfis, &e. 
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Nam fi coniungamus A G, B G, BF, 

F C , &c. idcfi j /itetur C H aqualis com- 
parata ,fea fetui fst lateris redi Axis A C ; 
quia menfura EC fuppofita cft maior compa- 
rata , erit quoque E C maior , quam C H ,(fi 
fropterea recta linea E F cadet infra H F ; 
idtoque angulus C F E maior erit angulo C 
F H : eadem ratione angulus F B F. maior 
erit angulo F B H, atque angulus B F E mi- 
nor erit angulo B F H , & f e de reliquis , 
cumque C H fit aqualis comparata , (fi fit 
1«. 17. if. maior C D femifie axis redi mtnoris , omnium ramorum ex origine H adedi • 
hulus ' pfim C F B G , cadentium maximus erit H C \& propterca H C maior erit , 
quam H F , (fi in triangulo H F C angulus H F C oppofisus maiori lateri ma- 
ior erit angulo C ; cfiquc ofienfus angulus E F C maior angulo H F C i igitur 
in triangulo C E F erit angulus C F E maior angulo F C E i (fi propter e* ra- 
lbidem. mus E C maior erit, quam E F: fimili mido , quia ramus H F propinquior ma- 
ximo maior e fi remiuore H B,erit angulus H F B minor angulo H B F : ideo- 
que angulus E F B , pars rtunoris , adhuc minor crtt angulo E B F , maiorem 
excedente t (fi propterea in triangulo E F B erit ramus E F propinquior maxi- 
mo E C, maior remotiore E B , tfie. 



Notx in Propofit. XX. XXI. XXII. 


S I vero fuerit menfura I C minor comparata, qua; fit C F, nempe fe- a 
miffc eredi, & maior dimidio redi E C, & origo fit in redo, aut in 
cius produdione, vt in I; tunc maximus ramorum egrediendum ex origi- 
ne, vt I A, I B, I K, IH eft cuius inuerfi proportio E G f poft abfolu- 
tionem figura: cum perpendicularibus , & lineis pricedentibus ) ad ab; 



fciflfam eius potentialis ex menfura cum origine , vt I G cft j vt propor- 
tio figurx redi, vt D C ad eredum illius, :& quadratum cius.nepe qua- 
* draturn 


■v 



!*■' n 


Quoniam proportio G E ad E I fa&a cft , vt E C ad C F , &c. Nant 
i it axis D C ai cius ereSlnm , fcu vt fcmiaxis E C ad femierecium C F, tu 
faSi * cft E G ad G l : fcd f rapter parallelas G E , Cr F C ; & ftmilitudineuLj 
triangulorum EG V , E CE cft E G ad G E, vt E C ad C F ;& propter eas 
eadem E G ad duas G V , (fr G I habebit eandem proportionem , & ideo 1 G a- 
qualis erit G E , & triangulum l G V iftfteleum , & reti angulum erit in G ; 
quare quadratum 1 G duplum erit trianguli I G V : cft vero quadratum E G 
aquale duplo trapezy G C F V ; ideft duplo trapezij G C S V , cum duplo trian- 
guli F S V ; igitur quadratum 1 B ( quod cft aquate duobus quadratis 1 G , G 
E circa angulum retium G ) aquale cft duplo trianguli l G V duplo trapezij G 

c Sv 
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dratum maximi, qui cft I B, fuperat quadratum cuiuslibet illorum exetrr 
piari applicato abfeiflionibus eorum potehtialium , &c. Senfus huius tex- 
tus pene vix diurnari poteft inter tot menda , er plnra/is Arabica obfcuntatem ! 
puto tamen , cumxfft , quem in textu appofui , vbi paucula verba immutaui » 
qua defiderari videbantur , aliqua vero tranfpofui , vt fenfus continuari J/offet . 

Ca teram animaduertendum cft in hifce propofitiombus , ficutt in 8. g.& io. 
huius libri [apponi vt res mamfefta intra feti tonem duci pojfe a puncto originis 
ramum maximum , vel breui fumum , ideft neceffarto repenri debere ramum , 
eu tus potent i alis ab fundit a menfura verfus originem retiam lineam, ad quam 
inner fa eandem proportionem habeant qtianraxts tranfuerfus ad fttum ere Ilum: 
hoc autem jinc dcmonftrattone admittere nefas eft . Ergo quod m textu deftdcra- 
tttr fnpplcri poteft hac ratione . Jfnia C l maior eft , quam C E , fcd rntnor , 
quam' C F-, ergo eadem F.'C. ad minorem C / maiorem proportione habet, quam 
ad C F ; CT comparando antecedentes ad differentias terminorum C E ad E 1 
maiorem proportionem habebit , quam E C ad differentiam ipftus C F a C E; 
quare aliqua magnitudo minor quam prima fiiltcet G E ad E / eandem propor- 
tionem habebit, quam C E ad differentiam ipfarum C F, & C E: & iter unus 
comparando antecedentes ad fummas terminorum E G ad G I eandem proportio- 
nem babebit , quam E C adC F ; quare punclum G eadet tntra felt tonem , pa- 
riter q\ G B ad axim perpendicularis occurrens feltiom m B cadet intra eandem 
feli io nem: & ideo duc i poterit ramus l B , qut oft 'en detur maximus reliquorum 
omnium . 


i. huius 
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C S y cum duplo trianguli F S V •, idcjl quadratum l B aquale ejl duplo trian- 
guli I S C cum duplo trianguli F S V ; <Jr quoniam propter parallelas C S , <jr 
G F , triangulum 1 C S fimtle ejl ifofcelto , dr re£l angulo triangulo IGy , erit, 
quadratum 1 C aquale duplo trianguli I C S i fo fecla , & recUnguh m C > ergo 
exceffuf quadrati I B fupra quadratum / C aquale ejl duplo trianguli F S y i 
ejl • vero red angulum , cuius bajis F S, altitudo vero C G aquale duplo trianguli 
F S y ; atque hutufmodt red angulum ejl exemplar applicatum ad abfctjfam G 
C > vt in nolis prop. 1 6. x-j.dr 1 8 . lucra c . ojlenfum ejl igitur quadrati l B 
excejiiu fupra quadratam l C ejl exemplar applicatum adabjajfam G C; Simii 



modo quadratum 1 K ojlendctur aquale duplo trianguli I C S vna cum duplo 
trapeza) L T S F ; atque dupli ~ trianguli I C S cum duplo trianguli F S y ex- 
ccjjus fupra duplum trianguli 1 C S cum duplo trapezq LT S F ejl duplum. j 
trianguli LT V ; ergo quadrati 1 B excejjus fupra quadratum 1 K ejl duplum 
trianguli LT y > feu exemplar applicatum ad G P differentiam abfeiffarum . 
Pojlea quia triangula ftmilia E C F , E D M funt aqualia, cum eorum homologa 
latera E C, E D aqualia Jint ; ergo addito communi triangulo I E y , erit trian- 
gulum E C F cum triangulo E 1 y , feu trianguli I C S cum triangulo F S y 
aquale duobus triauguUs E D M , & t E V ,Jcu duobus triangulis M V N ,& 
N I D: erat autem quadratum 1 B aquale duplo trianguli 1 C S cum duplo tri- 
anguli F S y ; igitur quadratum 1 B aquale erit duplo trianguli M N y cum 
duplo trianguli N I D; ejl que quadratum I D aquale duplo trianguli ifofcelei > 
reet anguli I D N ; igitur quadratum / B fuperat quadratum 1 D.eftque excef- 
fus duplum trianguli M D y feu exemplar applicatum ad G D .T andem quta-i 
quadratum 1 Jffaquale ejl duplo trianguli ifofcelei recfanguti 1 , atquej 

quadratum A aquale ejl duplo trapezy djM; igitur quadratu hypothenufa l 
A aquate ejl duplo trianguli 1 D N cum duplo trapezij X M M Z; ergo exccf- 
fus quadrati / A Jupra qnadratnm 1 D aqualis ejl duplo trapezij XNMZ ; excef- 
fns autem trianguli N M y fupra trapezium N Z ejl triangulum X ZZ; & 
erat quadrati / Bcxccjfus fupra quadratum / D , triangulum ipfnm M y N bis 
[amplum . Igitur quadrati / B excejfus fupra quadratum 1 A ejl duplum trian- 
guli X ZV ,feu exemplar applicatum ad G Jif JJuod autem exemplaria aqualia 
fmt pr adiit is triangulis bts fumptis, ojlenfum ejl in prop. 6. huius. 

Nota: 
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Notse in Propof XX IIL XXIV. 

^ T7 Contra linea maxima , fi non cgredia- 
Ti tur ex centro , continet cum mefura 
angulum acutum , & proportio illius in- 
uerfae ad abfeiflam eius potentialis ex me- 
fura cum origine, cft vt proportio figura: 
redi . Si vero fuerit extra centrum , erit 
perpendicularis fuper redum , &c. Mani- 
fefte no nulla m textu Arabice deficiunt ; ali- 
qua vero immutari debenti alioquin pnopo- 
fitiovera non effiet , itaque legendum puto : E 
contra fi maximi rami origo ponatur in axi 
minore , &c: Vt in textu habetur . 

D Sit fedio ABC elliptica, & E origo , & E F linea maxima, &c. Ad- 
didi oari ter in hac expofitione verba , qua deficiunt'; nimirum : Sit centrum-» 
D, (jr origo E, qua fit in axi minor t A C . 

C Et ideo D C ad dimidium eredi eft linea minor, quam D C, & fit D 
G ad G E , &c. Nonnulla adiungi debent huic textui corruptifisimo , ne fint 
verba nil prorfius fignificantia , itaque fic legendum puto. Et ideo aliqua minor, 
quam D C ad refiduam vfiquc ad E eandem proportionem habebit, quam D C ad 
femiffiem erecti ; & fit D G ad G E, &c. Jgua verba breuifistme mere Apolloni) 
expofitafic confirmantur . Jffuia E C oftenfia eft minor dimidio eredi axis mi- 
noris C A , fiat C K aqualis dimidio eredi ; erit E C minor quam C K , 
cr ablata communi D C erit D E minor, quam K D; (fi propterea D E ad ean- 
dem D C minorem proportionem habebit, quam K i) : fiat E D a d D G , vtK 
D ad D C, er it D G minor, qu'am D C: (fi componendo, E G ad G D eandem 
proportionem habebit, quam K C ad C D, (fi inuenendo, D G ad G E eandem 
proportionem habebit , quam D C fiemifisis axis redi ad C K fiemifisim eredi 
tiu fidem axis; (fi ex G ducatur G F perpendicularis ad axim, quam, dico , oc- 
currere fiedtoni in F termino maximi rarni E F . 

J Et fi maxima fuerit extra centrum, vt D B erit perpendicularis, &c. 
Textus euidenter corruptus fic corrigi debet. Si vero ramus maximus educatur 
ex centro, vt D B , efic. 


Nota: inPropof XXXV. 

S I producatur vna linearum maximarum , vt E B ad latus illius originis 
E ad pundum F, fiet maxima linearum egredientium ab illo pundo 
F G, F H, F I, F A ad fedionem B I A in diredum, & propinquior illi 
maior eft remotiore, &c. Immutaui nonnulla, qua ad propofitionis integrita- 
tem facere videbantur : vtin textu habetur . 
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Erit angulus BHE ma- 
ior, quam E B H,&c. Et 
quod ramorum omnium ab 
origine E ad ellifjim C B H 
cadentium maximus [appo- 
nitur E Bi ergo maior erit , 
quam E H , & propterea^j 
angulus E B H minori late- 
ri oppofnus minor erit angu- 
lo E H B : cadit vero rcffa 
H E infra H E ; proptcrca-j 
quod punctum E infra pun- 
itum E exijlit ; igitur angu- 
lus E Et B maior ejl angulo 
E H B; & ideo angulus E H B multo maior erit angulo E B H ; igitur ramus 
F B, maiorem angulum fubtendens , maior erit, quam F H, drc. 

SECTIO DECIMAOCTAVA 

Continens XXXII. XXXIII. XXXIV. XXXV. 
XXXVI. XXXVII. XXXVIII. XXXIX. 

xxxx. xxxxvii. xxxxvm. 

Propoli t. Apollonij . 

PROPOSITIO XXXII. 



I N ellipft ABC rami cuiuslibet 
maximi C H vtrumque axim fe- 
cantis portio N H inter axim maio- 
rem , & fe&ionem intercepta , eft li- 
nea brcuifsima . 

Producatur rcAus axis minor A D vi- 
tra centrum D ad I, G, & ex I,G adfc- 
Aioncm ducantur duo rami maximi GH, 
I K , qui fccent tranfuerfum B D in N, 
M , & iit B E dimidium crcAi axis B D, 
A F dimidium creAiaxis A G;& edu- 
cantur perpendiculares ad axes H O , H 
P, K Qj K K. Dico, N H brcuifsimum 
effc ramorum egredientium ex H . Quia 
G H eft linea maxima, erit D A adAF, 
nempe B E ad B D, vt D O ad O G(i2. 
ex y) nempe N H ad H G , fcu N P ad 
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P D; ergo B E fcmifsis eredli ad B D fcmifsim tranfuerfi eft , vt N P ad 
P D , & ideo N H eft breuifsima linearum egredientium ex N ( io. 
cx y .JSc fic offendetur, quod fi K I fuerit maximus, erit K M breuiflima. 

PROPOSITIO XXXII I. XXXIV. 

a "p Contra oftendetur , quod dui breuiflima» , fi producantur 
1T« ad partes fuarum originum vfque ad axim minorem redfu 
ellipfis, fient duo maximi ;& linei maximi mutuo fe fecant in- 
ter tranfuerfum , & re&um in eadem parte , & quod continent 
cum menfura angulos , quorum proximior vertici fediouis ma- 
ior eft . 

b Quia D Qjtd QJ eft , vt D O ad O G, quia quilibet carum eft , vt 
D A ad A F( 22. cx y.)diuidendo,& permutando, fiet D Qjninorad 
D O maiorem, vtD I adD Gi ergo D I minor eft, quam DG,&KQ_ 
maior , quam H O ; quare angulus I maior eft , quam G i igitur H G, K I/ 
fc mutuo fccantes, conueniuntinL. 

Et conftat, quod occurfus duarum breuifsimarum ('fi producantur ver- 
fus fuam originem ) erit intra angulum contentum a duabus medietati- 
busaxiumellipfis B D, D C fupra vnum eorum , nempe punefum L ca- 
dit intra angulum B D C . Quoniam breuifsima» N H , M K fe mutuo fe- 
cant, fi producantur ad panes fux originis (28. ex y . ) occurrent vtique 
extra B I) , & intra A G ( 53. ex y. ) & hoc erat offendendum . 

PROPOSITIO XXXV- 

a C * P cr centru ellipfis tranfierit vna 
duarum breuiflimarum , vtiquo 
rami cgrcdictcs ab eorum occurfu ad 
fe&ionis quadrantem alterius breuiifi- 
ma; habebunt proprietates expofitas 
in propofitionibus 54. & 55. 

In cliipfi A B C fit pundlum E occur- 
fus duarum breuiflimarum B D , C I , & 
centrum fectionis D : & cx E educamus E F , quae fecet tranfuerfum a- 
xim in H. Dico, quod H F no eft breuiflima, & quod breuiflima egre- 
diens ex F abfeindit cx fagitta A C cum A lineam maiorem , quam A 
H. Quoniam G I eft breuiflima,- igitur FH.fi eflet quoque breuiflima , | iuins . 
occurreret ipfi G I intra angulum A D E: fcd non occurrit ei,nifi in E, ’ 
ergo F H non eft breuiflima ; & quia F E non cadit inter duas breuife- 
cantes E B, E G; ergo breuiflima , egrediens cx F, abfeindit ex fagitta.. 
lineam maiorem, quam A H f 54. cx 5 .) quod erat offendendum. 

PROP. 
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PROPOSITIO XXXVL 



N fe&ione elliptica quatuor lineae 

breuiflimx, vt B D, F I, G K, 

H L , non conueniunt omnes in vno 
punfto . 

Alioquin fit occurfus in E, & prius fit 
B D perpendicularis fuper A C , tranfi- 
ens per D centrum feCtionis ; & quia E 
eft occurfus duarum brcuiCfiinarum B D, 

35- Huius- p 1 f & b E tranfit per centrum igitur 
G K non eft linea breuiflima , quod eft 
contra hypothefira. Sivero nullus coru 
tranfit per centrum , educamus per cen- 
trum D O perpendicularem ad A C; qua- 
re dux breuiflimx F I , G K conueniunt 
intra angulum A D O ( 34. ex j. ) firni- 
liter HL,MN breuiflima: occurrunt in- 
tra angulum C D O f 34. ex 5. ) fcd co- 
ucniunt in E, quod eft abfurdum; igitur 

quatuor lineat breuiflima: non coucniuntin vno punito; quod erat often- 
dendum . 


a 


PROPOSITIO XXXVII. XLVI. 

I N conife&ione A B , cuius centrum D duci non poliunt duae 
lineae maximx in ellipfi , neque duxbreuiflimx in omnibus 
fe&ionibus , vt A E , A F ad vnum pun&um A circumterentis 
fedionis terminatx. 

Educamus A G perpendicularem ad axim B E. Si itaque fe&io fue- 
rit parabole, fiet E G xqualis F G, quia quxlibct carum eft xqualis di- 
midio eretfti ( 1 3. ex 5 . ) fi vero fuerit hyperbole , aut ellipfis , fiet D G 
ad G E, vt D G ad G F; quia quxlibct earum eft , vt proportio figurx 
( 14. 1 y. ex 5 . ) igitur G F srqualis cft.GE, quod eft abfurdum . Simi- 
liter fi B G fuerit minor duarum axium ellipfis , & fuerint A E , A F 
rami maximi oftendetur , quod G F xqualis fit G E ( »3. ex 5. ) Patet 
igitur, vt diftum eft , quod ex vno pun&o fetftionis educi non poflimt 
ad axim illius dux linex maximx , neque breuiflimx , & hoc erat often- 
dendum . 


PROP. 
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PROPOSITIO XXXVIII. 

S I linea maxima, aut breuilfina, 

vc C B , producatur extra fe- • 

(fiionem ABadD, erit eius portio 
B D extra fe&ionem abfcifla mini- 
ma omnium linearum DE, D F , ‘ 

D A egredientium ab illo pnnitoad , 
circumferentiam fe&ionis : reliqua- 
ru vero propinquior , illi minor cft 
remotiore . 

Educatur B G , tangens (cilionem im, 

B ; erit D B minor, quam D H,- ergo mul- 
to minor cft , quam D E : & iungamus 
F E , F A , erit angulus F E D obtufus , 

Sc propterea D E minor eft, quatnD F, 

& limiliterD F minor, quim D A; quod 
erat oftendendum. 
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PROPOSITIO XXXIX. 


.'SOil?' 


PROP. 


I N fedioneA B elliptica quaelibet 
perpendicularis F D ad lineam 
maximam C D , ab eius termino D 
in fcdione polito eduda, continget 
conifedionem . 

Alioquin fccct illam, & in ciusprodu- 
dionc D C fumatur pundum G intra fe- 
dioncm : & educamus B G C , igitur G 
C maior cft, quam C D , quia fubtendit , 

redum angulum C D G,& propterca B C multo maior cft , quam C D, 
quod cft abfurdum; igitur cduda illa linea cft tangens; quod erat often- 
dendum. 

PROPOSITIO XXXX. 


E Contra Ii fuerit F D tangens , erit perpendicularis fuper 
maximam DC. ' 

Alioquin educamus aliam E D perpendicularem fuper illam ; ergo E 
D tangit fcdioncm in pundo D ( yp. ex 5. ) fed F D luppofira fuit tan- 
gens igitur dux D F , & D E tangunt fcdioncm in vno pundo , qoou 
cft abfurdum ( 36. ex 1.) , L ; 

PROPOSITIO XXXXVIT. 


Q Varlibet linea D E ex pundo 
contadus D ad axini alicuius 
fedionis A B eduda per- 
pendicularis ad tangentem D C , 
erit linea breuiflima, aut maxima. 
Ex 10. Sc Alioquin educamus D F breuiflimam, 
jo. liunis. vc j max j mara ; cr go D C perpendicularis 
40. huius, cft fuper D F;fed CD fuppofita fuit per- 
pendicularis fuper D E ; quod cft abfur- 
dum: quapropter dcmonftratu eft, quod 
fuerat propoli tum . 
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PROPOSITIO XXXXVIII. 


Res linex maximx E F, G H, 
I K ad vnum ellipfis quadra- 



t mm 

tem A F B cadcntens non coueniunt 
invno punito. 

Alioquia coucniant in 0 ,& quia funt 
linex maximx erunt M K, HN, L F,li. 
nex breuiflimx(32.cx 5 . JSc conucniunt • 
in pundo O; quod eft abfurduf 54. ex 5.) 
oftenfum ergo eft , quod fuerat propofitu. 


Notar in Propofit. XXXII. 

a T Inea maxima fccat tranfuerfarajn pu- 
I j fto, cuius intercepta inter pundum 
illud, & fedionem , eft linea breuifliraa,. < 

&c. Verba , qua in textu Arabico deftderan- 
tur fupplenda cenfui > vt aqniuocationes tolle- 
rentur . 

k Quia G H eft linea maxima, erit D A 
ad A F , nempe B E ad B D , &c. Jilgia 
in 2 2. huius ojlenfum eft , linet maxima G , 

H potentialem H O fccatc femiaxtm minore 
AD in O , vt jit D O ad O G in eade propor- 
tione Ji 'aura axis minoris A C ; fc ilice t erit , y 
vt D A /emi axis minor ad A F eius femie- 
retium ; fed vt A D ad A F , ita eft B E fc- , 
mifsis lateris relti axis tranfuerft ad B D- 
fems/fem eiufdem tranfncrft ; tpitur D O ad 
O G eandem proportionem habebit , quam E 
B ad B Di fed propter parallelas M D, HO r 
eft N H ad H G , vt D O ad O G i pariter -v 

que propter parallelas J> G, H P , erit M P ad P D , vt F/ H ad H G ; & pro- 
pter e a N P ad P D eandem proportionem habebit , quam D O Ad O G , feto 
quam E B ad B D ;(jr permutando D P ad P N erit, vt D B ad B E , feuvt ij-butt» 
axis tranfuerfus ad eius erectum ; er propterea linea AT H erit br cui f sima. 

Nota v in Propofit. XXXIII. XXXIV. 

T 7 Contra oftendetur, quod dux breuiftiinx, fi educantur ex parte fux 
P originis ad redum , fient duo maximi cum relatione ad redum : Et 
& R often- 
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1 t,\,V 


Vr. if 
huius- 



130 A^ollonij Pergsci 

oftcndctur cx dictis , quod linei maximi mutuo fc. fecant inter diame- 
trum, & redtutn, $CC. Textu corrfgt debere manifefirmefi cx dteiis fupertus . 

Quia D Q^ad eft i vt D t^ad 6 
G , &c. In aciem figar * propofitionis 32. 
prae edent is per fient at confiructto »i>t pinas 
quia dux K M , H N fiunt breutfssmx (fi 
nexi ergo M R ad R D, nec non Jd P afi 
P D eandem proportionem habent , fcilieet 
eam quam habent latas redam ad tranfuer- 
fum , ficu eandem quam habet ficmierefPns, 
ij.lib.1. E Badjcmsaxim B D,ejl vero C A ad eius 
latus redam , ficu D A ad A F ,viB B ad 
B D; igitur tam M R ad R D , quaotN P : 
ad P D eandem proportionem habent , quxnt-J ' . 

D et ad A F i fcd propter parallelas C D, R 
K,P H,eft M K ad K /, vt M R M R 
par tter que N H ad TlG eandem 'proportione 
habet, quam N P ad P D; atque propter pa- 
rallelas D B, JZjC, O H efi B .Qj xdgJ ' 
vt M K ad K I , (fi D 0 ad 6 6' efi vtTQU 
ad H G ; ergo tam D J^ad Jfit , quam D 
0 ad 0 G eandem proportionem habent, quam D A ad A F , feu quam axis mi- 
10.11.::. nor A C ad fatim erectum , (fi propterea tam A’ /, quam H G efi ramos maxi- 
hwus. mus ■, igitur fi dux /i nex breuijfimx H G ,(fi K I producantur quoufqut axim 
minorem fecent in puntlis G,(fi 1 efficientur rami omnium maximi . Pofieaqnia 
D Jsfi,xd Jfl , efi vt D O ad O G 5 permutando t> J%jtd D O tandem propor- 
tionem habebit, quam ,$fi/ ad OG ,(fi permutando,& comparando antecedentes ad 
differentias terminorum erit D Jf ad D t ,vt D O ad D G : efi que D Jfiminor 
quam D O; igitur Jtfj minor cft ,qnhm O G; parittrque D r minor efi, quam 
D G i (fi propterea punctum I cadit- inter axim B D, & ramum H G ; efiqucj 
etiam potcntialis R' propinquior (fis parallela axi maiori , (fi ideo maior re- 
motiore H O ; igitur punctam K cadit inter axim B D , (fi ramum U G i fi- 
propterea ramus K 1 fecxt ramum "H G in puntto L inter punita H , (fi G: 
3«. huiui./^ dux breuifsimx K M , H N fe Jocant vitra axim B ts : 'igitur oecurfus L' 
cadit intra angulum B D C ab axibus camprxhenfum . T andem quia K / (icat 
H G inter puncta G , (fi fi i erge tfjkn annutum externam A’ / A mata- 
rem m ter no , (fi oppofito G : (fi propterea ramus K I propinquior vertici 3 , 
quam H G tf 'fieret eum axe minere C A angulum A I A* enator em . 

- , V. O V» It C\ • ■ ,C1 Q. • A. HM» 

N«ts 1 PropoTu. XXXV. 

S I tranfeat per centrum ellipfis vna duarum breuiflimarum ; vtique ra- . 

mi, 3 (C. tfif c propefitit parum, differt a 54. & 35. lanius >. ybi ofienfimui 
efi , quod fi duo rami E B , E G brcuifccantcs cx eodem cone ur fu E ad tllipfim 
A B ducuntur, quilibet alsus ramus E F, extra breuifecantes pojitus, cadp fu- 
ptq breuifsimtm tx puntto F ad axim A C ductam: hic vero ((apponuntur dua 

tressi fi - 
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breuifsimt BD, GI , quarum B D per centri 
tranfit , qua producta concurrunt in punito E 
axis minoris, & concluditur, quodrami EF, 
portio F H , ne dii breuifsima non eft , fed fupra 
ipfam breuifsima cx punito F edultam cadit. 

Sed duo hic notanda funt. Primo, quod hac 
prop. 3 $. non poter at (oftponi , na vfum habet 
i» 'SI. huius vbi male citatur prop. j 2 . loco hu- 
ius 3 5. , w ibidem infimatum ejl . Secundo , 
quod hac \demonftratio non videtur omnino 
perfecta nam pendet ex prop. 34. , (fi ex eius 
conuerft, qua dem onjl rata non re peritur qua- 
re fupcruacanca non fuit noua dcmonjl ratio in 
J-emmat, 8. appofita . 


Nota: in Prop. XXXVI. 


L C I vero nulla earum tranllt per 
O educamus D O, &c. Si enim 
quatuor hnca breuiffima G K , F I, H L,M 
N, quarum nulla per centrum D tranfit, fi- 
mi It ter oftendetur, quod non conueninnt /«_, 
vno puncto E ; nam dntto femiaxe minori 
D O ncceffe eft ,vt punitum E concurfus duoru 
breuifccantiu EG,EF cadat intra anguli A 
D O; par iter que idem punitum E concurfus 
duorum breuifccantium E H, E M, cadet ne- 
ce /farto intra angulum C D O, fi di dem pun- 
ctum F. nequit duobus in locis reperiri , 
rutri intra angulum A D O , (fi tntra angu- 
lum C D O, igitur non pojfunt ab eode punito 
educi ad cllipfim quatuor rami breuifccantes . 

Nota: in Prop. XXXVIII. 

N Am fi educamus B G tangentem erit 
B D minor quam D H , &c. Juno- 
niam C B eft linea breuiffima , aut fi maxima 
eft, eius portio erit breuiffima, (fi G B co tin- 
gens feltionem in eius termino B perpendicu- 
laris ad BC ; propterea in triangulo B D H 
latus H D , fubtendens angulum reltum B , 
maius erit latere D B ; eft vero D E maior, 
quam D H , eo quod punitum H contingentis 
B G cadit extra feltionem ; igitur linea B D 
minor eft , quam D E , (fi propterea angulus 
D E B acutus erit , quare eft minor obtufo 
R 2 angulo 


34. Imius. 
Ibidcni. 
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angulo DBF.; cadit veri F E infra r ellam B E , ifiiam fecat in E , propter 
cur nit.it em feli tonis F E B i igitur angulus D E F obtufus quoque erit, er an- 
gulus D F E acutus ; dr propter ea recta Ime* D E minor erit , quam D l' ; ea- 
dem ratione ojlendetur D F minor , quam D A . 

Nota? in Propofit. XXXIX. 

A Lioquin fecet illam ,& fcccmus ex, 

& D G inrra fcdioncm , &c. Si e- 
nim reti* F D non contingit ellipfim A B , 
fecet eam f fieri potefi in D: quare F D pro- 
duc la tn dire Ilum cadet intra feli io nem , & 
in produci a recta linea F D G fumatur quod- 
libet punitum G dummodo intra feliioncat-a 
exifiat, dr per G ad concurfum C con tanga- 
tur relia linea G C , qua produlia occurrat 
feliioni tn B: & quia ex hypothefi relia F 
D G perpendicularis erat ad maximum ramum Z> C , ergo in triangulo D G C 
rellangulo erit hypothenufa G C maior quam D C , & ideo B C mullo maior 
erit quam D C ; quod c/l ab fur dum ,/uppofita enim fuit D C omnium maxima 
rarum, qua ex C ad feUionem A B duci poffunt. 

Nota: in Propofit. XXXXVIII. 

A Lioquin occurtant in 0 , quia ifta: 
linea: funt maxima: , &c. Secant e- 
ntm Unca maxima femiaxim maiorem D A 
in punctis M,N , & L : dr fiquidcm tres ti- 
nea maxima conueniunt tn vnico punlio 0 , 
bnius- trunt fegmenta inter axim maiorem , dr fe- 
ti i onem intercepta , nimirum M K, N H,L 
F tinea breuifiima ; quarum dua quaque L 
F , N H educuntur ab eodem punlio eoncur- 
fusO: igitur ( ex 54. 55. huius ) tertius ra- 
mus O K ab eodem cone ur fu 0 edulius non erit breuifecans ; quod cft contraj 
hjpotkcfim . 
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CONICORVM LIB- VI- 

DEFINITIONES. 



I. 

E&iones /EQyALES funt , qux ad inuiccm fu- 
perpofit* fibi mutuo congruunt . 

II. 

SIMILES vero funt j in quibus omnes po- 
tentiales ad axium abfciflas vtrobique funt iiu 
ijldem rationibus, tum abfciflx ad abfciflas. 

IU. 

Et linea , quae fubtendit fegmentum circumferenti* circuli , 
aut fe&ionis coni vocatur BASIS illius fegmenti . 

IV. 

Et linea , qux bifariam diuidit ordinationes xquidiftantesbafi 
illius, vocatur DIAMETER illius fegmenti. 

V. 

Et eius terminus , qui eft ad fedionem , VERTEX fegmenti . 

VI. 


Et SEGMENTA /EQyALIA funt, quae fuperpofita fibi mu- 
tuo congruunt . 

VII. 

Et SIMILIA funt , quorum bafes cum diametris aequales an- 
gulos continent, & in eorum Angulis du&x line* bali parallelx 
ijumero aquales ad abfciflas diametrorum funt in ijfdem ratio- 
nibus tum abfcifs* ad abfcifsas . 


vnr. 
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VIII. 

CONI SIMILKS funt , quorum axes ceque ad bafes inclfniti, 
ad diametros bafium proportionales funt . 

IX. 

Et dicitur conus continere feirionem , & fc&io in cono po- 
lita cfse, fi fcftio tota fuerit in fuperficie coni, aut cadat in illa, 
fi producatur ex parte bafis. 

N O T JE. 

D Efinttiones Imius fefti libri fere omnes funt Appollonf , in paucis quidem 
alterata ab interprete Arabico : quod quidem confiat tefitmonio Eutocy 
Afcalonsta , qui sn tertiam propofitionem fecundi aquiponderantium Archime- 
dis affert definitionem fimilium portionum conicarum jeci tonum , traditam ab 
Apollonio in ctns fi fio libro : efi fane ordo doClrina exigebat , vt prius fi Ilio- 
nes aquales , & fimiles definirentur , vt pofiea earum symptomata demon/! rari 
po/fent : fid animaducrtendnm efi , haftenus nomen fici tonis conica fignificaffi 
quamlibet indeterminatam portionem curua Ime a i» coni fuperficie ortam ex fi- 
li ione alicuius plani nou per verticem coni duci i, non confidcrando terminos eius 
neque men furam . Segmentum vero fortificat portionem ahquam fiUionis conice 
determinata menfura , (fi certis finibus terminatam ; at multoties fgmficat fi- 
per ficu m a confictione , (fi rella linea eam fiubtendente contenta . /(itor ad 
confufionem vitandam vocabo huiufmodi fnptrficicm planam , Mixtam fuperficie 
fiUionis conica . Modo in relatis definitionibus prius quanam conifcltioncs vo- 
cari debeant inter fi aquales exponit Apollonius 
I. Et primo ; Si fuerint dua qualibet coni- 
fill tones B A C , E D F , quarum axes A G , 

D //; vertices vero A, dr D , (fi fiquidem-t 
inte /ligatur fitHio B A C fuperpofita fictioni 
E D F , vt nimirum vertex A fiuper verti- 
cem D cadat , atque axis A G fuper axtm_j 
J) H , atque par ner peripberia B A C, (fi E 
D F fibi mutuo congruant : tunc quidem vo- 
cantur dua dilfa fcciioncs conica aquales in- 
ter fi . Vbi notandum efi , non oportere lon- 
gitudinem cuma B A C aqualem effe longi- 
tudini curua EOF; ficuti , vt duo anguli 
reclslinci dicantur aquales , efi fibi mu- 
tuo congruentes , necefje non efi , vt rella li- 
nea., angulos continentes ,fint aquales longi- 
tudine, dummodo certum fit , quod linea ipfa 
■vltcnus produlla fimper fibi mutuo conomanf, fic pariter peripberia cenitaro 
Pellionum AB,&QE,fi vlfenus producantur , fiemper fibi mutuo conor nent. 

IL In 
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II. Codex Arabicus habet . Similes vero funt , quarum proporrio po- 
tentium in vna earum ad fua abfcifla eft eadem proportioni, altarum po- 
tentium ad foa abfcifla, & proportio abfeiffarum in vna earum ad fiiaop. 
polita abfcifla eadem eft . Putabit farte qmfptam , mc nimis licentia se tran- 
sformaffi potius .quam emendafje textum in 
huc fecunda definitione ; fcd is fi ini -velim, 
non meo arbitratu id feciffi fid ex prxfinpto 
etufidem Apolloni/ pluribus m locis ; non qui- 
dem in hi fi e compendiofijfimis definitionibus ■, 
iis quibus v»a particula omiffia , -vel addito. 

( vt pajftm c elingit in codicibus vetufii fimis ) 
fitnfum omnino permutat ; fcd ys m locis i*-, 
quibus oratione continua exponit , (fi exem- 
plis declarat germanum fiufum huius fecun- 
da definitionis , & fieptima fubfiequeaiss , vt 
fu is m locis monebitur, primo igitur fiupplc- 
ri debent particula ad conterminas axium 
abfeiflas , qua in textu omnino fubintedtui 
debent vt exprefse declaratur in proptfi. 1 1 .. 

16. huius libri , quibus, uo iocis •.«* . ■ ; , 

femper m fiihombus fimihbus practpitur vtabfcffa tantummodo in axibus fu- 
mantur, aut aquefint inclinata ad eontermtnas potentiales. Secundo poliremus 
■verba funt in ijldem rationibus tum aWaffx ad abfeiflas pofeme ree, neri eii 
fenfum defmtioms non omnino , molle, abill reddam ■. & mfuper i» texiu ore- 
co Eutocy repetantur ,(fi eius fenfus talis eft. In comfclhoulus B AC, E I> 

:r r 'ZTr\ G ' ° B ***<*"*» quoicunq ; poui„iales, ficu ad astem 
applicata BC, E F, I L, M o occurrente, oxsbtts tu G , H, X, fi hac lege.vt 
pocennalssB C ad ab f, [fiam G A eandem pr opertu, nem. habeat quam potent, at, s 
E F ad abfitftam H D , & potent, aU, / l ad abfijfasn K A fi, , vt M O ad It 
D , & tandem abfitffa G A ad K A fio, vt ubfciffa H D ad N D: (fi hoc ver, - 
ficetur tn omnibus aly, potemiahbus eadem lege dubiis , tunc quidem dua ,lla 
filhoncsfimilcs appellamur tuxta Eutocy, (fi Mjdorgy femen,, am . 

Ego contra puto , hanc expofitiontm neq. Apollonio , ntq. ver, tuti comHuri 
firmartp/c"^' ' *' oJlemi *“ r AtUnum dtfimtiomm hac ratione-, 



Similes conifiUiones fum , i, quibus qualibet axium ah fii fla crcHKs pro 
portiona es et tam ad conterminas potentiales eunde rationem habent: q»A omni- 
no conformis eft prae edent, definittoni , pr at er quam in poftrema particula, vbi 
:r.11^ n ^i:i rdClnrlt . 10n ' bUS tl i™ ad aMciflUs. Legendum. 


ir I • r, ’ >uui duiuaz >a aoi 

effit ; lunt in ijldcm rationibus tum abfeifli ad ercifta. Sed an hac parti- 
cula corrigi debeat, vel non, aly videant. 

III. Si veri fuerit portio f, Bionis conica B A C , vel eircunferemia circuli , 
atq. rcbfa Itnca B Ceam fui, endat , & fice, duobus punitis B , (fi C.voea- 

tur B C, Bajis prtaif/t figmenti B A C . 
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IV. Et fi i* eodem figmento ducantur or- 
dinata parallele bafi B C ', atque retia linea 
A M fectt omnes aqmdift antes tffi Ii C bifa- 
riam in puntiis M, N ,& O vocabitur A M < 

Diameter eiufdem figmenti . * wwtf,»» 

V. Et terminus eiufdem diametri A ad 
fili tonem pofitus , vocatur Vertex figmenti . 

Tres praditta definitiones fuperaddita ab 
interprete Arabtco fuerunt , vt ego puto-, quandoquidem omnino nece (fari a noaZ 
fttnt.. 

VI. Sicuti in prima definitione fettiones /ibi mutuo eonorutntes aquales 10 - 
' fabantur ,fic pariter , fi figmentum K A C fuperpofitum figmento EDE fibi 

mutuo congruant , fiunt dux illa line* cuma aquales inter Je . 

VII. Declarat Apollonius in haedefiniuo- 
ne fi pt ima , quanam figmenta conte* /imiht 
inter fi cenfiri debeant . yt fi fuerint du a- -it 
rum conicarum fieii tonum figmenta B A C,-\ ■ 

& E D E , quarum diametri A 
efficiant cum ordtnattm applicatis, faucum^- 
bafibus B -C , (fr E F angulos aquatis in M, 
dl-E, Cf. in unaquaque earum ducta fuerint 
paris multitudines applicatarum, qua fintba- - 
fibus aquidifiat/te t , -yt fi, H , & 1 «u> Vw 

eis yertfiof ntnr ha conditiones , vt habeat B 
C ad abfei/fam M A eandem proportionem , 
quam E F.ad ab fi i fiam. L D, fr <i H ad ab- 
eijfam N A . eandem proportionem habeat , 
qu.\m I K ad abeifsam 0 D,& tandem ab- 
cifia M A ad abfei/fam A 'N eandem propor- 
tionem habeat , quam abfeifia L D adabfeif- 
ftm D O i tunc quidem vocat Apollonius duo ' 

H”*,** * 4 C • £ D E fimi lia interfit. Et hic primo animaduertendum 
efi,dtfi«tUoncm figmentorum fimilium relatam ab Eutocio Afialonita in ?. pro», 
hb.i. aqmpond. Archimedis, non efie integram: in ea enim defiderantur illL, 
^elefimiTe^Terrt^ CUmd,amctns continent angulos tequales,/*- quibus 

nea,vt optime notat t.T 

Mydorgtus. Hoc au- 
tem ita efie y.trbx-r 
textus 'Arabici aper- 
te declarant, habent 
enim • Et limilia^ 
funt,quoiumb.ifcs 
continent cum dia 
metris angulos re- 
£tos legedum aqua- 

VV ' / . Ut, 
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& educantur in quolibet eorum ordinationes ad fuas bafes numero 
«quales , quarum proportio cum diametris eft , vti diximus in lectioni- 
bus limitibus, idem repent in propof. i j. huius Ub. rnrfus in propof. 1 6. h- 
tero a inquit : Et quod ' 

anguli a potentialibus , 

& abfeiflis contenti lint 
aequales in duobus feg- 
mentis, erit fermentum 
H A G fimile fegmento 
<1 C K : &c. & propof. 1 7. 
litem c o it & anguli 
comprehenli a potenti- 
bus, & abfeiflis funt s- 
qualcs ; &c. propterca 
duo fegmenta funt limi- 
lia ; Et in eodem propof. 
luero d dicit. Quia propter fimilitudinem duorum Tegmentorum conti- 
nebunt potentes cum fuis abfeiflis angulos .Tquales . Et eodem modo fem- 
per loquitur Apollonius ; quare dubitandum non eft , in Eutoaj definitione hoc 
eodem verbo defiderari . 

Immutaui pofiea verbo fubfequentix ; nam ordinationes ,feu ordinatim ap- 
plicato ducuntur ad diametros , non od bafes , & debent effe bafibus oquidtftan- 
tes . Deinde breuitas affectata pofirtma partis huius definitionis non Apollonio ,, 
fed Arabico Interpreti tribui debet , nam eadem exprejfe , & extenfe declaratur 
in textu Eutocij his verbis. In quarum lingulis duCiis lineis bali parallelis 
numero squalibus, lint ipfs parallels,& bafes ad abfcilfas diametrorum 
partes fumptas a verticibus in ijfdem rationibus, tum abfcilTe ipfs adab- 
fcilTas. In textu vero Arabico hoc non habentur exprefsi , ficut in fecunda de- 
finitione, quam citat hifce verbis. Et educantur ex quolibet eorum ordina- 
tiones bafibus parallels numero squales, quarum proportio cum diame- 
tris eft, vti diximus in fcAionibus limitibus . 




MONITVM. 

Ai 0 ver itat is , muneris fufeepti ratio exigere 'vide- 

tur , vt definitiones ftchonum conicarum f milium , quo cir- 
cumferuntur y accuratius examinentur , ne ( vt Alydorgtj 
verbis mtor ) d magnis nominibus ( Eutocium dico , Com- 
mandinum ,<gr Mydorgium ) pramdicium diutius fiat •veritati y hoc au- 
tem ad propof. 11 . ii. huius hb. proflabo . Jnterim monendus es Le- 
Slor , in definitione ab Eutocio relata altcjua verba deficere ( nimirum-a 
quod abfcijfit in axibus , aut diametris <tque ad ordinatas inclinatis 
fumantur) in definitionibus Commandi tu aliquod defiderari, easme- 

S rito re~ 
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rUo resecias a Mydorgio fuijfe , nam licet latera trsnfuerfd proportiona- 
lia fmt lateribus reciis , non tamen dux eiufdem nominis feti tones fimi- 
les erunt , nife diametri xquc inclinata fmt ai ordsnatim ad eas applica- 
tas : tandem definitionem Mydorgtj fimilium feclsonum pariter imperfe - 
ftam efife fufipicor ; nam licet dux jecliones , qstibus competit tradita de- 
finitio , ficu. pafsio eiufdem definitionis , fint reuera fimiles , non tamen e 
conuerfo fimihbns fictionibus conuenit fiolummodo definitio , ficu eius paf- 
fw 3 cum aliquando appofita pafsio in eifidem reportatur : quod perinde efi t 
ac fi quis putaret triangulum xquilaterum aliquando latera inxqualia ha- 
bere pofifc . 

VIII. In hac definitione manifefte aliquid defideratur': inquit enim (Coni 
fimiles funt quorum axium proportio ad diametros fuarum bafium eadem 
cft.J .Quod quidem vocificatur tantummodo in conis rclfis : at in ficalems de- 
bent nccejfario axes conorum efficere aquales inclinationes fuper bafes: Quod 
quidem in fcq nent ibus propofitionibus manifefte ab Apollonio declaratur. Ita- 
que textum hae ratione refittui debere puto . Coni fimtles fiunt , quorum axesa- 
que ad bafes inclinati ad diametros bafium proportionales fiunt. 

‘ IX. Seffio genita in fuperfieie coni a plano eum fiecante , non per verticem 
eius dullo dicitur in dilto cono pofita , & contenta ; & conus ille commere di- 
citur eandem fie£fionem:& licet coni fit lito exhibeatur extra conum ; decetur ni- 
hilominus contineri ab illo cono, in quo fettio illa accomodari potefi, fieu mquo 
ab aliquo plano fiecante effici potefi in coni fuperfieie eadem illa contfiecho . 


SECTIO PRIMA 

Continens Propofit. I. II. IV. & X. 
PROPOSITIO I. 

Q Vxlibet dux fe&iones parabolicx AB,CD, fi habue- 
rint axium ere&os A I , C N xquales : erunt inter fc x- 
^ quales. Si vero dux illx fe&iones fuerint xquales, 
erunt axium ere&a xqualia inter fc. 

Quoniam fuperpofita axi C H fuper axim A G , cadet feilio C D fu- 
per fedtionem A B : fi enim cadere non concedatur fuper illam , figne- 
tur ( fi fieri poteft ) pun&um cius D , extra fe&ioncm A B cadens : & 
educatur D F perpendicularis ad axim ; & perficiatur planum redtangu- 
lutn F N , & ab axi A G fecccur A E atqualis C F; iit educatur cx E 

perpen- 
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pespendicularis B E , & perficiatur 
planu E I. Et quia A I , A E.rqua- 
tur C N , C F , vnaquxquc fuo ho- 
mologo: igitur planum I E, nempo 
( i a. ex i.) quadratum B E xqualc 
eft rcdangulo F N, nempe quadrato 
D F ( t2. ex i. ) ergo B E xqualis 
eft D F ; fi autem fuperponatur axis 
axi cadet D fuper B , qux tamt-haud 
cadere concefliim fuerat : & hoc eft 
abfurdum ; ergo fieri non poteft , vt 
dux fedliones xquales non fint . 

Prxtereafupponamus duas illas fe- 
dliones xquales efle inter fe , & fiat 
F C xqualis E A , & educamus ad 
axes perpendiculares B E , D F , & per- 
ficiamus plana re&angula F N , E I. 

Quia fedio A B cadit fuper fettionem C D , & A E fuper C F cadet ; 
ahoquin eflent in eadem parabola duo axes : ergo F cadit fuper E, & D 
fuper B > & propterea B E potens planum E I ( 12. ex 1.) xqualis erit » «.lib. t. 
D F potenti planum F N ( 1 2. ex i.) ; ergo duo plana funt xqualia,- fed ,, 
lunt applicata ad xquales F C , A E } igitur C N , A I cre<ft* xquales 
funt. Et hoc erat offendendum. 



PROPOSITIO II. 

S I dux feftiones hypcrbolicx , aut dux ellipfcs A B C, DE 
F habuerint axium figuras G I , H K fimiles , & xquales ; 
dux illx fe&iones xquales erunt . Si vero dux fe&iones xquales 
fuerint jearufigurx axiu erunt xquales, fimiles, & fimiliter pofitx . 
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lib. 1. 


48. lib. 2. 


Jt. 1;. 

lib. 1. 


Quoniam fada conuenicnti fuperpofitionc axis A M fupcr axim D 
O, cadet quoque fctftio A B fupcr fcdioncm D E : fi enim non cadit fu- 

E cr illam , fumatur ( fi fieri poteft ) eius punctum B , extra ledtioncm.- 
> E cadens; & producatur ad axim perpendicularis B L vfque ad P:& 
perficiatur planum A P applicatum comparatum ,• & fecetur D N xqua- 
lis A L , & erigatur per N ad axim perpendicularis NE,& producatur 
vfque ad R, perficiendo planum D R applicatum comparatum; Et quia 
A 1 aequalis cll D K, & A L xqualis D N: erit planum 1 L, aequale pla- 
no K N; cumque G I, H K fint dua» figurae fimiles, &• aequales, puriter- 
que I P , K R ; ergo duo plana A P , D R funt tfqualia : & propterea E 
N, B L, qua: illa fpatia polfunt ( 13. 14. ex 1. ) iunt aequales. Si autem 
fuperponatur axis axi cadet B L fupcr E N , coquod duo anguli N , & L 
funt aequales; igitur B cadit fupcr E, quod prius cadere non concedeba- 
tur: & hoc e fi abfurdum. Quapropter fctfiio fcdlioni aequalis cft. 

Deinde ponamus duas fc- 
ftiones aequales, vtique con- 
gruet feftio AB fcilioni DE, 

Si axis A L axi D N , quia fi 
non cadit fuper illum , effient 
in hypcrbola duo axes , & in 
cllipfi tres axes, quod cft ab- 
furdum ( J2. 53. ex 1.) Et fi- 
at A L aequalis D N , & reli- 
qua perficiantur, vt prius ca- 
dent duo puntfia L , B fupcr 
N , E ,• ideoque B L aequalis 
erit E N ; & poterunt aqua- 
lia rctfiangula A P,D R applicata ad aequales A L 
ergo L P aequalis cft N R . Similiter ponatur A M aequalis D O, & edu- 
cantur C M Q, F O S du.r ordinationes, oftendetur , quod M Qjrqua- 
lis cft O S , & L M aequalis N O; & propterea duo plana P Q^, R S Iunt 
aequalia, & fimilia; igitur duo plana G P, H R funt aequalia , & fimilia, 
& L P oftenfa cft aequalis N R : ergo G L aequalis cft H N , & A L x- 
qualis D N ; & propterea G A aequalis cft D H , & A 1 aequalis D K . 

Quapro- 


B 

cl 



,D N ( 13. 14. ex 1.) 
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Quapropter dure figura: G I , H K funt xquales , & fimilcs. Quod erat 
oftendendum. 

PROPOSITIO IV. 

I Imili modo dcmoflrabitur,quod 
O dux fe&iones oppofitx fintlimi- 
les,& xquales. 

Eo quod axis inclinatus cft communis*. 

& eredi fiint xquales ( 16. ex 1 . ) &prot 
pterea carum figura xquales quoque fun- 
interfe. Et hoc erat propofitum . 

PROPOSITIO X. 

P Ariter conflat , quod fi poten- 
tiales cum fuis abfeiffis coprx- 
hendant angulos xquales obliquos , 
eadem conlequentur,qux prius ditfa funt. 

Et hoc erat propofitum . 

Nota: in Propofit. I. 

Q VxIibet dux fcdiones parabolicx , 
vt AB,C D , quarum relationes 
^ funt duo plana A L , C M , & 
eredi carum A I.C N xquales . ipix quo- 
que funt xquales. Si vero dux illae fcdio- 
nes fuerint xquales , vtique carum appli- 
cata , & eredi erunt xquales , &c. Verba 
HU propofitionis ( applicata funt duo plana 
AL,CM, Scc. ) ea fu i n textum irrepfijfe_j 
puto , eo quod reti angui* illa A L , C M , ne- 
dum aquali* non fupponuntur , fed e contrai 
confiruuntur , atque demonjlrantur aqualia cf- 
fe inter fe . 

Quia fi ponamus fagittam CH fuper fa- 
gitta A G , cadet fedio C D fuper icdio- 
nem AB: ii vero non cadit fuper illam , 
fignemiis fuper litcram , in quam non ca- 
dit punduin D:&c. Sic legendi putt. £u<r- 


14' lib.4. 
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piam , fu per pofita axi C H fuper axim A C , 

(fic. vt in textu habetur . Si enim axis C H 
fuper axtm A G applicatur , itavtvcrtices A, 

C coincidant , nccejfarib feBio C D cadet fu- 
per feB tonem A B altas afignari pojfet pun- 
Bum eius D , extra fc Biouem A B cadens. 

Frxterca ponamus duas feftiones squa- 
lcs , & C F squalis A E , &c. T exturn cor- 
ruptum fic re fl i tuendum cenfeo. Pratereafup- 
ponamus , duas Hias fcBioncs aquales cjfe in- 
ter fe, & fiat C F aqualis A E , educamus ad 
axes perpendiculares B E, D F ,&c. Sic enim 
dfitr, guttur hjptthefis propofitionis a confiru- 
iiionc eius. 

Ergo feftio A B cadit fuper feftionenu, 

C D, & A E fuper C F : alioqui cflentfc- 
ftioni parabolics duo axes ; ergo F cadit 
fuper E , &C. Junoniam ( ex hjpothcfi ) fcBto- 

nes A B,&C D aquales fiunt, fial/a intellectuali conuenienti fuperpofitione, fi- 
h mutuo congruent, (fi vertex A cadet fuper verticem C . Vico iam, axim A 
E cadere fuper axim C F : alloquia in eadem parabola , fcilicet m duabus pa- 
rabolis fiti congruentibus a communi vertice C , vel A , duo axes A E , (fi C F 
ducerentur : quod efi impojfibile. Jiuarc axis A E cadit fuper axim C F . 



Nota in Propofit. II. 


S I fuerint figura: duarum feftionem hypcrbolicarum , aut duarum clli- ; 

plium, vt duo plana G I , H K in A B , DE fimiles , & squales; 
vtique duae feftiones squales erunt : fi vero dus feftiones fint squales 
carum figurs erunt squales, fimiles , &c. In duabus fcBionibus A B , & 

V E fumi debent figura G I, (fi FI K, non qualefeunque, fed i lia, qua ad axes 
■fiunt , nimirum debent cjfe G A, & H D axes inclinat! , ficu tranfuerfi , (fi A 
I, atque V K eorum latera reda; tunc quidem , fi figura axium G I , H K fue- 
rint fimiles, (fi aquales , conica fclliones B A, D E aquales quoque ofi cuduntur 
in propofitione. Jfuod vero particula illa ( axium ) aefideretur tn textu propo- 
fitionis , confiat ex primis verbis immediate fequentis confiruBionis . Inquit 
enim. Quoniam fi ponamus axim A M fuper axim D O, &c. 

Cumque G I , H K fint dus figurs fimiles , & squales , pariterqut» 

I P , K R ,• ergo duo plana A P, D R funt squalia, &c. fiiuia rcBangula 
■ 1 P , G I circa communem diametrum G I P conjifiunt , erunt inter fe fimilia : 
par iter que ii' R fi mile erit reB angulo A' H : quare duo rcBangula I P, (fi K R 
fimilia funt duobus reBangulis G I , H A' inter fe fimtlibus ; (fi ideo illa inter 
fe quoque fimilia erunt , (fi habent latera homologa aqualia, illa nimirum, qua 
opponuntur aqualibus abcifsis A L , (fi D N , igitur rcBangula P I ,cfi R K 

aquaha 
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aquali a furit inter fc: funt vero reltangula N K,& L 1 aqualia quoque ( cum 
Uteri circa angulos rectos aqualia habeant , fingula fingatis) ergo duo r celarim - 
UAP.&DR aqualia funt inter fe. 

Quia, fi non cadit fuper illum, eflent fedtioni hyperbolieje duo axes, 
& in elhpfi tres axes , &c. fuomam aquales feehoncs B A, E D fibi mutui 
congruunt , & vertices A, & D co incidunt ftquidem axis A L non cadit fuper 
axim D N ( cum ambo tamen axes fint ) haberet vnica feci te , fcilicet dua fe- 
tt tones congruentes, duos axes A L,& D N conuenientes in eodem punito ver- 
ticis , quod in hjperbola eft im - 


poffibilc ; in ellipfi vero , tn qua 
femper duo axes reperiuntur fe 
fe fec antes in centro ad angulos 
rectos , reperietur tertius axis , 
ille nimirum, qui ab eodem ver- 
tice A ducitur tn eadem fe Itione 
A B ,& non coincidit cum axi 
A L . 

Idcoque B L a:qualis eft N 
E,& poterunt A P, DR, ap- 
plicata ad A L,D N aequalia 
&C. fui a quadrata aqualiunuo 


•48. Hb. 3. 



B L, E N aqualia funt rclf angulis A P, D R'; erunt iHa aqualia ', & eorumfr 
latera A L , D N fulta funt aqualia ; igitur reliqua duo latera L P , N R a- 
quaha quoque funt. Simili modo ofiendetur , quod M fjequa/is eft 0 S, fe» t, 
T aqualis eft N V ,& L M , fenT fjtqualis eft NO, feuV S\ erant antenur 
prius L P, N R aquales ; igitur rcftdua P T , & RV aquales erunt , fed quia 
T & C L funt parallela pariterque V S ,& H N ; ergo vt T P ad P L ita 
eft fjr ad LG, fimili modo vt V R ad R N ita eft S f ad N Hi habent ve- 
ro dua aquales T P , & V R ad duas aquales P L , & R N eandem proportio- 
nem, igitur dua aquales SjT ,& S V eandem proportionem habent ad LG,& 
N H,& propter e a h.e erunt aquales, & ablatis aqualibus A L,DN, erunt reliqua 
A G, dr O H inter fe aquales ,(ir habet G A ad A 1 eandem proportione, quam 
gjr ad T P, fcu quam S V ad P R; pariterq-, H D ad V KeftvtS V ad V R 
( propter parallelas &Jimilitudtnc trianguloru ) igitur vt G A ad A 1 ita erit H D 

ad 
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ad D A’, & propter e a et tum confequentes A 1 ,& D K equales funi :nter [e , 
Cr comprehendunt ungulos reffos A, & D; ergo Jigure G A 1 ,& U D A Ji mi- 
les funt inter ft , & equales . 

Nota: in Propofit. IV. 


I Am ergo demonftratum ed , quod duo 
vertices tympani funt fimiles,& .xqua- 
lcs , & inclinatus communis inter vtrum- 
que verticem ( 1 6 . ex i. ) ergo figura eft 
communis, &C. Huc propojitio eft veluti Co- 
ro lier ium prime punis fecunde propofit ionis in 
que oftenfum eft, quod fi due hyperho/u habuc- 
rint axium figures equulus , dr fimsles , erunt 
quoque [ciliones ipfe equule s, & congruentes; 
bebent vero feci tones oppofite A B , & D E 
( que vocentur Vertices Tympani eb Arabico 
interprete ) figuras DAH,&AD1 axis D 
A aquales , cr fimiles (vt in 14 . primi libri 
demonftrauit Apollonius ■) ; ergo felliones oppo- 
fite aquales erunt inter fe, cr congruentes . 



Notae in Propofit. X. 

S imiliter condat , quod fi potentes contineant cum fuis abfeiflis angu- 
los equales obliquos, iudicium cd, quod memorauimusl in fc&ioni- 
bus , &C. Senfus huius propofitionis telis eft . In duabus feli Ionibus conicis, fi 
cum earum diametris ordinat tm applicate 'pontineant] angulos equales , non re- 
flos, & eurum latere rcHa fint aqualia in parabolis , in reliquis vero fecHeub 
bus latera relia , dr tran- 
fiterfa aqualia , itant figura 
ipfe equales fint ; erunt fe- 
li tones ipfe inter fe equa- 
Us: & e conucrfo,fi pellio- 
nes equales fuerint , habe- 
bunt latera aqualia earum 
diametrorum , cum quibus 
ordmatim applicate angulos 
equales, non reltos continent . 

Demonftrationes non apponuntur ab Apollonio , quia ij [dem verbis omnino in 
eifidem figuris ab [olui pofiunt . Sint enim primo due parabole A B,& C D, at- 
que earum diametri A G, dr C H efficiant equales angulos F , dr E, cum ordi- 
natun dubiis 13 F , & B E , fintque latera reUa A1,C N aqualia . Dico , 

felliones 
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felfionet aquales tjji . Sumatur quodhbet panctum B in feitione B A ducatur que 
ordinatim applicata B E ,feccturque C F aqualis A E , cr ducatur ordinat im 
D F . Mantfejlum cft , reltangula E A I, CT F C N aqualia ejle ( cum latera _» 
Jint aqualia , fingula fingulis ) ; hts vero reliangulis aqualia funt quadrata or- 
dinattm applicatarum B E , D F ; ergo & quadrata funt aqualia , atque eorum 
Utera B E , D F aqualia quoque. Si igitur parabola fuperponantur ita , vt 
punitum E fuper F , & diameter A E fuper C F cadat , neceffano punctum A 
fuper C cadet ( propter aqualitatcm abfeifarum) atque punitum B Juper punitu 
J3 incidet ( propter ea quod anguli E, & F aquales funt , partterque relta B E, 
(lr D F funt aquales), cr quia quodlibet punitum B parabola A B cadit Jemper 
fitper fe Itionem C D ; ergo dua fe Itiones B A,& D C Jibi mutuo congruunt ,Cr 
ideo aquales funt . Non Jecus conucrfum huius propojitionts dcmonjlran potejl. 

Altera vero pars propoftionis breuius de- 
tnonji rabitur hac ratione. In duabus hjperbo- 
lis, aut elhpfibus efficiant ordinat im applicata 
E E, D F cum diametris A E, & C F angu- 
los aquales , & non rcltos ; Jintque tranfuerfa 
latera G A, & H C aqualia , par iter que late- 
ra relta A !,cr C N aqualia. Dico, feli ion es 
B A , C D aquales effe . Sumatur quodlibet 
punitum B feltionis B A, ducatur que ad A E 
diametrum ordinat im applicata B E , fecetur- 
qjie C F aqualis ab/cijfa A E , ducatur que F D 
ad H C F diametri ordinatim applicata . Erit 
relt angulum G E A ad quadratum B E, vt la- 
tus tranfuerfum G A ad retium AI; pariter- 
que relt angulum H F C ad quadratum F D 
erit, vt H C ad C N : habent vero dua aqua- 
les G A, cr H C eandem proportionem ad duas 
aequales A I , & C Ni igitur relt angulum G E 
A ad quadratum B E eandem proportionem ha- 
bebit, quam reltan^ulums 
H F C ad quadratum D F, 
funt vero retlangula G E 
A, H F C aquali a inter fe 
( quandoquidem eorum la- 
tera A E ,C F falta funt £ 
aqualia ) qua addita ipfis 
A G,& C H aqualibus e f- 
efficiunt latera E G , & F 
H aqualia ; ergo quadrat « 
d a-um B E,CrD F aqua- 
lia funt inter fe i dr ideo ordinatim applicata B E , dr D F aquales erunt. 
Jftare falta, vt prius , inteUeltuali fuperpofitione ; nedum vertex A fuper C, 
Jcd etiam quodhbet punitum B feltionis A B fuper feitionem C D cadet ; tdeo- 
que fe Itiones fibi mutuo congruent, dr aquales erunt . 

E conuerfo ,fi f e Itiones B A, & C D aquales fupponantur ,fbi mutuo con- 

T 'gruent. 
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gruent, & ideo a communi vertice A , 
ductu quolibet diametro A E , vel C 
F, ad quam erdin.tttm applicetur qua- 
libet E E , fcu D F in angulo non re- 
cto tjintquc Utera tranfiuerfia, & recta 
C A, AI, atque H C , C N . Dico , 
huiufmodi Ut er a, & figura fen rcc to- 
gula G A /, H C N aqualia, & fimi • 
lia ejfie inter fie,& fibi mutuo congru- 
entia. Si enim hoc verum non ef , eo- 
rum diametri G I , & H N fimthter 
pofita , dr J. 'obtendentes communem an- 
gulum A non coincident ,• & ideo aquidiftantes erunt aut fe mutuo ficabunt in 
vno puncto : ducatur ergo <i termino E alicuius ordtnatim applicata B E rectae 
linea E M parallela Uter ibus rectis A l,C N, ita vt fecet diametros figurarum 
fupra aut infra occurfum in duobus punctis M ,& 0. Igitur in fectione A B 
idem quadratum ordinatim applicata B E, fen D F aquale erit rcctangulo A E 
M,& in fectione D C aquale erit rcctangulo C F 0 , fiunt que abficijfia A E, & 
C F aquales ; ergo M E , & 0 F aquales inter fie fiunt : pars , & totum quod 
efi abfiurdnm: Aon ergo latera figurarum inequaha fiunt . Quod erat cjlenden- 
dum. 

SECTIO SECVNDA’ 

Continens Propoflt. III. VI. VII. & IX. 




PROPOSITIO III. 



C Onife&io non eft aequalis Tectioni qua: eiufdem generis cu 
illa non fit. 

Etenim clli- 
pfis non erit x- 
qualis alicui pa- 
rabolx, aut ny- 
pcrbolx ; quia-, 
illa eft termina- 
ta ,hx vero funt 
indeterminata: . 

At 


D I non erit x- 

qualis hyperbola? ABC, cuius axis A G , & inclinatus A H. Qui* fi 
abfeindantur AK,Kp xquales D L, L I,& educamus ad axes perpen- 
diculares BK,CG,EL,FI:i Dico, quod fe&io D F non eft xqualis 

fc&iow 


a 
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fcdioni A C ; quia fi eflet xqualis /Ili , fada fupcrpofitionc , fibi mutud 
congruerent, & caderent punda E, F, L, l, fuper B, C, G, K, & eflet 
F I xqualis C G, atque E L xqualis B K; idcoque quadratu F I ad qua- 
dratum E L eflet, vt D I ad D L ( 19. ex 1 . ) cfletque quadratum C G '• 

ad quadratum K B, vt A G ad K A, quod cft ablurdum;quia illius pro- 
portio ad iflam eft , vt H G in G A ad H K in K AI 20. ex 1. ) Igitur i- 

lcdio parabolica non eft xqualis fcdioni hyperbolx , nec fcdio aliqua 
xqualis cft lectioni , qux non fit ciufdcm genetis ; Et hoc erat often- 
dendum. 


PROPOSITIO VI. 


/^\ Vxlil 
vniu 


Vxlibet dux fc&ioncs ABC,&DHF, quarum portio 
vnius fuperpofita portioni alterius congruit , funt xquales 
" inter fe . 


Alioquin congruat portio B C portio- 
ni E F , at non cadat portio A B fuper 
D E,fcd cadat in fitu E G, & educamus 
lineam tangentem duas fediones inH,& 
educamus E I, D G F parallelas tangen- 
ti ; & ex H ad femipartitionem ipfius E I 
ducatur H K , qux occtlrrar D F in L . 
Et quia H L fecat bifariam lineam paral- 
lelam tangenti ab cius termino dudx ; 
ergo cft diameter vniuerfx fedionis ( 5. 
ex 2. ) quare bifariam fecat vnamquan- 
que ex D F, G F, & fiet D L xqualis G 
L, quod cft abfurdum : igitur fedio A B 
C tota congruit fcdioni D H F . Quod 
erat oftendendum. 




7.1ib. j. 


prvoposirio vii. 

D Vx ordinationes axis in qualibet coni fe&ione abfeindunt 
a le&ione ex vtraque parte axis duas portiones , quarum 
fi vna alteri fuperponatur fibi mutuo congruent , nec congruunt 
alicui alix portioni fc&ionis. 


T 2 




Sic 


48.1ib. ». 
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Sit conife&io A B C , & eius axis B D , & fu- 
mantur in fe&ione pundta G, C, ab cis educa- 
tur dux ordinationes GH,C A occurrentes axi 
in I , D . Dico , quod B G congruit B H , & G 
C ipfi H A , & fuperficies B D C fupcrficici B 
D A , & fegmentum B G C fegmento B H A . 
Quoniam axis B D bifariam diuidit G H, A C 
in I, D , vtique G I ipfi I H congruet , & D C 
ipfi D A , & duo pundta G , C fuper duobus 
pun&is H, A cadent, & portio fcdtionisconicx 
G C fuper portionem H A , & G B fuper H B : 
Et dico , quod portio H A non congruit 
alicui alteri portioni , quam G C fi enim 
polTibilc eft cogruat portioni C K , & por- 
tio H B congruet portioni, qua: continua- 
tur ipfi K C i ergo cadet B ex H B non fu- 
per B ex C G B; quia portio H B non eft 
squalis portioni C B;& propterea incidet 
axis B D in alium locum , cfTentquc eidem 
fcctioni plures axes : quod eft abfurdum i 
( 51. 52. ex 2. ) igitur non cadit H A nifi 
fuper C G. Vt fuerat propofitum. 


b 


PROPOSITIO IX. 


M Anifeftum eft ex dcmoftratis , quod portiones fedior.um a 
squalium non congruunt fibi inuicem , nifi earum di- 
ftantis a verticibus fint squales . 

Oftenfum enim eft fibi non congruere , quarum dift antis a verticibus 
non funt squales, quia portio HA.fi caderet fuper portionem C K, & 
earum diftantis a B non effent squales, confequitur, quod in hypcrbola 
fint duo axes , & in ellipfi tres axes : quod eft abfurdum ( ji. 52. 53. 
ex 2. ) 

Si autem in ellipfi cadit axis A E tranfuer- 
fus fuper axim redtum illius , vtique differunt 
inter lc, & non fibi inuiccm congruunt fedtio- 
nes. 

Conftat etiam , quod in fc&ionibus ins- 
qualibus, vt A B C , D E F portio vnius ca- 
rum non congruit portioni alterius. 

Alioqui congruet B A ipfi D E,& congrue- 
ret etiam E F ipfi B C ( 6 . es 6 . ) eflctque fe- 
&io C B A squalis fe&ioni F E D: at fuppo- 
fuimus.non efle squales,quod eft abfurdum .- 



B 


Ergo 
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ergo non congruit portio alicuius 
fedionis portioni alterius fc&ionis, 
cui a-qualis non eft. Et hoc erat 
offendendum . 



Notae in Propofit. III. 

E Tenim ellipfis non eft aqualis alicui hyperbolx, &C. Suppleri debet in 
textn verbum ( parabola' ) dicendo. Etenim ellipfis non eft actualis alicui 
parabola , aut hyperbola , quia illa eft determinata ; ha vero funt indeterminata, 
fcilicct ellipfis eft finita parabole vero , dr hyperbole in infinitum extendi pof- 
fiunt, dr propter ea nulla ratione aquales oftendentur. 


Notae in Propofit. VI. 


Vadi 


, Vxlibct duxfedioncs A B C, DE 
, quarum vnaquxque literarunu 
fuperpofita literis alterius con- 
gruit ;vtiquc funt xquales, &c. Legendum 
puto . Qualibet dua J ciliones A B C , dr D 
E F > quarum portio vnius, alterius portioni 
fuperpofita congruit funt aquales inter (c. 



Notae in Propofit. VII. 

O Rdinationcs axis in qualibet hyper- 
bolarum abfeindunt a feftione ex 
vtraque parte axis duo fegmenta , qux, 
fi cadit vnum fuper alterum , fibi mutu6 
congruunt, nec excedunt, nec deficiunt, 
nec congruunt alicui portioni fcdionis, 

&c. Expungi debent verba aliqua huius te- 
xtus fuper uacanea , dr aliqua adi ungi , vt fenfus continuus talis fit . Dua 
ordinationes axis in qualibet conifittionc abfeindunt a fc Ilione ex vtraque ^ 
parte , axis duas portiones , quarum vna alteri fuperpofita fibi mutuo congruent , 
nec cogruunt alicui aha porttoni feli tonis . 

Quoniam axis B D bifariam diuidit G H , AC, Scc. Ex eo 
enim quod omnes applicata ad axtm B D fecautur bifariam ab 

illo. 
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illo t & ad angulos rcflos ,Ji inte/ligatur fuper ficies B I G , fuper pofita fuptrfi- 
cici B l H , ttaut axis fuper axim cadat', atque vertex B fit communis ncc ef- 
fit rio punctum I commune erit , atque recta I 6 ' cadet fuper I H , cum anguli G 
I B , & H 1 B recti fint , atque punctum C cadet in H , propter aqualttatcnu 
duarum ordinatim applicatarum l G , I H: eadem ratione qualibet alia puncta 
Jeliionts G B inter G , (fi B fiumpta cadent Juper B H i (fi ideo portio Jcchonts 
conica G B congruet portioni B H, (fi eidem aqualis erit . Simili modo confiat , 
portionem G C aqualem efie portioni H A , (fi fic 
fuper ficies tpfa . Jfiuod vero portio H A non con- 
gruat alicui alteri figmento C B' prater G C ,con- _ 
fiat ex eo, quod h' pontones K C, & A H Jit i mu- 
tuo congruunt ,vt nimirum punctum C Juper H,(fi 
punctum K Juper A cadat ; (fi (oncipiatttr punit ii 
C idem ac A ’ , cfi K idem ac o , (fi portio O N L 
aqualis nano eadem felfio K C B , (fi silius axis 
L M omnino idem ac axis B I); tume quidem ( ex 
prece dent i prop. 6 . ) fiettiones ipfia A B , (fi K B , fcu O l aquales erunt , (fi fit- 
bi mutuo ccngrucntcs : (fi propterea H B cadet Juper portionem maiorem C B 
ficu ct aqualem N B L ( cum H B aqualis ofitnfa fit sp/i G B ) (fi ideo vertices 
B , & L duarum axium B D ,cfi L M su duabus fcltsonibus A B , (fi K B fcu 
O N L inaqualtbus non conucnscnt : quapropter sn duabus congruentibus , feu in 
eadem fettsone duo axes B D , (fi L M cxtfient , quod cfi ab fur dum , quia cfi 
contra propof 48. libri 2. 

!_fV Q 

I 

Nota: in Propofit. IX. 

Anifeflum cfi cx dcmonflratis , quod portiones fc&ionum arqna- a 
lium non congruunt , &c. Stcuti in propof. 7. dictum cfi , quod dat 
portiones non aqualiter a vertice axis diflantcs fibi mutuo congruere nopoffimt > 
sta hic in duabus quibuslibet aqualibus confectionibus idem vcrificari cjlcndi- 
tur , quod nimirum dux portiones cuiuslibet fcltionis conica , vel duarum aqua- 
lium ficltionum inaquahter a vertice axis difi antes non fint congruentes . Hoc 
autem alia ratione demonfirarc fnpcrttacanenm non erit, cum dcmonftratio, qua 
in textu Arabico corrupto affertur non omnino fugi ciens videatur ,fcd prius 
cfi ende udum cfi . 

■ 

L E M M A I. 

I fJ duabus x qualibus (onifetltombus ATI C , (jfr D E F , quarti'*-’ 
axes A G , D H deferibere duos circulos aquales contingentes coni- 
cas f ciliones , quorum is , qui propinquior ejl 'vertut extrinfecus } relt~ 
quus ruero mtnnfecus fecltonem tangat . 

In 





a8. iib.r. 
S. Addtr. 
lib.y. 

Ij.i t. ij. 

lib. 5. 


67 . Iib.f. 


Ex 12. 

Addit, 
lib. 5. 
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In fcdione A BC lineatur ramus breui fe- 
mus jingul.tr is t L fete an s axem in 6' , fit que 
I punitum concnrfus perpendicularis I K ,& 
breuifecantis ; dr i quolibet puncto B inter 
L , <f verticem A ducatur, altus ramus bre- 
uifecans B M , qui occurret L l vitra axim 
in M,dr inter punita G , & l i coniungatur- 

que recta Imea B I. .Quoniam angulus L G A acutus ejl , erit angulus G M M 
internus , (f oppeftns in triangulo G M N minor illo , Cr ideo acutus , & pro- 
pterea qui deinceps ejl angulus B M I erit obtnfus , cr ideo in triangulo IBM 
latus I B fubtendens maximum angulum obtufum matus erit latera B M i fcd ra- 
mus I L maior ejl, quam I B , propter e a quod remotior eft a vertice A , igitur 
ramus I L maior erit , quam B M : Secari eruo poterunt aquales reite Linea L R, 

JB S , qua fint minores quid e , quam I L , fed maiores, quam M B ;dr deferibantur 
duo circuli, quorum radij fent S B, cr R L aquales, atque centra fmt S, cr R; 
Manifcftum eft circulum , cuius radius B S contingere conijeihoncm A C /*_> 
punito B,& extrinfecus incedere, propter ea quod radius B S maior eft maximo 
breuifecantium M B a concurfu M educto ; e contra circulus radio R L. deferi- Addit. 
ptus mtr infectis continget eandem coni feli ionem in L cum ramus M L minor ftt 
fingulari breui fetante L I . Tunde in fcdione DBF fetetur axis abfeifa D H 
aquahs A N, (fi in angulo D H P aquali angulo A N B ducatur radius T H P, 
qui fiat aquahs S B,crcetro 7 radio vero T P circulus defer tbatur . F.t quia in 
Jelt ion ibus aqualibus abfctjfa, bremfecantes , anguis ab tts contenti, (fi cirem 
li deferipti fmt aquales, (fi congruentes ; igitur circulus radio T P defiriptus , 
contingit coni fed ionem D E F extrinfecus ; ficati circulus radj S B tangebat 
fed ionem A B C in B extrinfecus. Vteratpropofitum. 

Hcc demonjlrat 0 ojlendetur , quod in duabus conifctlionibus AH C 
D E F aqualibus , quarum axes A G , D H dux portiones "B C , (ef ‘ 1 1 ' 
E F non aqtte ab axium verticibus remota nen eiunt ftbi congruentes. 

Si enim pofrbile eft B C , (fi E F.fibi mutuo congruant ,& fumatur interme- 
dium ptmdum commune, vel duo puncta coincidentia L , & P , & quia portio- 
nes B C~, E F inaqnaliter di flant a verticibus , ergo puncta coincidentia L , P 
non erunt aque a verticibus remota ; fit ergo P proptnqnius vertici D , quam eft 
L vertici A , (fi per L, & P ducantur recta 
linea L 0, P .HQrangentcs fictiones, cr ex le- 
niat a prae edenti deferibantur duo circuli a- 
quales Z P T ,(fi V L X radij s I L & S 
P , quorum Z T extrinfecus tangat fcdione 
in P , (fi V X tntrinfeecus in L , cumque eo- 
rum radij I L, S P jint breut fic antes , erunt 
perpendiculares ad L 0 , P contingentes 

fedionem in L ,& P > atque portiones B C , E F fib i mutuo congruunt, ideft 
conftttuunt vnteam communem periplteriam , ergo reda linea L O , P Af 3 ^ V'- 
contingentes eandem fedionem febi mutuo congruent , partterque bretiife- IU ' *' 
cantes aquales L l ,P M ad illas perpendtculanter infejlentes erunt congruentes 
quoque ; (fi propterca circuli V X, Z T ab t/s radijsgeniti cruntquoquc congru- 
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entes; idcoque fi vnus eorum, nempe 7 T extrinfccits ungit communem portio- 
nem conicam B C , reliquus V X extrinfeius quoque eam tanget, fed exconj/ru- 
ctione intrinfecus fc fi tonem tangebat , quod e fi ab fur dum : Non ergo dua por- 
tiones B C, & E F non aqite i i crucibus axium remota fibt mutuo congruent. 
J£uod erat ofiendendnm . _ 

Si autem cadit in ellipfi axis AC tranfuerfus fuper axitn redtum illius; (j 
vtique excedit illam, & non fibi mutuo congruunt fedliones,& quxdarn 
congruunt, &c. Scnfus eft . Si inte/Jigantur dua cthpfcs, habentes axes tran- 
fnerfos A B ,& G H aquales inter fe , partterqut 
axes rettos C D, l K aquales : & axis A B tran- 
futrfus unius ponatur fuper I K axim rectum al- 
terius , ita vt centra fibi mutuo congruant in E : 
tunc quidem , quia axes in ellipfi tnaqnales fiunt 
( alias effiet circulus ) igitur extremitates axtstran- G 
fiuerfi A B non cadunt fuper extremitates axis re- 
cti K 1 , neque G , H cadunt fuper C,D ; & ideo 
circumferentia eUtp/ium fe fe mutuo fecant qua- 
tuor tn locis, ut in libro 4 . ofienfnm eft. 

B 



SECTIO TERTIA 

Continens Propofit. V. & VIII. 

PROPOSITIO V. 

S I per centrum E ellipfis AB,C D tranfeat linea rpdta A 
C vfquc ad fc&ionem ; vtique bifariam diuidit fuperficiem 
fedtionis, & circumferentiam illius , fcilicet erit fuperficies A B 
C ajqualis fuperficiei A D C . 

Nam fi A C fuerit axis fedlio- ■ C c 

nis, vtique circumferentia A B'C 
congruet A D C , nam fi non co- 
gruit fignemus locum B,quod al- 
teri fcdlioni no coincidat , & pro- 
ducamus ex illo perpendicularem 
B F fuper A C vfquc ad D . Er- 
go B D ordinata eft ad C A , & 
propterea B F fuperpofita cogru- 
et ipfi D F , & cadet B fuper D, 
quia B F xqualis eft D F f 8. ex 
<.)>’ fed non cadebat fuper illum 



quod eft abfurdum 


Igitur circumfe- 
rentia 
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rentia ABC atqualis cft circumferenti* A D C , & fuperficics illius *- 
qualis fuperficiei. 

Iam linea G H tranfiens per centrum clliplis non fit axis . Ducamus 
ex G,H fuper axim C A duas perpendiculares G I , H K , qu.T pertin- 
gant ad L , M. Et quia fi ponatur A D C fuper ABC, congruit G I 
fuper L I ( 7 . ex 6.) Sc cadet G fuper L , quia G I arqualis eft I L , & 
cadit circumferentia C G fuper circumferentiam C L; ergo fuperficics C 
I G arqualis eft fuperficiei C I L : & quia B C D congruit B A D, &fu- 
perficies fuperficiei, cadet C I fuper A K, & L I fuper K H , & circum- 
ferentia C L fuper circumferentiam A H ( quia E I arqualis cft E K J & 
fupcrficies C I L congruit fuperficiei A K H ; & propterea fuperficics A 
K H arqualis eft G I C , & triangulum E G I squale eft triangulo- E K H ; 
igitur fupcrficies A E H arqualis eft fuperficiei G E C,& circumferentia 
A H arqualis eft circumferentia: G C, eritque circumferentia C D H, 8c 
fuperficics eius squalis A B G,& fuperficiei illius. Quare G Htranficns 
per centrum fe&ionis A B C D bifariam eam diuidit . E: hoc erat often- 
dendum . 

PROPOSITIO VIII. 

S imiliter condat, quod fi ex quolibet quadrante ellipfis fe- 
centur circumferentis , per quarum extremitates re&s li* 
nes coniun&s fint ad eundem axim ordinatim applicats , & 
aeque a centro remots ; vtique funt congruentes , & squales, 
nec alicui portioni eiufdem feSionis vna illarum squalis eft. 
a Nam dcmonftraulmus , quod dus fupcrficies 
G I C, L I C fibi congruunt, nec non congru- 
unt , duabus fupcrficiebus HAK.MAKfy. 
c x 6. J i Sc fi eduxerimus duas ordinationes N 
O.PCL, quarum diftanti* a centro fint squa- 
les , fimili modo oftendetur , quod fuperficics 
N R C , O R C, ASQ, ASP fint congruen- 
tes ( j . ex 6.) tk quod circumferentia: N C, C 
O , A Q^, A P fint congruentes , remanebunt 
quatuor iegmenta GN,LO,HQ,MP con- 
gruentia , & fupcrficies quoque eorum eongru- 
b entes. Et infuper dico, quod quodlibct horum 
fegmentorum non congruit alicui alio fegrnen- 
to,- nam fequerctifr , quod in eadem eliipfi fint 
tres axes, vti didtum cft. Quare patet propofituirl . 



V 


Notat 


*54 


Apollonij Pergari 
Nota: in Propofit. V. 

A Tquc B C D congruit B A D , & fupcrficics fupcr(icici,&c. Juno- 
niam tn fecunda figura B D e fi axis elltpfis fer centrum E ductus; ergo 
' vt tn frima parte huius propofitionis dictum efi t , Jili mutuo congruent femteUi- 
ffis B C D,& B A D. 

Notx in Propofit. VIII. 

N Am demonftrauimus , &c. Expofitio huius 
propojitionis hac erit. Sit elltpjis d B C D, 
cuius axes C A ,& B D ,& in quolibet eius qua- 
drante /ignentur tales circumferentia N G , 0 L, H 
Jf, M P , vt coni unet a retia linea O N , G L, H 
M , £>^P fint ad axim A C ordinatim applicata fe- 
c antes cum tn R, I , K , S; fint que binarum extre- 
marum N O, P .£>jt centro E difiantta aquales E B , 

E S , & binarum intermediarum LG,HM aquales a 
centro dtfiantia E I ,E K ofiendendum e fi figmenta 
G N,LO,H J^,M P aqualia efie . 

Et infttper dico , quod quodlibet horum Teg- 
mentorum non congruet alicui alio Tegmento , 

&C. Si enim in eodem, vel in duabus cllipfis qua- 
drantibus fumantur fermenta G N , dr M P non aque ab axis vertice B vel a 
verticibus A, C eiufdem axis remota, non erunt congruentia, vt deducitur ese 
propofi i. additarum huius. 



SECTIO CLVARTA 

Continens Propofit. XI. XII. XIII. & XIV. 
PROPOSITIO XI. 


AV aeli 


Vaelibet fedio parabolica , vt A B } cuius jxis B C,& ere- 
dum B D fimilis cft cuilibet fedioni parabolicx } vt E F> 
cuius axis F H, & eredum F I. 
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Ponamus itaque C B ad B D , vt H F ad F I , & diuidantur tam BC, 
quam F H in pundis K , L , M, N in cifdem rationibus, & educamus fu- 
per eas ordinationes OP.Q.R, AS,TV,X Y,EZ. Quia B C ad 
B D eft vt H F ad F I, & A C cft media proportionalis inter CB.BD £x i,. 
( 12. ex 1. ) pariterquc E H inter H F, F I ( 12. ex i.J igitur A C adC lib.i. 
B cft, vt E H adHF,&AS dupla ipfius A C ad C B cft , vt E Z ad 
H F; cumque B C ad B L polita fit, vt H F ad F N.erit B D ad B L,vt 
I F ad F N; igitur Q R ad L B eft vt X Y ad N F,- atque fic oftcndetur, 
quod O P ad K B cft , vt T V ad M F , quare proportio ordinationum- 
axis vnius fedionum ad fua abfcilTa cft, vt proportio ordinationum alte- 
rius ad fua ablcilTa,& proportiones abfcilfarum vnius fedionis ad abfcif- 
fa alterius fedionis cxdcm funt. Quare fcdio A B firailis cft ledioni E D ^j- 
F. Quod erat oftendendum. 

PROPOSITIO XII. 

S I duarum hyperbolarum , aut ellipfium duoe axium figura; 

fuerint fimiles , vtiquc fe&iones fimiles erunt : Si vero fue- 
rint fe&iones fimiles , figura: etiam fimiles erunt . 



Sint fcdioncs A B,E F, carum axes inclinati, vel tranfuerfi B t, F b, 
a & credi earum B D , F I, & maneant figna , ordinatio nes, & proporrio- 
b nes cxdcm , qux in prxccdenti propofitionc . Quoniam figura fcdionis 

V 2 AB 


Defin. »• 
Iulus. 


Ex dcf. 2. 
huius. 


n.Iib. i. 
Ibidem. 
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A B fimilis cft figura: fedtionis E F.crit quadratum H E ad H b JuH F, 
vt quadratum A C ad C a in C B i & b H in H F ad quadratum H F , 
vt n C in C B ad quadratum C B ( nam pofuimus H F ad F b , vt p Bad 
B a) ergoex arqualitate, quadratu' E H ad quadratu H F f ft , vt quadra- 
tum A C ad quadratum C B : & proptcrca E Z ad H F cft vt A 5 ad C 
Bi Atque fic oftendetur , quod X Y ad N F fit vt Qjl ad L B , &■ T V 
ad M F fit vt 0 P ad K B ; ergo proportiones ordinationum axis vnius 
carum ad fua abfcifTa funt catdcm rationibus aliarum ordinatipnuiq axis 
ad fua abfciira , & altcrnatiui*. Quare dua: fetSiones funt fimiles., , {„ 


i lli \tz 1 

IjO 


B 


E contra oftendetur, quod 
fi dua- fc&ioncs fuerint fimi- 
les, earu figura? fimiles quo- 
que erunt. Quia cft A C ad 
C B , vt E H ad H F , & ean- 
dem proportionem habent 
carum quadrata. i atquo 
quadratum H F ad H F in 
H b eft, vt quadratum C B 
ad C B in C a ( eo quod 
H F ad F b pofita fuit , vt 
C B ad B a ) ; ergo ex a:- 
qualitate quadratum E H ad 
b H in H F , nempe I F ^ 

ad F b ( 20 . ex' 1 . ) eft', vt quadratum A C ad a C in C B , nempe vt 
D B ad B * ( 20 . ex t.J ; quare figurat duarum fcdionum funt fimiles. 
Et hoc erat oftendendum . 
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PROPOSITIO XIII. 

jP Arabola non eft fimilis hyperbola? , neque ellipfi. 

HypcrboIr,'feu cllipfis A B fit axis B C, & inclinatus, fcu tranfuerfus a 
B a, & E F fit fciftio parabola: , cuius axis F H. Dico , quod fe&io E F 
non cft fimilis feftioni A B hyperbolicae, aut elliptica:, alioquin fit fitni- 
• a • lis ali- 


4 
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i lis alicui carum ('fi pof- 
fibilc cft) ergo poifu- 
mus educere in fingulis 
fedionibus potentes , 
qua: habeant ad fuaab- 
fciflfa axium cafde pro- 
portiones, & abfciflx in 
ter fc fint proportiona- 
les ; fintque ilix V M , 

Y N, P K, RL. Quia 

Y N ad N Fpofirafuit, 
vrRLadLB.&NF 
ad F M, vtL B ad BK, 

& F M ad M V , vt B 
K ad K P ; ergo YNad 
M V in potentia, nem- 
pe N F ad M F f' cumJ 
fedio fit parabola 19. 

ex ij nempe L B ad B K ex contrudtione crit.vt R L ad K P potentia, , 0 . !ib 
qux eandem proportionem habent , quam a L in L B ad 4 K in K B ; hb 
quia fe-ftio eft hyperbolr , aut ellipfis ( 20. ex 1.) quare 4 L in L B ad a " ’ 

K in K B cft , vt L B ad B K > quare a L efi aqualis 4 K : quod cft abfur- 
dum. Ieitur parabole non cft fimilis vili reliquarum fedtionum. Et hoc 
erat probandum . 


PROPOSITIO XIV. 

T fic oftendetur, quod hypcrbolx non eft fimilis ellipfi. 

Alioquin fequitur , quod quadratum 
R L ad quadratum K P, nempe 4 L in_, 

L B ad 4 K in K B in hyperbola cft, vt 
quadratum Y N ad quadratum M V , 
feu vt b N in N F ad b M in M F in cl- 
lipfi . His pofitis : quia L B ad B K po- 

fita fuit , vt N F ad M F ; ergo 4 L ad o/z " R. ( 

4 K eandem proportionem habet , quam f— .. . 1 ^, ■ \ 
b N ad b M:& hoceftabfurdum. Qua- A c s 
re feciio A B non cft fimilis E F;vt fue- 
rat propofitura. 

„ . , , ^ : v * Y> Xt v s? 

\ ...v A H "A xr ■ ;rr. vo\ 

" lh-.-i ; . a. v ;• R V) Vt '0 ! 

a «W» i J lM>.<4an ,Vifc¥V>. vj 

- - . ... via *. U «SU famt W Vi *d vv. twv. v 
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MONI- 
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-1qq 3^ imira itnilt lil . 

M O N I T V M. ' 

I N principio huius libri monuimus , definitionetn f milium ccnic.trum 
fechonum , qua: circunfertur , 'vitiofam ejfe j quod hic of elidendum 
Jufcepimus ; fed prius hac demonjlumda funt , 

LEMMA II. 

I N duabus contfccltontbus A"B , E F eiufdem nommis fu* eixim-> 
fyura G H D , K F 1 fmiles inter ft ,tdejl tranfuerfa latera <73, 
K F proportionalia fu* lateribus rechs 2? D , F 1 : duci debent m fngu- 
Its fetHorubus feries applicatarum ad axes , ita Tit axium abfctjj. a ( qua 
proportionales Junt inter fe ) ad coixermtnas potenuales non fmt tntjfdem 
rationibus . 

Sumamur dux abfcifx BC,F H, quarum C B xd B D habeat maiorem pro- 
portionem , quam habet H F ad F 1 , &CB,HF fecentur proportionalhcr in 
B,F ,& per ea punita ducantur ad axes ordinat im applicata A C , F. H , 
RtT V. Quoniam quadratum A C ad rcCt angulum GC B eandem proportio- 



nem habet, quam latus retium D B ad tranfuerfum G B , par iterq; quadratum 
E H ad retlangulum K H F eft vt I F ad F K, *t f, D B ad B G ex hjpotheji, 
ejl T t I F xd F K ; ergo quadratum A G ad rett angulum G C B tandem pro- 
portionem habet quam quadratum E H ad reti angulum K H F : & quia G B 
ad B Defi -ut K F ad P I , & D B ad B C minorem proportione habet quam 
t F ad F H , ergo ex aqualt G B ad B C, minorem proportionem habet quia u 
K F ad F H, & componendo in hyperbola , & dtuidendo in elltpfi G C ad C B 
feu reti angulum G C B ad quadratum B C minorem proportione habebit quam 
K H ad H F , fcu quam reti angulum K H F ad quadratum F H : erat autem 
quadratum A C ad reti angulum G C B vt quadratum E H ad reti angulum B 
H F ; igitur ex aquali, quadratum A C , ad quadratum C B minorem propor- 
tionem habet quam quadratum E H ad quadratum H F ,& ideo A C ad C B 

minorem 
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mi utrem proportionem habebit , quam E H ad H F . Pojiea quia C E ad B R 
erat vt H F ad f V ,& prius G B ad B C minore proportionem habebat, quam 
K F ad F H, ergo ex aquali G B ad B R minorem proportionem habet , quam 
K F ad F V , Cr componendo in hyperbola, dr diutdcndo in ellipfi G R ad R B, 
fcu rellangulum G R B ad quadratum B R minorem proportionem habet , quam 
K V ad y F , fcu reci angulum K V F ad quadratum V F ; fed propter Jimili- 
tudinem figurarum, vt prius quadratum fifR ad ree/ angulum G R B eft vt qua- 
dratu T V ad recfan^ulum K V F ; ergo ex aquali quadratum .IfR ad quadra- 
tum R B minorem proportionem habet, quam quadratum T V ad quadrat unus 
F F i & J^Jl ad R B minorem proportionem habebit , quam T V ad V F . Et 
fie reliqua omnes abfeiffa : quapropter patet propofitum . 

COR.OLLARIVM. 

H Jne confiat in duabus fimilibus conifeClionibus duci poffe duas feries appli- 
catarum ad axes, it aut abfeifia axium, qua inter fe proportionales Junt, 
ad Juas potent tales nonfint in qfdcm rationibus. Jt>uandoqaidc ex prima parte 
propofit tonis i i. quotiefeunque axium figura fimiles funt etiam feli tones tpfa 
Junt fimiles. 


LEMMA III. 


I fJ ijfdem figuris habent G % ad 8 D maiorem proportionem , quam 
K F ad F 1 duci debent dux ordinatim ad axes applicata , qua od 
conterminas abfctjfas eandem proportionem habeant . 

Ducatur qualibet ordinata E H , producanturq; vt fecet eoniunciam K I in 
L, & vt D B ad B G tta fiat L H ad H N , atq; fiat G C ad B C,vtN H ad 
H F, ducatur que ordinata A C;qua produc! a Jecet eoniunciam G D in P . Di- 
eo A C ,(jr E H efie quafitas . Quoniam quadratum A C ad rellangulum G C 
B eandem proportionem habet , quim D B ad B G , feu L H ad H N ,& rcHa. 
gtthtm G C B ad quadratum BC eft 
vt G C ad C B, feu vt N H ad H 
F , ergo ex aqualitate quadratunLj 
A C ad quadratum C B eft vt L H 
ad H F , feu vt reltangnlum L H 
F ad quadratum H F ; vel pottus 
vt quadratum E H ad quadratum 
H F ; tdcoquc A C ad C B erit vt 
E H ad H F . Jiuod erat propofi- 
tum. 
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L E M M A IV. 

S l G B ad H D maiorem proportionem halucrit , nuam K F ad F 
1 : Dico in fingulis fccliombus reperin non pcjje linas axium aL 
fcijfas inter fe proportionales , tj*e ad conterminas pctentiales ftnt m ctf- 
dem rationibus . 

Si enim Jieri potefl , Jit A C ad 
C B,vt E H ad H F, & ad 
R B fit, vt T V ad V F, atque C '~ 

B ad B R Jit vt H F ad F V ; con- A 
s ungantur recta G D, K' l qua [icet 
ordinatas in S , P, X, L-,& fecen- 
tur C a aqualis RS H b aqualis 
V x, funtq ; aqmdifl antes ; ergo co- 
ni ungentes S a , R C aquales fiunt , 

Cr parallela , (fi Jic etiam coni un- 
gentes .V b , & V H, quare quadratum A C , feu r e cl angulum P C B ad qua. 
aratum C B eandem proportionem habet, quam quadratum E H , feu re it angu- 
ium L H F ad quadratum H F ; i deoque P C ad C B eandem proportionem ha- 
bet, quam L H ad H F-,t[lverb C B ad B R,vt H F ad F V ,&pcrconucrJio- 
ncm rationis C B ad C R ejl vt H F ad H V , ergo ex aquali C P ad C R ejt 
v* L H ad H V : Eodem modo oficrodetnr , quod S R , feu a C ad R C ejl , vt 
X F , feu b H ad V H ierat autem P C ad C R vt L H ad H V tergo a P dif- 
ferentia ipfarum S R, P C ad G R , feu ad S a ejl vt b L differentia tpfarum 
X V ,L H ad H V ,feu ad X b i efque D B ad B G vt P a ad S a f propter pa- 
rallelas h S , C G , dr parallelas a P , dr B D ) pariterijue I F ad F K ejl vt L 
b ad b X , ergo Ii B ad B G eandem proportionem halet, quam I F ad F K i 
quod ejl contra hypotke(im, non ergo bina axium abfeiffa inter fe proportionales 
reperiri pojfunt in fecltonibus A B , cr E F , qua ad conterminas potent iales fnt 
in tifdcm rationibus ; quod erat ojlendcndum , 
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COROLLARIVM. 


H inc conflat in duabus feltionibns eiufdem nominis fi axium figura G B D, 
& K F I non fuerint Jimiles, neque feli tones A B,dr E F , finales ejfe . 
Nam ejl impofbile , vt omnes , ide/l infinita axium abfujft inter fe proportio- 
nales ad conterminas potent iales fint in eifdem rationibus , cum neque bina trua 
flnguhs reperiri poffmt ex hac propofitione. 


LEMMA V. 
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I 9J cifdem figuris rurfus G 7} ad B D maiorem proportionem habeat, 

<\ndm K F ad F 1 : Dico quod minime reperiri pojfunt axium ab- 
fcifit ereElis proportionales , <jua habeant eandem rationem ad contermi- 
nas potentiales . 

Secernor qualibet abficijfia, BC,F H iuvt C B ad B D fit vt H F ad F I, 
d- ducantur ordmatim ad axes applicata A C , E H ,qna producta / icent , con- 
iundas G D, K / in P,L, atque fiat 7 B ad B D -vt K F ad F I , iungatur- 
que T D fecans A P in M . M a m fi fiam efi redam C M in aqualem ejfie C P , 

( propterea quod 7 B minor eft, quam G B, cum ad eandem B D minorem pro- 
portionem habeat , quam G B , iaeoque pundum T, cr reda T D cadent intras 
triangulum G B D, & pundum M intra ipfium cadet , aut extra G D pro- 
ductam ) . guoniam D B ad B T eft vt I F ad F K , & erat C B ad B D vt 
H F ad F I ; ergo ex aquali C B ad B F erit vt H F ad F K, efi comparando 
terminorum fiummas in hyperbola,cr differentias in ellipfi ad antecedentes., 7 C 
adC Berit vt K H ad H F : eft veroM C ad C T vt L H ad H K ( eoquod 
tr sagula M C 7 L H F fimi ha fiunt triangulis fimihbus B D 7 , t F F , ) ergo 
ex aquali M C ad C B erit vt L H ad H F, (fi redangulum M C B ad quadra- 
tum C B eandem proportionem habebit , quam redangulum L H F ad quadra- 
tu H Fi fied redaniutu M C B aquale no eft red angulo P C B ( cum M C oftenfia 
fit inaquatis P C )\ ergo redangulum PC B , ficu quadratum A C ad quadratum 
C B non eandem proportionem habet, quam redangulum L H F ,/eu quadratum Ub. i. 
F H ad quadratum H F i (fi propterea A C ad C B non eandem proportionem 
habebit quam F. H ad H F . idem oftendetur in reliquis omnibus ab/cijfis fimi- 
Itter pofitis . Jguarc patet propofitum . 

COROLLARIVM I. 

M Anifieftum eft in conifiedtonibus non fimihbus duci pojfic duas fieries appli- 
catarum ad axes, itaui abfctfifia fimiles , ficu proportionales inter fic adeo- 
termmas potentiales non fint in q fidem rationibus . 

COROLLARIVM II. 

C olligitur pariter eonuertendo, quod in duabus fiedionibus eiu fidem nominis 
fi dua fieries abficijffarum fim ilium in axibus pofita fuertnt, & in vna fie- 
ne abficiffa ad conterminas potentiales maiorem proportionem habeant, quam m 
altera fier te, fieri poteft vt figura axium non fint inter fic fimiles : Sjtod vertfi- 
catur fialtcm m cafiu procedentis propofitionis . 

His pramiflis, quoniam paffoin definitione pofita ejfient taliter conuenit defini- 
to eft impoffibile , vt eidem fiubicdo definito competant dua paffones diuerfia ,(jr 
inter fit oppofita, exempli grana, fieri non poteft, vt in tnanguhs fimihbus ali- 

X quando 
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quindo anguli vnius inaquales fint Angulis alterius , a ut ahquaudo latera cire * 
tnzulos aquales non Jint proportionalia; ita in definitione Mjdorgiana ,quia co- 
ni fielliones dicuntur fimtles in quibus omnes axium abjctfia , qua proportionales 
funt inter fe tn qsdern fiunt rationibus ad conterminas potenti ales, igitur eident 
fiubteclo definito , idefi tu duabus fcitionibus comas limilibus,ejl tmpofibtie , vt 
reperiatur fieries aliqua infinitarum fimilium abjcijfiarum m axibus , qua ad con- 
terminas potcntialcs non fint m i) fidem rationibus ,fr Jiqntdcm dua paffones op~ 
pofita eidem fubieilo delinito conucniant nulla carum ent ems pago ejfientialis , 
& ideo definitio bona non erit: vt exempli gratia quia tn duobus fimiltbus cir- 
culorum ficgmcntts duo triangula inficripta pojfiunt cjje aquiangula , & etiam non 
aquiangula ; ergo fimihtudo inficriptorum triangulorum non cfi pajfio cjjentiahs ■ 
figmentorum circularium fimilium inter fic , Ct ideo non ent hac bona definitio: 
Similia circuloru fegmenta funt in quibus dcfcribi poflunc duo triangula fi- 
tnilia, dr ratio cfi , quia per definitionem nedum natura rei declaratur , indt- 
Coroll. catur, fed et tam dtfiinguitur , & dinerfificatur a qualibet aha ; & quoniam in 
Lem 2. ficil ionibus fimiltbus repertuntur dua feries fimilium abfiajfiarum , qua ad con- 
huius. terminas potcntialcs non funt tn tj fidem rationibus ; & 'e contra ex definitione 
Mjdorgj dua fieries fimilium abjcijjarum , qua ad conterminas potcntialcs fiunt 
in ijfidem rationibus , efifientiahter conuentunl definito ; igitur ha dua ot/pofiu 
pugiones conueniunt eidem fiubiello definito , ficiltcct fcltiombus Jimthbus m- 
xta Mydorgt) fient ent tam : quapropter tradita definitio feli tonum fimilium vfi 
tiofit erit, cr manca. 

Vt autem hoc clarius pateat ex- 
ponantur dua fielliones A />' , E F 
eiufidem nominis , quarum axes B 
C,F H ,& propofitum primo fit de- 
monftrarc ficil tones illas ejfie fimilcs 
inter fie ; ergo ofiendendum eft pafi 
Jionem definitionis tradita conncni- 
re J cilionibus A B , E F\ quod ni- 
mirum fimilcs axium abfeifia /«_» 
ijfidem rationibus debent ejfie adeo- 
terminas potcntialcs , Jr quia ivj 
definitione nulla cautio , vel determinatio adhibetur , igitur fimi pojfiunt qua- 
libet axium abficijfia B C , F H,& hae fice ari proportionaliter in R, V , & i 
pu nilis diuijionum duci po fiunt ad axes ordinat im applicata AC, E H , JlfiR, 
T V; & fiupponamus demonfiratum ejfie, quod B C ad C A fit vt F H ad H E, 
par iter que vt B X ad R Jfifit vt F V ad V T , tunc quidem ex vi definitionis 
deducitur , quod fimilcs fint fielliones A B , & E F . At quia demonfirari potejl 
exLera.j. yjdtm ficil ionibus ( (umendo abfctjfias B C, F H ad libitum , (*r proporttona- 

ulus ' liter dintdendo eas in R,& V) quod B C ad C A habet maiorem proportionem , 
quam F H ad H E; par i ter que B R ad R fifimaiorem proportione habeat , quam 
Coroll. i. f v ad V T , drjic femper; ergo non poterit deduci fimihtudo potius quam nom 
*£££ fimtlitudo; t deoque definitio fimilium ficil ionum erit vittofia , quandoquidem ex 
ea dua contradtUoria deducuntur . 

Secundo loco fiupponantur dua fielliones A B, & E F fimilcs inter fie, & pro- 
pofitum, fil demonfirare quod axium figura , ficu rcilangala C B D , & K FI 
. • fint 
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f nt fimitia, qua quidem , ejl propofitio 3. libri 4. Mydorgij , eiufique praparatio , 
feu confirullio tutis e fl (,& appono eius verba immutans tantummodo literis fi- 
gurari) fint a fc&ionc A B ordinatim ad axim B C applicat* bini qui* 
qu* A C, Q_R,& vt C B ad B R ita fit, H F ad F V.ordinatimquc afc- 
&ionc E F applicentur E H , T V ( fiubfiequitur pojlca demonfiratio fic . ) 
Quoniam igitur fimiles ponuntur fe&iones A B , E F , & Aint H F , F V 
portiones portionibus C B , B R /imiles ,■ ( ideft proportionales ) vt B C 
ad C A, ita erit F H ad H E, & vt B R ad R O , ita erit F V ad V T, 

&c. 

Huiufimodi verba fubtititri trutina expendenda funt . In praparatione , feu 
confirultione affiumit abficifias B C ,efiF H\abfcjuc vlla lege-, aut determinatione', 
ergo fumi pojfiunt cuiuficunq ; longitudinis: quare fieri poteft vt C B ad latus re- 
tium B D non habeat eandem proportionem quam habet F H ad F I , & tunc ; 
fcet C B , H F diuidantur proportionaliter , & ducantur potentiales, &c. A C huius? 
ad C B habebit maiorem, aut minorem proportionem quam E H ad H F , & pa- 
riter R ad R B non habebit tandem rationem , quam T V ad V F,& ficvB 
terius in tota ferie ; fed ex hoc fequttur , quod pofllnt ejfe figura axium tnter fe Coroll. 1. 
nonfimtles ; Mydorgius autem fimtles ejje concludit ; igitur ex eadem hypothefi , Lcm. j. 
Cr ex eadem definitione deducitur , quod feli tones fimtles habent figuras axsum-a 1,U1US ' 
fimilts inter fit , cr non fimiles, quod ejl impojftbile ; non igitur definitio aMy- 
dorgio tradita legittma , & perficit a efl: quod fuerat ofiendendum . 

fiiuod vero definitio i me reformata tribui pojpt Apollonio conqcttur fracipue 
ex demonfirattone fecunda partis propor. 1 2. ibi enim ex hac fuppofitione , quod 



ficilicet du a fie Iliones AB, & E F fint fimiles deducit earum figuras fimiles effie'. 
Ait entm . quia cft A C ad C B vt E H ad H F , & eandem proportione 
habent earum quadrata , atque quadratum H F ad reft angulum : F H b 
eandem proportionem habet quam quadratum C B ad redtangulu B C a 
( eo quod H F ad F b pofita fuit vt C B ad B a ) ergo , Scc. Modo fi ac- 
curate hac verba perpendantur non poterit hic vfiurpari vulgata definitio Euto- 
cij , vel Mjdorgij ; nam cum feli tones A B, E F Jupponantnr fimiles , ea tan- 
tummodo qua in definitione fimilium fieUionum perhibentur coneedi pofiunt , & 
nihil amptius ; igitur fi in definitione non includitur particula Hia [ abficijfia H 
F,C B ad ere lia, vel tranfiuerfi* latera F b,ia fint prp portionali a ] deliran- 

X 1 uspe- 
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tis potius, quam demondr antis 
ejfct dicere . Eo quod H F > ad 
E 4 polita fuitvtC 15 ad B<; 
vbi nam, aut quando hoc fuppo- 
Jitum cji ,fi in definitione non 
continetur ? Nec {aspuar i po- 
tefi cafu hac verba in textu ir- 
rcpfifie,cum in alijs locis repe- 
tantur , fi ab eis pendeat tota 
dcmonjlratio ,• igitur m defint- 
tunc vulgata addenda cft HU 
particula , abfciiT.c line in ea- 
dem ratione ad crc&a; 

Hurfus in propof. n.fi 1. 0 

parte 1 2 . quando conclujio demon/lrationis e fi quod [ccitones A B , E F fimi - 
les fint : tunc quidem quia tenetur ofitndere Apollonius definitionem traditam-* 
conuenirt /cilionibus A B,E F , non afiumit incaute, abfcijfas homologas C B , 
H F , fcd ait in 1 1 , propefitituc ponamus CBadBD vt H F ad F 1 , <$■ 
in 1 2 . inquit, nam pofuimus H F ad F i vt C Ii ad 15 a.&c. Pofiea m pro- 
pofitione \ 6. lucra a : ergo M A ad A P , idefi abfeiffa ad erecium cft vt O 
C ad C Q ±feu vt homologa abfeifia ad latus rcilitm, &C angulus O squalis 
cft M: patet igitur , vt diximus in n.cx 6. quod ii, &c. Ex quibus locis 
fatis aperte colligitur ( m fallor ) td quod fnpra rationibus non lembus infi- 
maui , quod abfeiffa proportionales efje debent ereitis in fictionibus fimthbus , 



Sed hic ammaduer tendam efi, eandem definitionem ntnpoffi aque aptari fe- 
(lienibus conicis , asque figmentis conicis fim ilibus , vt perperam ccufmt Mydor- 
giustnam m figmentis conicis fi milibus ABC, fi D F. P diametrorum aqui 
ad bafes inclinatarum abfeiffa homologa ex fui natura determinata funt, quan- 
doquidem non po fiunt efie maiores, neque minores quam G B, (fi H E, qua mter 
bafes A C, (fi D F fegmen torum conicorum, (fi vertices B, E intercipiuntur i 
Tropof. at fi in conicis feli iambus ABS,(fiKFG fint axes tronfuerfis a B, (fi b P 
I». huius ad fne latera recta B D , (fi F I tn eadem proportione, tunc quidem fimites e- 
Jil. i rnnt cuma linea ABS,fiKFG, qua pofinnt habere- indeterminatas , fi mal- 
liphces longitudines , tmmo pffsunt m infinitum prolongari, fi fuerint parabola 

vel 
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vel hypcrbo/a , nec habent b.ifcs , 4 quibus circumfiribantur , igitur in /titionibus 
fi, milibus A B , (fi G F homoleg < axium abfiifia B C,F Hnon /apponuntur itm 
difielta, (fi determinata i quare po fiunt tfiecuiufiunque men/ura , (fi habere pof- 
Junt eandem , (fi non eandem proportionem ad conterminas potentiales ; (fi tdeo 
ad vitandam incertttudtnem admugi debet determinatio , quod praebita homo- 
loga ab/cifia B C , F H proportionales fint lateribus reltis B D,F I, at in fig- 
mentis , /eu portionibus fi Itionum conicarum (im ilium inutilis omnino e fiet iua 
determinatio . An vero hac mea finientia omnino reijci debeat alift indicandi 
rebnquo . 


Nota: in Propofit. XI. 


G Vmque B C ad B L pofira fit vt H F ad F N , &c. Quia inner tendo 
D B ad B C eandem proportionem habet quam I F ad F H,& C B ad B 
L eft vt Ft F ad F N ; ergo ex aquali ordinata D B ad B L eandem proportio- 
nem habebit , quam l F ad ( FI ; cfiquc ordinat im applicata Qju meata pro- 


'V'» 


. 7 . 


portionalis inter ab fi i fiam BL.tr latus rectum BD ( cum in parabola quadra- 
tum Qj- aquale fit reit angulo L BD ) pariter que X -V media proportionalis eft 
sater F N.& I F; ergo Qj- ad L B eft vt X N ad N F.& antecedentium 
dupla , fitbeet QR ad L B , atque X 1 ad H F ut eadem ratione erunt . A en 
Deus o finditur O F ad K B vt T F ad AI F . 

Notx 
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Notx in Propofit. XIL 


S Vpponamus itaque fedtiones A B , E F , carum inclinati , vel tran- ^ 
fuerfi B a, T b, & crcdti eorum B D, F I ordinationes, & propofitio- 
nes, vti diximus, &c. idefi. Sint axes inclinati, Jiuc tran [ner fi B a, F b,& 
mancam figna, ordinationes , ffr proportiones eadem, qua in prae edent i propofi- 
tione ; fetheet fiat C B ad B D , vt H F ad FI, & qma D B ad B a eft vt i 
F ad F b ( propter fimihtudmcm figurarum D B a , / F b ) ergo ex aquali C 
B ad B a erit vt H. F ad F b ■,& comparando antecedentes ad fiummas termino- 
rum in hyperbola , & ad differentias in c/Hpfi erit B C ad C a vt F H ad H b .• 
poflea diuidantur tam B C, quam F H in fi fidem rationibus in punctis K , L , 

M, N, & educantur ordtnatim applicata, ficu aqu id filantes bafibus 0 P , J%Jl , 

A S ,T V, X r, E Z . 

Quoniam figura fcdlionis A B fimilis eft figura; fedlionis E F erit qua- 
dratum H E ad H b in H F, vt quadratum A C ad C a in C B , & 'b H 
in H F ad quadratum H F, vt C a in C B ad quadratnm C B f nam po- 
fuimus H F ad F b , vt C B ad B a, &c.) Quoniam in figuris, ficu retlan- 
gulis fimiltbus DBl,drIFb habet D B ad B i eandem proportionem, quini 
■ lib. i. I F ad F b vt D ad B 3. , ita e fi quadratum A C ad reti angulum B C a , 
par iter que vt l F ad F b ita eft quadratum E H ad reti angulu F H b fcd{fi- 
cut in prae edentt nota dictum eft) C a ad C B, ficu reti angulum B C i. ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam H b ad H F , ficu quam reti an- 
gulum F Hb ad quadratum F H; igitur ex aqualitate quadratum A C ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam quadratum E H ad quadratum 
FT F . 

Atque quadratum H F ad H F in H b eft vt quadratum C B ad B Cin C 
C aleo quod H F ad F b pofita fuit C B ad B a ) , ergo cx a;qualitatc,&c. 
jdeft fumatur axium abftifia C B, H F, qua fint proportionales lateribus retiis 
B D , & F I , ftu proportionales fint lateribus tranfuerfis B a, (fi F b,(fi fiecetur 
abfcijfia B C , & F H proportionahter in puntlis K, L , M , N ,& per punita 
dtuifionum ducantur ordinatim applicata A C, SfiL, E H , X N , ffre. J^uia Si- 
thones A B, E F fiupponuntur fimiles ; ergo ex definitione 2 . huius A C ad C B 
eandem proportionem habebit , quam E H 'ad H F , nec non fifiL ad L B erit vt 
X A' ad N F ; & ideo quadratum A C ad quadratum C B eandem proportione 
habet, quam quadratum F. H ad quadratum H F ; (fi quia ex eonftruthoncj 
iuxta leges definitionis j. vt C B ad B 3 ita erat H F ad Fb,& comparando 
antecedentes ad terminor» fiummas in hyperbolis, ffr ad differentias in elhpfibus, 
habebit B C ad C a , ficu quadratum B C ad reti angulum B C a eande propor- 
tionem quam F H habet ad H b ,fcu quam quadratum F FI habet adretlangu- 
lum F Hb i ergo ex aqualitate quadratum A C ad reti angulum B C a eadem 
proportionem habet, quam quadratum E H ad reti angulum F Hb, eft vero la- 
tus retium D B ad latus tranjucrjum B a, vt quadratum AC ad rcltangulum 
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B c a , pariterque latus re- 
itum 1 F ad traufucrfum F 
b eft vt quadratum E H ad 
reil angulum F H b , igitur 
D B ad B 3 eandem propor- 
tionem habebit quam t F ad 
F b , & idea figura axium 
f miles erunt. 



21. lib. f. 


Notae in Propofit. XIII. 


S int axes earum B C . & inclinatus , feu tranfuerfus B a , Sic. Addidi 
verba , qua in expofittone propofitioms deficiunt. Hyperbole , feu eUipfis A 
B fit axis B C, dr inclinatus , feta tranfuerfus B a , & E F fit parabole > tutus 
axis F H , &c. _ r 

Alioquin fit ( fi pofli- 
bile eft ) fimilis vni ea- 
rum , & minima fimilis 
carum figura: , qu® non 
funt fimues fuis figuris: 
deinde pofTumus produ- 
cere in fingulis fe&ioni- 
bus potentes, &c. Non 
nulla verba ex hoc textu 
expunxi vt fnperuacanea 
eiufq-, fenfus hic eft . Sie- 
nim parabola E F fimilis 
eft hyperbole , aut elltpfi A 

B(ex definitione fimilium Dc/in. i\ 

figurarum ) duci poftunt 
in vnaqnaque duarum fi- 
mtlium fcit tonum ordina- 
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natim ad axium applicata , numero pares , qua ad ab/cifi/xs fint proportionales » 
tum ab/ci/a inter Je: Vnde /equitur poftrema conclujio , qua tn textu habetur , 
quod nimirum rei! angulum a LB ad reti angulum a K B eandem proportionem 
habeat, quam abjetf/a, L B ad ab/cij/am K E :fcd quotie/cunque duo reltangu- 
la eandem proportionem habent, quam ba/es, sila furit aque aha: igitur altitu- 
dines li.ffa K aquales Jnnt inter /e, pars, & totum: quod eft absurdum. 

Nota: in Propofit. XIV. 

A Lioquin fcquitur, quod quadratum R L ad quadratum K P,&c. In 
propofitionc de/cit expofitio, qua talis efi . Sit A B qualibet hyperbole 
& E f qualibet tllip/is . Dico A B lpfi E 
F Jimilcm non e/e . Sint eorum axes late- 
ra tranfuerfa ,& recta eadem, qua inpra- 
cedcnti propojitione pofita /unt . Et /qui- 
dem /ciliones A B ,& E F /miles credtn- 
tur, ncce/ario ex definitione /ecunda,duci 
poterunt ad axes ordinat im applicata nu- t ys' L 

mero pares proportionales abfcijjis , tvm-i i- 

ab/cijfa inter /e proportionales: & vt i«-> 
prae edenti propefinonc o/cn/um eft , qua- 
dratum R L ad quadratum P K , /a licet 
. rell angulum a. L B ad reO angulum a K B in hyperbolx eandem proportionem j 
habebit , quam quadratum r N ad quadratum V St , /eu quam re it angulum b 
N F ad reilangubtm b U F in ellipfi, ergo rell angulum a L B ad relt angulum 
a K B eandem proportionem habet , quam rell angulum b N F ad rell angulum 
b St F: /ed eorundem reltangulorum ba/es proportionales /unt, eo quod L B ad 
B K erat vt N F ad F M ; igitur eorundem altitudines proportionales erunt , 
/cilieet a L ad a K eandem proportionem habebit , quam b N ad b M , /ed /«_» 
hypcrqola a L maior eft, quam a K ■, in ellipfi vero contra b N minor eft, qua 
b M ; igitur maior a L ad minorem a K eandem proportionem habebit , quam 
miner b N ad maiorem b M. J^uod erat ab/urdum . 

SECTIO CLVINTA 

Continens fex Propofitiones Praemittas , 

PROPOSITIO I. II. III. IV. & V. 

S I in triangulis ABC, D E F in duobus circulorum Teg- 
mentis A T C , D G F deferiptis , a duobus angulis B , 
E , educantur duae reda: lineae B T H , EGI efficientes cum 
bafibus A C , D F duos angulos H , I aequales ( incidentes in 

prima 
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prima figura extra duo fegmcnta , & in fecunda intra, at inter- 
na intra duos femicirculos ) , & fuerit proportio plani redan- 
guli ex portionibus linea: bafis inter angulum prouenientcm , & 

2 duos angulos reliquos trianguli , nempe A H in H C ad qua- 
dratum interceptae inter prouenientem angulum , & circuli peri- 
pheriam , nempe ad Jquadratum H B in quolibet cafii eadem.» 
fit , quam D I in I F ad quadratum I E , vel H A in H C ad 
quadratum H T fit , vt D I in J F ad quadratum I G ; fintque 
duo priores anguli , inter fe sequafes , & prouenientesi extra duo 

3 triangula pofiti : vel duo priores redi , & prouenienfes intra, 
duos angulos non fint redi ; aut duo priores non redii , &pro- 
uenientes redii intra duo triangula : vel duo priores diuerfie , 

J aut eiufdem Ipeciei , fed duae linex efficiant duos angulos aequa- 
les cum lateribus duorum triangulorum fubtendentibus angulos 
proucnientes : vtique duo priora triangula funt fimilia . 

Quia C H in H A,- nempe T HJn H B ad quadratum H B > quod cft, 
v t H T ad H B eandem proportionem habet , quam D I in I F , nempe 

E V 


G Iin I E ad quadratum I E , quod cft vt I G ad I E, erit B H ad H T, 
vt E I ad I Gj «militer, & eorum quadrata > oftendetur igitur ex xqua- 
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lirate , quod fi fuerit A H in H C ad quadratum H B , vt D I in I F ad 
quadratum I E , quod A H in H C ad quadratum H T fit etiam , vt I D 
in 1 F ad quadratum I G . Dico iam , quod triangulum ABC fimile clfc 
triangulo D E F. Si enim hoc veruui non eft, non erit angulus A a:qua- 
lis vni duorum angulorum D, vel F: fitque angulus D maior , quam A, 

& fiat angulus KDF ecqualis A, iungaturque F K;quia angulus K,ve- 
luti E, eft aequalis angulo Bjfimilia erunt triangula ABC,DKF,&e- 
ducamus K L parallelam E 1 : quare K L F fimile quoque erit B H C b 
ideoque H A ad H B eft vt D L ad L K , & H C ad H B, vt F L ad L 
K; igitur H A in H C, nempe B H in H T ad quadratum H B, quod eft, 
vt H T ad H B , qua; oftenia eft, vt I G ad I E, erit vt D L in L F, ne- 
pe K L in L M ad qua- 
dratum K L .• & propte- 
rca M L ad L K erit vt G 
I ad I E in omnibus fi- 
guris ;& hoc eft abfurdii 
in prima figura : in fecun- 
da vero fecentur bifariam 
EC,KMinN,0,& 
iungatur N O , qux pa- 
rallela erit L I.quiafunt 
dux perpendiculares fu- 
per K M,E G, qtixfunt 
parallela: ; ergo I N eft 
squalis L O , & quia E G ad E I iam oftcnfa eft vt K M ad K L ; ergo 
E N ad E I eft, vt O K ad K L : & diuidendo erit N I ad I E , vt O L , 
qua: eft squalis N I ad L K . Et hoc quoque eft abfurdum . 

In figura autem tertia educamus duas perpendiculares E P Q , K R S e 
fuper diametrum D F, cui occurrant in P , R : & iun^amus G M S , 
quia erat GEadEI,vtMKadLK,& propter fimilitudinem trian- 
gulorum I EP, K LR, E I ad E P eft, vt L K ad KR, atque E PadE 
Qjcft, vt R K ad K S , Sc angulus G E Qjequalis eft M K S ; ergo E Q 
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Qfimile eft M K S , 
quare angulus G ae- 
qualis eft angulo M, 
& proptercaperiphc- 
riae E F Q., & K FS, 
quibus infiftunt , ae- 
quales erunt , quod 
eft abfurdu: eft enim 
E F Qjnaior, quam 
K F S > ergo duo tria- 
gula A B C , D E F 
in omnibus figuris 
funtfimilia. Quode- 
rat oftendendum . 
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PROPOSITIO 

Pracmifla VI. 


D Einde fint duo anguli B , E qualefcunque ; fed angulus 
A B H , vel C B H aequalis angulo DEI,autFEI: 
& fupponantur reliqua omnia iam di&a. 

Quia proportio C H in H A ad quadratum H B fuppofira eft , vt F I 
in I D ad quadratum I E, & H C, vel H A ad H B eft, vt F I, vel D I 
ad I E; erit etiam H A ad H B, vt I D ad I E , & duo anguli H , I funt 
aequales i igitur triangulum H B A , aut H B C firaile eft triangulo E D 
I , aut E F I , quare duo triangula A B C , D E F fimilia funt Et hoc 
erat oftendendum. 


Notae in Propofit. Pracmiflas 

I. II. III. IV. & V. 

A fferuntur in huc ftBiant aliqua propafitiones fmul coaceruata , qua letn - 
mattea funt, & vfum bibent tn fequentibus propoftimtbus ; fine cenq- 
ctturex hoc titula PRAEMISSAE rubeis characteribus infer ipta ,huiufmodt le- 
tniti Textu i Apellanij ib Artbtca Interprete , vel ab aliquo alio fupcradditafut(fc ; 
licet Pappus Alexandrinus libra 7 . inerat eadem fere lemmata, tanqua prapria, 
dr conferentia ad Apolloni/ fextt libri intclligentiim . 

Patejl tamen propofitia vniuerfalis breuius exponi hac ratione . Si i vertici- 
bus duarum triangulorum a duobus circulis camprthenforum recta hnea dufta 
ejjictant cum bajibus angulos aquales; atque eorundem fegmenternm inter bajim, 
C t Pcnpheriam interceptorum quadrata ad rcitangula Jub fattis fegmentis ba- 

Y a f»nt 



fiunt tundent proportionem habeant , fuerint/] ne anguli verticales inter fe aquales, 
vel qui a lateribus , dr a vertice duliis continentur ,fint aquales : femper trian- 
gula erunt fimtha , 

Dico iam, quod triangulum A B C fimile eft triangulo D E F, fi enim a, 
hoc verum non eft, fit angulus D maior , quam angulus A , &c. Textus 
alterari debutt , nam duo triangula B A C , dr E D F ponuntur non /imi lia , & 
propter e a aquiangula non erunt, fcilicet non habebunt duos angulos aquales duo- 
bus angulis alterius trianguli ; fed ex hypotbe/i anguli verticales A B C ,dr D E 
F aquales erant ; ergo angulus B A C non erit aqualis angulo E D F , nequeat 
angulo E F D ; alias dilta triangula efient aquiangula, Cr fimi lia , quod notu 
ponitur ;~igttur neceffe eft ,vt angulus A non fit aqualis vni duorum angulorum 
T), vel F ,poft e a rcliasegnlorum A ii C , dr D I F tam latus A H ipfius H C 
non fit matus , quam D l ipfius 1 F , & ad pur.hu D fiat angulus F D K aqua- 
lis angulo A . 

Quare K L F fimile quoq;crit B H C,8cc.JZuonia angulus F D K aqualis 
eft facias angulo C A B, er angulus F K D feu ei aqualis F E D eft ipft angu- 
lo A B C aquatis ( cum in fimilibus circulorum fegmcntis ex fiant), igitur itu 
triangulis FKD,&CBA ternus angulus A' F D aqualis erit tertio angulo 
C ; dr propter parallelas K L, E l eft angulus D L A' aqualis angulo D I E ; eft 
vero angulus A H B cx hypothefi aqualis eidem angulo DIE ; ergo angulus D 
L K aqualis eft angulo A H B,dr F L K aqualis angulo C H B: atoftenfusfuit 
angulus K F L aqualis angulo B C H ; ergo angulo C B H aqualis eft angulus 
F A' Ai ideoqnc triangula C B H ,(jr F K L fimtha erunt. Pariterqi duo trian- 
gula B A H , cr K D L ftmiha erunt , cum angulus L aqualis fit angulo H , dr 
Angulus K D L aqualis fit interno B A H . 

Et hoc eft abfurdum in prima figura, &c . Quoniam funt retia linea itu Q 
circulo applicata K M, E G parallela inter fei ergo coutunlia relia linea E K , 

G M parallela erunt inter fe, aut connenicnt extra circu/umcum diametro bifa- 
riam, cr ad angulos reiios dt ni dente applicatas EG,K M; fed eadem reiia Irnea 
G M fecat trianguli ba/im F A 1 intra circulu, aut extra ipfnm inter punita 1 , A, dr 
F\( propter ea quod angulus E I F confli tuitur .i duabus tn circulo applicatis extra 
tpfitm concurrentibus ) ; ergo tres comuntla rella Une a K E,M G ,cr I L,nec funt 
omnes inter fe parallela, nec tn vno punito coueniunt ,dr propterea E l,dr K Ec 
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| In fecunda vero fecentur bifariam E G , K M in N O , &c. Sunt enim 
in tertio cafu K M , & E G perpendiculares ad bajim D F ; igitur (i fecentur 
bifariam m O , & N coninnlla rtcla linea N O diameter circuli erit , quando- 
quidem diuidit bifariam duas cquidiff antes tn circulo applicatas ; & sdeo eas 
fecat ad angulos reffos ,fi enti D F ea f dem pcrpendiculartter fecabat ; & propte- 
rea 1 N O L parallclogram- 
mum erit , cuius latera op- 
pofta N / ,dr O L aqualia 
erunt . Pofica quia ojlenfa 
ftitt IG ad 1 E ,vt L M 
ad L A'; ergo fumme termi- 
norum ad confcquentes pro 
portionales erunt ; filice \ 

G E ad E t erit vt M K ad 
KL,& antecedentia femif- 
fes N E ad E 1 , vt O A" ad 
K L : f di uidcndo , dita a- 
quales N 1 ,0 L candcnui 
proportionem habebunt adi F. , & L K ; tdeoq\ / E aqualis eft L K. Et quanta 
triangubtm A B H fimi lc eft triangulo DEL; ergo A H ad H B eandem pro- 
portionem habet , quam T) L ad L K eft que triangulum B H C fimile triangu- 
lo K L F ; ergo B H ad H C eft it KL ad L F ,(jr ex aquali tate vt AH adii C 
ita eft D L ad L F ;erat autem figmentum A H non maius figmento H C;ergO 
D L maius non erit figmento L F; fed erat figmentum D 1 non maius fiegmen- 
to l F , igitur duo figmenta D 1 , Cr D L nonfunt maiora, idefi non fiunt ma- 
iora medietate totius D F , fed diameter parallela ipfis K M,& E G fecat DF 
bifariam ; ergo K M, E G ad eafidem partes diametri cadunt ver fias D,& fiunt 
inter fe parallela '• ergo in aqua hier a centro diftanc, ideoque inaquales erunt in- 
tcr Je> Cr earum medi tat es N E, O K inaquales erunt-, ablatis aqualibus N 
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1,0 L remanebunt T F.,L K maquates . JOjfod tft ab fur dum : oftenfe enim fue- 
runt prius Aquales inter fe. 

In figura autem tertia ducamus duas perpendiculares , Scc. In quarte 
cafu {apponuntur bafet A C , & D F per centra circulorum tranftre , eo quod 
anguli A BC,Cr D E F refli {apponuntur, atque refla hnet B H , E 1 hojlj 
funt perpendiculares fuptr tafdem bafes , licet intra circulos cjjiciant angulos B 
HC,& E I F inter fe aqua- 
les: per fe fla igitur conftru- 
fhonc, vt prius ad diame- 
tri D F, ducatur ex punflts 
E,& K perpendiculares E 
J{, K S , que dm i detur bi- 
faria, & ad angulos re flos 
inP , & R. Et quoniaaLj 
( vt in prae edentt cafu ofte- 
fum ejl ) G E ad E 1 ean- 
dem proportionem habet , 
quam M K ad E L , cum- 
que latera I E , L K jffnl . 

parallela, par i ter que P E ,& K K aquidiflent , atque bafes 1 P , L R tn dire- 
flum pofta fint, erunt triangula I E P,& L Kr aqutangula, &Jimilia : & 
propterea 1 E ad E P erit ,vt L K ad K R :tft vero P E ad eius duplam E 4» 
vt R K ad eius duplam K S ( cum diameter fecet eas bifariam , quas perpendt- 
culariter prius fccabat)crgo, ex aquali ordinata, erit C F. ad E vt MI* 

K S; funtq ■ anguli verticales C S aquales , propter e a quod conti- 

netur ii refles lineis qua bina binis funt aquidiftantes ; ergo triangula C £<*sj & 

M ES f milia funt inter fe: & propterea angulus EG aqualis erit angulo IMS. 

Et propterea fegmentum E F Q. maius fimile cjrit fegmento K F S mi- I 
nori: quod eft abfurdum, &c. Legendum puto . Et prootcrca perrfheria E F 
Jf, & E F S, quibus infijlunt aquales erunt : quod eft abfurdum . Eft enim E 
F Jfmator , quam K F S, 
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Notae in Propofit. PrxrrufT VI. 

Einde fint duo anguli B, E qualefeumque ; fed angulus A B H.vcl a 
C B H arqualis angulo DEI vel F E 1. & condictiones . vti uixt- 

E K 
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mus , &C. Expofitio , atque demonfiratio Imius propofitionis obfiura cfi propter 
nimiam eius breuitatem : itaque duo eius cafus dtfiingus debent hac ratione . In 
duobus triangulis A B C , D E F fupponantur anguli H,<*r I aquales , par iter- 
que anguli H B A , I E D aquales inter fe ; i deo que duo triangula A B H , & 
E> E I fimi lia erunt , propter ea A H ad H B eandem proportionem- habebit , 

quam D 1 ad I Ei fed ex aniucrfali hypothefi re ft angulum C A H ad quadra- 
tum H B eandem proportionem habet , quam recl angulum F 1 D ad quadratum 
i E, dr componuntur proportiones reti angulorum ad quadrata iam dici a ex ra- 
tionibus laterum circa angulos aquales H , & I , funtque ofienft proportiones A 
H ad H B , atque D l ad l E eadem inter fe ; igitur reliqua componentes pro- 
portiones , fcilicet C H ad H B, at que F 1 ad I E eadem quoque erunt inter fe, 
cr comprehendunt angulos aquales H , & l i igitur triangula C H B,dr F I E 
fimtlta funt inter fe : dr propterca angulus B C A aqualis erit angulo E F D , 
fed anguli B A C , & E D F aquales funt inter fe , quia eorum confequentes 
aquales erant in triangulis aquiangulis B A H,& E D-/, igitur duo tnangu- 
l*BAC,drEDF aqu ungula, & Jimtlta mter fe erunt . 

Simili modo fi fupponantur anguli C B H ,& F E / aquales, cum anguli H, 
(fi 1 aquales fint, erunt triangula B C H ,dr E F 1 fimi lia inter fe,& vt prius, 
vfiendentur quoque triangula ablata B A H , E D / aquiangula , dr fimi lia in- 
ter. fe ( propterca quod circa angulos aquales H ,& l babent latera proporttona- 
ha ) ; cr ideo refidua triangula C A B , & F D E erunt quoque fimtlta , zt 
propofitum fuerat . 

SECTIO SEXTA 

; U Continens Propofit. XV. XVI. & XVII. 
PROPOSITIO XV. 

D Varum hyperbolarum , aut ellipfium, C figurx diametro- 
rum, qux axes non fint , fuerint fimiles , atque potentes 
contineant cum diametris angulos squales : vdque fedfiones 
funt fimiles . 

Sint fettiones A B , C D hypcrbolicas , vel elliptica: carum diametri, 
qua: non fint axes I A K , L C M , & earum centra G, H , & duo axes 
fint E B , F D : & educamus duas tangentes A R , C S ad duos axes, 
qua: continebunt cum duabus diametris A K, C M duos angulos arqua- 
les, eo quo J parallela: funt potcntialihus ad diametros cdu&is ; & edu- 
camus a B , D ad duabus diametros A K , C M tangentes B N,DO,& 
circumducamus fuper triangula B N G , H D O duos circulos , & ex A , 
C educamus ad axes duas potcntialcs A P , C Q^, & per B,D ducamus 
I B T, L D V parallelas iplis A R , C S.qua: feccnt duos circulos in B, 
b T , D » V : eritque G 1 in I N , fcilicet ei atqualc T I in I B ad quadra- 
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tum potentialis I B , vt H L in L O , fcu L V in L D ad quadratum L 
D » co quod quilibet ex didis proportionibus eadem eft proportioni fi- 
37.I*. 1. gura: K A, & M C ( 39. ex 1. ),ergo T I ad I B eft, vt V L ad L D,& 
angulus I , qui xqualis eft ipfi R A G atqualis eft angulo L, qui arqualis 
Propof. 2. eft S C H ; igitur angulus G xqualis etiam eft angulo H : & pro pt crea., 
prxmiir. G A R fimile eft H C S,& pariter G A P,H C Q funt fimilia ,quiaP,Q. 
funt rcdi.vndc A P R, C QS funt ctia fimilia, & proportio vniufcuiufq; 
eorum, nempe G P,P R ad P A , eft, vt proportio H Q , S Q_ad CQ> 
igitur G P in P R ad quadratum P A , nempe B E ad predum illius ( 39. 
cx 1. ) eft vt H QJn QS ad quadratum C Qj. nempe D F ad eredum-. 
37. lib. 1. illius ( 3 9 . ex 1. ); igitur 
figura: duorum axiu funt 
fimiles , & dua: fedion es 
fimiles funt ( 1 *. ex 
fcd oportet in ellipfi 
dux diametri , idcoquo 
duo axes fint fimul aut 
tranfuerfi , aut Ifiroul re- 
di . Et hoc erat propofi- 
tum. 
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PROPOSITIO XVI. 

S I fc&ioncs AB, CD fimiles inter fc, qua: fint prius para- 
bola: , tangant linea: A E , C F terminata: ad earum axes 
EB,FD, 6 i contineant cum illis angulos squales E , F , & 
in qualibet earum educantur ordinationes G H , I K ad diame- 
tros L AM,NCO tranfeuntes per pumila contadus axibus 

E F 




squidiftantcs , & fuerit proportio fuarum abfeiflarum AM,C i 
O ad lineas tangentes AE,CF eadem ; vtique ordinationes 
abfcindent ex (edionibus fimilia fegmenta , & fimiliter pofita , vt 
G A H , I C K . Si vero ordinationes fecuerint fimilia fegmen- 
ta ; vtique fe&iones fimiles erunt , & abfeiflarum ad lineas tan- 
gentes proportio erit eadem , atque linea: tangentes continebunt 
cum axibus angulos squales. 

Educamus enim duas BL,DN fuper duos axes B E , F D perpendi- 
culares, qua: tangent fediones in B , D : & ponamus A P ad duplam A **• lb ' *' 
E, vt R A aflTumpta ad A L ei fimilem , nec non C Qjid duplam C F, 
vt aflTumpta S C ad C N; igitur P A,QC funt eredi duarum diametro- 
rum L M , N O ( j2. ex i. ) ergo G M poteft P A in A M, ( ta. ex i . ) 1,9 llb- '' 
& fimiliter I O poteft O C in C Qj, ( 1 2. ex 1. ) & propter atquidiftan- “-''l' - ,- 
tiam E B , L A , atque F D , C N funt fimilia E R B , R L A , atque D “ c '"' 
S F, S N C & duo anguli E , F fuppofiti funt squales,- igitur angulus R 
A L squalis eft S C N , & N , L funt redi ; quare R A ad A L , nempe 
P A ad duplam A E eft , vt S C ad N C , nempe vt Q^C ad duplans 
CF,&MAadAE fuppofita eft , vt O C ad C F : ergo M A ad A P 
a eft, vt O C ad C Q,j& angulus 0 squalis eft M. Oftcndetur igitur fvt 

• Z diximus. 


b 



diximus in n.cx 6.) quod fi ad ab fc i flas A M,C O egrediantur quxlibtt 
. potentes, ad fua abfeifla cande proportione habebunt fi abfcilTx ad abfcif- 
, fas fint in eadem proportione , & quod anguli a potcnrialibus , & ab- 
Imiiis. fciffis contenti , erunt aquales in duabus fidionibus: quare erit fegmen- 
tum H A G fimile fegmento ICK atque fimiliter politum . 

Deinde ijfdem lignis in eifdcm figuris manetibus , vt prius de- 
fignatis fupponatur, fegmentum H A G fimile ipfi KCI. Dico, 
quod angulus E xqualis erit F , & M A ad A E erit , vt O C ad 
C F. 

Quoniam duo tegmenta funt fimilia erit angulus O xqualis M, & duo 
Defin. 7 . an g U i; E A L , F C N illis xquales , funt quoque inter le xquales; ergo 
duo anguli F, E , qui illis xquales funt , erunt inter le xquales , coquod 
A E, C F parallclx funt G H, I K, & anguli N, L fune redi ; ergo duo 
... triangula proportionis funt fimilia, idcoquc R A ad A L, nempe P A ad 
4 u.Ub.V. duplam A E cll, vt C S ad C N, nempe QC ad duplam C F : & quia 
G M poteft P A in A M ( 1 a. ex \.) & fimiliter I O poteft QC in C 0; 
ergo P A ad G M cll , vt QC ad O.I , & G M ad M A cft , vt I O ad 
O C ; quia duo fegmenta funt fimilia , & E A ad A M cft , vt C F ad C 
O: & iam oftcnfum eft, quod duo anguli E, Ffunt xquales. Et hoc erat 
' ' 1 Oftendeudum . 
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PROPOSITIO XVII. 

Wii&jsfi LA .1 .. .n) JD- 1 i 7i O 1 • i j' 1 

D Einde fediones fint hyperbolicx, aut elliptica:, & reliqua a 
fiipponantur , vt prius. 

Educamus C r perpendiculare fur. er xxim D F , & A a perpendicula- 
rem fuper axim E E; atque V , Y fint duo centra. Ergo.f propter fi"mi- 
litudinem duarum fictionum) erit V « in * E ad quadratum A a potentis, 

vt Yr 
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vt Y c in r F ad quadratum Cei' 39. cx i.) qua» habent eandem pro- r. 
portionem, quam figura: axishabent,& angulus F fuppofitus cft squalis 
E : ergh Y r C fimile eft V * A : & propterea angulus Y squalis cft V , 6 prxmif. 
& angulus F C Y squalis E A V : & propter fimilitudinem N D Y, L B huluJ * 
V squales funt duo anguli C N S, A L R;crgo fimilia funt C N S, AL 
R . Quare CS aflumpta ad ei coniugatam C Ncft vt R A ad A L: & po- 
namus C Qjid duplam C F , vt C S ad C N , nec non A P ad duplam 
A E, vt A R ad A L; igitur Q_C, A P funt creifti duarum diametrorum 
C Y X, A V T ( 53. $4. cx t.J fed C F ad C X duplam ipfius C Y cft jalib. 1. 
vt A E ad A T duplam ipfius A V, propter fimilitudinem C F Y, A E V: 
ergo ex squalitate Q^C ad C X diametrum inclinatam , feu tranfuerfam 
cft vt A P ad A T; & propterea figurat earundem diametro rumfunt fimi- 
lcs,&quia CO 
ad C F fuppofi- 
ta cft , vt A M 
ad A E: ergo ex 
aequalitate Q^C 
ad C O cft , vt 
P A ad A M : 

Quare potentes 
ad duo cius ab- 
fciflaCO, AM, 
a quibus di uid ii 
tur bifariam, ea- 
dem proportio- 
nem habent: & 
proportio abfcif 

farum 



tioncm habet, quam Y c in c F ad quadratum c C, & duo anguli 4, & c 
funt redi; atque angulus C, nempe O xqualis eft A ,'nempe M, propter 
fimilitudincm Tegmentorum .- ergo triangulum A E V fimile eft C F Y , 
& angulus V xqualis eft angulo Y ; pariterque angulus E xqualis eft F, 
& A V ad A E eandem proportionem habet , qu.im Y C ad C F. Po- 
namus iam P A ad duplam AE,vt QjC ad duplam C F; ergo ex xqua- 
litate A T diameter ad A P eredum eius eft , vt C X diameter ad C Q; 
ai.Iib.i. eredum cius ( 53. 54. cx 1. ) & T M in M A ad quadratum M G cande 
proportionem habet , quam X O in O C ad quadratum O I : at fuppofi- 
tum eft quadratum A M ad quadratum MG, vt quadratum C O ad qua- 
dratum O I ; ergo cx xqualitate T M in M A ad quadratum A M, nem- 
pe T M ad M A, eandem proportionem habet , qudm X O i* O C ad 

qua- 
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farum in vna fedionum ad homologa abfeifla alterius eft eadem ( 12. ex 
6 . ), & anguli compixhcnfi d potentibus , & ablciffis funt xquales; quia 
xquales funt duobus angulis R A L,S C N xqualibus,& propterea duo 
huius! Tegmenta funt ftmilia. 

Poftea oftendetur, quod fi duo fegmenta fuerint fimilia , erit 
angulus F xqualis E, & A M ad A E, vt O C ad C F. 

Quia propter limilicudincm duorum Tegmentorum continebunt poten- J 
Dcfin.7. tcs cum ^ u * s angulos xquales, & erit proportio potentium ad ab- 

' hmus. fciflas eadem , & proportio abfciOarum , in vna carum ad lua homologa in 
altera, erit eadem. Et quia V 4 in n E ad quadratu 4 A eandem propor- 


'i 


t • 
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quadratu O C , 
nempe X O ad 
O C; quare di- 
uidendo, velco- 
poncndo, & ex 
squalitate A M 
ad A E cft vt C 
O ad C F : & ia 
oftenfu eft, quod 
duo anguli F , 
& E funt squa- 
les. Quare pa- 
tet propofituin. 



a 



i!. 

ft» 

it: 

a» 

s 

,0 
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Nota; in Propofit. XV. 

S I fimirs diametrorum hyperbolarum , aut cllipfium fuerint fimilesdif- 
fimilium axium, & potentes illarum diametrorum contineant fimul 
angulos reftos , vtique fcdiones fimiles funt, &c. Textus mendofus huius 
propofit tonis ex (ubftqututi expofitione , & demonjlrattone corrigi debuit. 

Et G I in I N squale ipfi T I in I B ad quadratum I B potentis cft , vt 
H L in L O squale ipfi V L in L D ad quadratum L D; quia.&C. Quo- 
niam i punito B fcchonis A R ad diametrum K AI ducuntur ordinattm appli- 
cata Bl,&BN contingens /Mlieitem in B fecantei diametrum in l , 
igitur reti angulum G 1 N ad quadratum ordinat im applicat a l B eandem pro-. 17- 



< 


Corucrf. 
31. lib. j 
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fortiorum habebit , quam latus tranfuerfum K A ai eius latus retium : eadeuLj 
r a SI tone in fetltonc C D erit retlangulum H L O ad quadratum ordtnatm ap- 
flieatx D L , vt latus tranfuerfum M C ai etus latus retium ; propterea quod 
a punlio D ducitur D O feti tonem contingens , & D L ordmattm applicata ad 
diametrum M C , ei occurrentes m L , cr O . Et quoniam ex hypothefi lattu 
tranfuerfum K A ad eius latus rectum eandem proportionem habet . quam Utut 
tranfuerfum M C ad eius latus retium , eum figura harum diametrorum fup- 
pofta (int f miles ; ergo retlangulum G I N ad quadratum / li eandem profor » 
tionem habet , quam retlangulum H L O ad quadrarum L D: deinde quia itu 
duobus triangulis G B N,&H O D funt duo anguli G B N,&H D O aquales, 
nepe rctli(eum B N , & DO ftliones contingentes in terminis axium E R,dr 
• £ D efficiant cum ipfis angulos rettos ) atq; i •verticalibus angulis B, dr D du- 
cunt ur ad bafes retia linea B I , D L efficientes angulos 1 , & L aquales , et 
quod aquales funt angulis aqualibus R A G , & S C H propter aquidiftannam 
Irnearum B /, A R, atque 
linearum D L, S C , in 
fu per retlangulum G l N ad N 

quadratum / B eandem pro- 
portionem habet , quam re- 
tlangulum H L O ad qua- 
dratum L D i igitur trian- 
gula G B N , gr H D 0 fi- 
mi lia funt inter fe-, & pro- 
pter e a angulus G aqualis e- 
rtt angulo H . 

Et proportio vniufcu- 
iufquc corutn , nempe G 
P.PRaJPAcft.vt 
proportio H Q , Q_S ad 

C O ; &c. In triangulis enim f 'milibus G P A , dr H ffC eirca angulos reths 
Pi & Hjrtt G P ad P A , vt H Jfad J£_C : pariter in duobus triangulis Ji- 
milibus R P A ,cr S JfC habebit R P ad P A eandem porportionem quam , S 
-Sfad 4C ; proportio vero reti anguli G P R ad quadratum P A eomponilur ex 
ijfdcm rationibus laterum eirca angulum retium P 1 par iter que proportio reti an- 
guli H ad quadratum ex rationibus laterum circa angulum retlunj 
componitur , funt que oflcnft praditta componentes proportiones eadem inter 
fe ; igitur retlangulum G P R ad quadratum P A eandem proportionem habe- 
bit , quam retlangulum H Qs ad quadratum JfC ; Jed habet retlangulum G 
P R ad quadratum p A eandem proportionem , quam axis tranfuerfus E B ad 
eius latus retium ( propterea quod ab eodem punlio A ftlionis ducitur contin- 
gens A R , (jr ordmattm appltcata ad axim A. P ) atque eodem modo retlangu- 
lum H JlfS ad quadratum JfC eandem proportionem habet , quam axis tran- 
fuerfus E D ad eius latus retium ; igitur axis tranfuerfus E B ad eius Utut 
retium eandem proportionem habet, quam latus tranfuerfum F D ad eius latut 
retium ; (f propterea f gura axium duarum fethonum A B , (f C D f miles in- 
ia, huia s.ier fe erunt ; cr tdeo conica ftliones f miles erunt . 



37. lib. : 
Ibidem. 


Sed 
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Sed oportet in ellipfi , vt duo axes fine fimul , aut tranfuerfi , aut refti- 
fimul.&c. Addidi verba , qua videntur in textu dejicere. Sed oportet in e/li- 
fji , vt dtu diametri, idcoque duo axes Jint fimul , aut tranfuerji . aut Jimul re- 
dii . Licet enim maltotics diametri cotnugat a ellipfium aquales efe pojpnt , ni- 
hilonnnns ea fumi debent . qua ad eafdem partes refpiciunt axes tranfuerfis , 
alias conjl ructio , atque demonjlratio no w fequeretur , vt manifefium eji . 


P %o intelligemia propof. \6. 17 . pr amitti debent tria hac lem- 

mata. 

LEMMA VI. 


S l in duobus parabolias figmentis Alt C , & D E F bafes A C , 
$r D F cum diametris G B , (§J H E aquales angulos G , Jif 
H wn rectos contineant , atque efficiant abfeiffas G 2? , <gj* Ii E dia- 
metrorum ad latera recla % J , (efr E K proportionalia’, erunt [egmenta-j 
fimilia inter {e. 


Seccn/nr 


/ 





l i.Iib. i 


Dcfin.7. 

huius. 
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Suentur diametrorum abfeiffa G B , & H E in ijfdem rationibus in L, M , 
N t O, & ab tj filem functis educantur bafibus aqutfl antes, feu ad diametros or- 
dinat im applicata P X S ,T V , X T . guomam ex hypothefi G B ad B 1 
ejl , vt H E ad E K; ejl que A G media proportionalis inter G B, cr B I > pari- 
ter que D H media proportionalis c(l inter H E ,& E K ; igitur A G ad G B 
ejl ,vt D H ad H E \ Et quoniam inner tendo L B ad BG eji,vt N E ad E H , 
atque B G ad B l pofita fuit , vt H E ad E K i ergo ex aquali ordinata L b ad 
B I erit, vt N E ad E K, quare vt L B ad P L , media proportionale mter L B , 
CrI B, ita erit N E ad N T mediam proportionalem mter N E , & E K . Eo- 
dem modo ojlendetur , quod B M ad M B eandem proportionem habet , quam X 
O ad O E: & hoc femper continget in quibuslibet altjs dsuifiombus proportiona- 
libus abfcijfarum , funtque anguli G , & H aquales ; igitur fegment a A B C,& 
D E E fimt lia funt inter ft. £uod erat offendendam . 


S I in duobus fegmentis ATI C , (g/' D E F hyperbolicis , aut ellipti- 
cis y bafes A C , (Sfi D F cum diametris G ‘B , (ffr H E, aquales 
ano illos G y (gfr H obliquos continentes , efficiant abfcijfas G Byifif H B 
proportionales lateribus reclis B l , L K , atque tranjuerfis B Z } & 
E a, erunt fegment a fimilta inter fe . 


Conicor. Lib.VI. 


**S 


Secentur abfcifix G B,& H E in ijfdcm rationibus , ducuntur que ordinarim 
applicatu vt in prece dent i factum cft . Quoniam G B ad R J ejl, a t H E ad E 
K , & inner tendo Z B ad B G ejl , vt a E ad E H, ergo ex aquali ordinata Z 
B latus tranfuerfum ad B 1 latus reilum erit , -vt a E latus tranjucrfum alte- 
rius [cilionis ad E K eius latus reclum : ejl vero nS angulum Z G B ad qua- 
dratum ordinattm applicata G A , vt latus tranfuerfum Z B ad reilum B 1 ; 
pariterque reifangutum i H E ad quadratum ordtnatim applicata D H , it 
tranfuerfum a E ad latus reilum E K , Juntque pr adiit a latera Jigurarum ofic- 
fa proportionalia ; igitur reilangulum Z G B ad quadratum A G eandem pro- 
portionem habet, quam reilangulum zH E ad quadratum D fi ,fed quadratum 
B G ad reilangulum Z G B eandem proportionem habet , quam G B ad G Z 
( propterea quod G B ejl illorum altitudo communis ) pariterque quadratum E 
H ad reilangulum a H E ejl, vt H E ad H a, fcu vt G B ad G Z', igitur qua- 
dratum G R ad reilangulum Z G B eandem proportionem babcbtt , quam qua- 
dratum E H ad reilangulum z H E; quare ex aquali quadratum G B ad qua- 
dratum G A eandem proportionem habebit , quam quadratum E H ad quadratio 
H D i ideoque innertendo A G ad G B ent vt D H ad H E. Rurfus , quia m- 
uertendo L B ad B G ejl vt N E ad E H ; ftd G B , atque H E ad latera tra- 
fuerft proportionalia funt ; igitur L B ad B Z erit vt N E ad E a ; cr propte- 
rea , vt prius quadratum L B ad reilangulum Z L B ent , vt quadratum E N 
ad reilangulum a NE; eftque reilangulum Z L B ad quadratum ordinat tm-* 


applicata P L,vt reilangulum a N E ad quadratum T N,( fcilicet vt latera 
traufuerfa ad rcila , qua proportionalia ojlenfa funt)', igitur ex aquali ordinata 
quadratu B L ad quadratum P L eandem proportione habebit , quam quadratu 
E N ad quadratum T N ; quare vt prius diilum ejl , P L ad L B eandtm pro- 
portionem habebit, quam T N ad N E i & hoc femper contingit in reliquis om- 
nibus diuifionibus abfctjfarum in eifdem rationibus feilis ; funt que anguli G , & 
H aquales inter fe, licet non reili, igitur ( ex definitione 7 . ) fcgmentaA BC, 
& D E F Jimilia fune inter fe . fiuod erat oftendendum . 
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S / duo hyperboltca , aut elliptica fegmenta A B C , D E F fuerint 
finalia , anorum bafes A C , D F efficiant cum diametrorum ab- 
fcifsts B M , E O angulos .e f tales M , (fr 0 ; finiat' c eorum tranf- 
uerfa latera T B ,Z £, retta asero B L, £ Q. Dico figuras eorum ; 
fiue retlangula T '£ L , & Z E finalia efe. 

Seccntur figmentorum abfcsjfa M B , O E proportionalitcr in li , P , & per 
ea puncta ducantur trdinatim ad diametros applicata C N , I P aquidi/Untes 
bafibus , efficientes abjeiffas B N , E P , coni ungant urq\ dita retia linea T L,X 
S^ficantcs rectas lineas N H , M V ,P K ,0 S aqutdijlantcs lateribus retiis B 
L > E t^Jn puntfis H , V , 

K, S , atque a punitis H, (fi ^ s 

K ducantur retia linea H X , 

K R parallele diametris occur- 
rentes ipfis M V , OS in X , 

Kcfin. 7 (fi R. Quoniam figmenta fup- 
luuiu ' ponuntur Jimilia erit A M ad 
M B ,it D O ad O E ,& G 
N ad N B erit vt I P ad P 
E , atque quadratum A M ,fin 
ei aquale reti angulum B ME, 
ad quadratum M B candemus 
proportionem habebit, q:tkm_i 
I_id;in. quadratum D 0,fiu ei aquale 

reti angulum E O S ad quadratum O Eified it reti angulum B M V ad quadra- 
tum M B ita ejl ME ad M B ( cum M B Jit eorum altitudo communis ) pari- 
terque "'t retlangulum E O S ad quadratum O F. , ita ejl O S ad O E ; qu/trej 
ME ad M R eandem proportionem habebit, quam O S ad O E ; non aliter ojlcn- 
detur M H ad N B tandem proporttoncm_j , 
habere , quam P K ad p E : erat autem-i h ' 

M B ad B N it 0 E ad E P ; ergo compa- 
rando antecedentes , CE pojiea confequentts 
ad di /ferent ias terminorum erit E M ad M 
N it E o ad 0 P ; atque B N ad N M ea- 
dem proportionem habebit, quam E P ad P 
0 . j/uare ex aquali E M ad M N erit it 
S O ad O P , atque H N ad N M erit it X 
P ad P O i CE differ entia ipfiarum E M CE 
H N idejl f E ad M N , ficu ad X H ean- 
dem proportionem habebit , quam differentia ipfkrum S 0 , & K P , idejl S R 
ad O P , ficu ad R K i quapropter E X ad X H erit it S R ad R IC ; fid quia 
X E, L B inter fie , nec non X H , (fi B T funt parallela , at q; etiam S R . dff 
inter fe ,nec no R K ,cfi E Z funt aqutdijlantcs; erunt triangula E X H , & L B 

T fimi- 


I.cm. i. 
lib. 5. 
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T fimilia , pari ter que triangula S R K,& «SJ. ■£ Z inter fe fimi lix ; ideoque erit 
L B ad B T vt V X ad X H , pariterque JfE ad E Z erit vt S R ad R K ; 
trat autem prius V X ad X H , vt S E ad R A' ; igitur L B ad B T candcm-i 
proportionem habebit, quam fi/E ad E Z;& proptcrea circa rallos angulos B, 
E, figura fiUionum fimilc terunt tnter fe . Quod erat oftcndcndum . 

Noto: in Propofit. XVI. 

E R20 M A ad A P cft vt O C ad C Q, & angulus O aequalis eft M , 
oitcndctur ( vt diximus in 1 1 , cx 6. ) quod , &c. Sequitur enim ex 
aquali tat e ordinata , quod M A ad A P eandem proportionem habet, quam 0 C 
ad C JZf cumque fint duo fegmenta oarabolica H A G , (fi K C 1 , queri diame- 
tri A M ,& C O efficiunt cum bafibtts G H ,& K I angulos M ,&0 aquales 
inter fe ( cum fint aquales angulis R A L,& S C N aqualibus a contingentibus 



e verticalibus parallelis bxfibus, & a diametris contentis ) atque abfcifia M A ad 
latus r ellum A P eandem proportionem habet, quam altera abfcifia OC adC^f 
latus retium alterius fcilioms ; igitur duo figmenta H A G , (fi KC 1 fimilia 

funt inter fi . . 

Et quia G M poteft A P in A M , & fimihter I O poteft C Q in O 
O ; ergo P A ad G M eft, vt C Qjid I O, & G M ad M A cft, vt I O 
ad O C ; quia duo fegmenta funt funilia, & E A ad A M , cft vt F C ad 
C O ; &c. Senfus huius textus confufi , talis eft . J^uia figmenta H A G , (fi 
K C I fimilia /apponuntur erit A M ad M G , vt C 0 ad O 1 , (fi quadratum 
A M ad quadratum M G erit vt quadratum C O ad quadratum O 1 ; cft vero 
reti angulum P A M aquale quadrato G M; par i ter que reS angulum JfiC 0 eft 
aquale quadrato 10; igitur quadratum A M ad reti angulum P A M eandem . _» 
proportionem habet , quam quadratum C O ad reUangulum JfC 0 ; (fi proptc- 
rea M A ad A P eandem proportionem habebit, quam C O ad C fljftd prius 
tficnfa fuit P A ad A E, vt fi/C ad G E; igitur ex aquali ordinata erit M A 
. Aa a adAE, 


Lem.fi. 

huius. 


Pefin.7. 

huius. 

1 1 . lib. r. 
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ad A E , vt O C ad C F , funtque unguli 
hoc erat propojitum. 


, Cr F aquales , vt ditium eft. Et 


lia line* contingentes A E ,&C F , efficientes cttm axibus angulos A E B,& 
C F D aqualtt ,/intque H G,& K I ordinatim ad diametros applicata , fcili- 
cet xquidift antes contingentibus -verticalibus ; er habeat abfci/fa M A ad portio- 
nem contingentis A E eandem proportionem , quam abfcifti O C habet ad por- 
tionem contingentis C F; Dico fegmento H A G ,dr K C 1 /imita cjfe inter fe . 

Ergo Yr 'C fimile eft V a A , &c. Quoniam dua ordinatim ad axes ap- 
plicata A i , C c perpendiculares fune ad axes , erunt tn triangulis A a E , 
& C c F duo anguli a , & C reti i: atque ex hjpolhcfi duo reliqui anguli E , & 
F aquales quoque fiunt-, igitur tertius angulus i A £ aqualis ejl temo angulo C 
C F , cumque tn duobus triangulis V A E, atque 7 C F ab eorum verticibus A, 
& C ducuntur ad bafes V E ,&7 F dua retia linea A a , & C c continentes 
cum ba/ibus angulos aquales , nempe reclos , & retlaugulum y a E ad quadra- 
tum a A eandem proportionem habet , quam reti angulum 7 C F ad quadratum 
**, V- C C , vt in textu oftenfum eft :utq\duo anguli a A E , dr C C F aquales often- 
Propof. <4 fi fi u,t ‘ n,cr fi ’ erunt triangula V A E , & 7 C F fimilta tuter fe i t rgo 

ptxmiff. angulus V aqualis eft angulo 7 , atque angulus E A V aqualis erit angulo F C 


Nota: in Propoflt. XVII. 


D Eindc fint fc&ioncs hyperbolicx , aut elliptici , & reliqua in fuo 
ftatu , &c. ldeft . Supponantur fethones hyperbohea , vel elliptica AB, 
& C D Jimilcs tnter Je,fcilicet figura axium V B,& 7 D fint ftmiles inter fe, 
atque i verticibus A, & C duorum diametrorum A M> & C O dutlajmt re- 


a 




T: p fit u, quia B 
L, & D N con- 
tingunt feiliones 
i » verticibus u- 
xium efficient un- 
gulos V B L ,& 
TON reilos,eu- 
que duo anguli V, 
Cr T ofienjifint a- 
quules , in trun- 
culis V B L,J 
D N , unguli V 
L B ,& T N D 



Conicor. Lib. VI. 


Conuttf. 


equulei erunt in- 
ter fe ,& qui de- , . , , 

inceps A L R, & C N S funt equule s inter fe; & ideo triangula A R L,& C 

5 N fibtilta funt inter fe . 

Et propterea fi-uirre earundem diametrorum funt fimiles > &c. Jguias 
ex hypothefi M A ud A E er ut , vt 0 C ud C F ; ut que ( propter fimilitudinem 
tr Ungulorum A E V ,& C F T ) vt E A ud duplum tplius A V ,fenud lutus 
trunfuerfum A T , itu eft E C ud duplum ipfius C T,feu ud lutus trunfuerfum 
C X ulterius feli tonis ; ergo ex uquuti ordtnutu erit M A ud A T , vt O C ud 
C X; oftenfum u, nem fuit latus trunfuerfum T A ud A P lutus reclum esus /su- 
bere eundem proportionem , quum alterius fcilioms lutus trunfuerfum -\ C ud 
eius lutus reclum C 4L> ergo ex aquali ordinatu M A ud A P eundem propor- 
tionem habet , quum O C ad C quare dua ubfci/fa A M ,& OC candens 
proportionem habent ud latera retia , atque ud tranfuerft eurundem diamitro- 
rum , atque elinunt bufes H G,&K I eum diametris angulos M , Cr O aqua- 
te, inter fe : proptereu quod aquales funt angulis E A E,&FCT aqualtbus Dcfin^- 
(propter aquidi/lantiim recturum H G, c~ A E; nec non A I,& C F ) igitur 
erunt duo tegmenta H A G , & A' C I fmtltu inter fe . 

Quia propter fimilitudinem duorum Tegmentorum continebunt poten- 
tes cum fuis abfciilis angulos arquales: & erit proportio potetium ad ab- 
fcifla eadem, & proportio abfeiflarum m vna carum ad alia fimilia cade, 
quia V a in a E ad quadratum A u, eft vt Y e in c F ad quadratum C e , 

6 duo anguli u , & c funt arquales ; ergo angulus Y arqualis eft angulo 
V, & angulus C, nempe O atqualis A , nempe M propter fimilitudinem 
duorum Tegmentorum; igitur A E V (imile eft Y F C ,& angulusE;&c. 

Jn hoe textu nonnulla verba deficiunt , aliqua vero trunfpofita funt , vt nullus 
fenfus colliti potit : rumen eum refittut pofie cenfet vt tbtdcm videre ejt . ^uo- 
niam duo fermenta H AG , & KC l /apponuntur fimi ha efficient diametri A 
M, & coleum ba/ibus G H ,& K I angulos M, &O aquales, licet non rectos; 
eruntque figura eurumdem diametrorum fimiles tnter /e ; CT proptereu habebit huius. 
T A ud eius ereltum eandem proportionem , quum X C ad eius latus nidum , ^ |,„; U3 . 
igitur /ciliones A B , & C D fimiles funt , ideft duitis axibus t’ B , C~ T D 47 . lib. 2 . 
erunt figura axium fimiles inter fe : ducuntur vero u punitis A , O' C ud axes u hllllls . 
ordinutim applicati A a , & C C , atque confingentes A E ,& C f ; igitur re- ,, ub. 1 . 

lr - ctangu- 
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d angulum V a £ ad quadratum a A eandem proportionem habebit, quam axis 
_ tr anfiuerfius ad eius eredum , ficu quam axis tranfiuerfius alterius fedionis C D 
• ^ j *d esus eredum : fcd in eadem proportione eft rcdangulum T c F ad quadratu 
J/ ' ' C C ; igitur in duobus triangulis A V E,& C T F reda A ti,& C c r<5 bafibus 

angulos aquales a, & c, ntmpe redos efficiunt , eum ordtnattm applicata Jint ai 
axes atque duo anguli verticales F A E, & T C F aquales fini inter fit, cum 
propter parallelas aquales fint angulis O, (fi M aqualibus in fcgmentts f milibus; 
Propofj. igitur duo triangula A E F , (fic F T aquiangula, (fi lirntlta fiunt inter fc: (fi 
pnrroiff. proplerea F A ad A E erit, vt T C ad C F , (fic. 

Ponamus iam P A ad duplam A E , vt Q C ad duplam C F : ergo cx 
squalitate A T diameter ad A P eredum eius, &c. In hoc textu nonnulla 
vt dentur deficere , eiufiq; fienfius talis erit. £>jtta vclutt fiupra di dum eft, tria- 
gula R A L,& S C N fimilia fiunt inter fc, habebit R A ad A L eandem pro- 
portionem, quam S C ad C N : Ponamus iam P A ad duplam A E ,vt R A ad 
A L, & Jific ad duplam C F , vt S C ad C N, erunt A P ,(fi C Jfilatera re- 
jb lib. i/ tl* diametrorum A M , (fi O C ) fed earundem diametrorum figura ofienfia fiunt 
Lcm 8. fimiits i igitur latus tranfuerfium AT ad A P eredum eius eft , vt latus tran- 
uerfium X C ad C J^crcdum eius , Et quia vt latus tranfuerfium ad r eduras 


ll.lib. i 


ita eft red angulum T M A ad quadratum M G , (fi fimiliter red angulum X 0 
C ad quadratum 0 1 eandem proportionem habebit, quam latus tranfuerfium ad 
redum , fici licet eandem , quam habent latera figurari earunde diametroru ; igi- 
tur red angulum T M A ad quadratum M G eandem proportione habebit , quam 
red angulum X O C ad quadratum O / ; habet vero M G ad M A eandem pro- 
portionem, quam 1 O ad O C propter fimilitudinem fiegmentorum ; ergo quadra- 
tum G M ad quadratum M A erit vt quadratum I O ad quadratum O C : (fi 
propterea ex aquali ordinata redangu/um T M A ad quadratum M A,fieu T M 

ad A M 


ad A M nudem 
proportionem ha- 
beo H , quam X O 
C ad quadratam 
O C , /eu canet: , 
quam habet X O 
adC O , dr com- 


parando eonfeque 
tes ad differetias 
terminorum M A 
ad A T eandem 
proportionem ha- 
bebit, quam O C 
adCX: erat aute 


prius T A ad A 
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E 



E , it X C ad C F; igitur ex aquali M A ad A E erit, vt O C ad C F , & fue- 
runt oftenfi anguli E ,etr F aquales . £}uod erat ojlendendum . 


SECTIO SEPTIMA 

Continens Propofit. XVIII. & XIX. 


a 


b 



C Viuslihet fe&ionis ABC duo fegfnenra CF , AE ca- 
dentia inter duas ordinationes A C,E F advtrafque par- 
tes axis B V funt inter fe fimilia , & fimiliter pofita , nec funt 
fimilia alteri fegmento ( nifi 
in ellipfi , in qua quatuor feg 
menta memorata in propo- 
fitionc 8. funt xqualia , fimi- 
lia 3 & fimiliter pofita ,qux al- 
teri fegmeto fimilia no funt. 

Quoniam vnuraquodque eo- 
rum alteri congruit, nec non co- 
gruunt duo fegmenta GI , K |H 
in ellipfi ( 7. 8. ex 6 .) at non funt 
fimilia alteri fegmento: fi enim 
hoc fieri poteft , fit fegmentum 
L M fimile fegmento F C . Et 
quia F C congruit A E . Ergo 
duo fegmenta L M , A E funt 
fimilia, producamus A E, LM 
quoufque occurrant axi in N , 

O , erit angulus N aqualis O fvti 
dcmonftrauimus in i< 5 . & 17. huius 


sR.Iib. i. 

17. lib. i 

16.17. 
hui. s. 
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huius ) atque A N pa- 
rallela erit L O . Edu- 
catur iam R Q bifaria 
d iuidens AE,L Min 
P, Q.: quare erit diamc 
ter lectionis ex 2.) 

Se educatur R V paral- 
lela A N, qua: feCtione 
continget ( 18. er i.J. 

Et quia duo fermen- 
ta L M , A E funt fi- 
milla habebit maior 
QR ad eandem R V 
eandem proportione, 
quam habet minor R 
P ; quod cft abfurdum. 

Quare non (unt fimilia 
duo fegmenta A E , C 
F alteri Ivgmcmo . 

Quod erae oftenden- 
dum. 

Nota: in Propofit 
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XVIII. & XIX. 


Q Vuoniam vnumquodqtic eorum alteri congruit, nec non congruunt 

duo fegmenta C, I, K H in ellipf. ( 7 - f J 1 L / / 

w alteri fegmento , 3 cc. Iddl . Sit prius felho A K C parabole , id 
7. fantor hyperbole . w, daa A C,& E F ordmatsm ad axim £ D applicata ab- 

fcindunt ex vtraque farte axis duo figmen- 
ta A E , & C F congruentia , pr opter e a fi- 
milia erunt , atijut fimi liter pofila . Secundo , 
in dlipfi duclafintad axim qiiatuor ordina- 
tim applicata , quarum bina extrema E F , 
er 1 K aqualittr 4 centro O diflent ; pari- 
ter que biua intermedia A C ,cr G H aqua- 
liter d jient ab eodem centro: quare quatuor 
figmenta G 1 , H K , C F , & A E aqualia 
erunt ,&fibi mutuo congruent, & propterea 
fimilia quoque inter fe erunt . 

Erit anaulus N atqualis O , vti demo- 


8. huius. 


Pro 

n- 


M, CT A E, ponuntur fimi It a, atque eorum 
bafes L M, er A E producta occurrunt axi 
16. in 0 , er A’ : igitur vt demonfiratum dl , 

LU an vili a contingentibus verticalibus fegmen- 

torum jinniium L M A E cum axi eom 
muni i’ D eiu flent fdtionis continebunt an- 



V 
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gulos aquales ; y vero avgult aquales funt angulis O ,& N , cum bafes L M,& 
A E parallela jint contingentibus vcrtscahbus eorundem fegmentornm , igitur an- 

f nli LO B, & A N B aquales funt inter Je ; & propter ea duorum fcgmcntoru 
afes L M, & A E parallela funt inter fe . 

SECTIO OCTAVA 

Continens Propofit. XX. Sc XXI. 
Apollonij . 

PROPOSITIO XX. 

S I in quibuslibet fimilibus conife&ionibus A B C,& D EF 
dufta: fuerint ad axes B 0,E Qjardinatim applicata; AC , 
D F)NL,P M, quarum illa:, qua: ad eafdem partes verticum 
B , & E ducuntur efficiant abfeiflas eredlis proportionales , fci- 
licet I B ad B G fit, vt K E ad E H, nec non L B ad B G, vt 
M E ad E. H : Dico Tegmenta fa&a ab ordinatis fimiliter pofi- 
tisefle inter fe fimilia , ac fimiliter pofita , fcilicet N A ipfi P D, 
atque A B ipfi D E, nec non N B ipfi P E. 



Sinfque primi fc&ioncs parabolas, - & educamus N A ad B L in O, & 
P D ad M E in Cf. Et quia G B ad B I eft , vt H E a 4 E K , & B L ad 
BGcft vtMEadEHi ergo L B *d B I , nempe L N ad I A potentia 
( 19. cx 1.) nempe L N ad O I eandem proportionem habet, quam M E 

B b ad E K , 




10.15». I. 
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ad F. K, nempe P M ad D K potentia, nempe M Qjul Q_K,& pcrcon- 
ucrlionem rationis O L ad L I erit, vt Q_M ad M Kieftquc I L ad L B, 
vt K M ad M E; ergo O L ad L B cft, vt Q >1 ad M E, & L B ad L N 
cft, vt E M ad M P ( propter limilitudincm duarum Ccdionum) ergo ex C 
arqualitare O L ad f . N erit , vt Q_M ad M P ; funtque M , & L duo an- 
guli redi; ergo N»L O fimile eft P M & per K, S femipartitiones ip- 
iuium N A,D P ducamus ipfas T V, X Y parallelas duobus axibus, & 
ex duobus pundis V, Y, educamus perpendiculares V Z, Y < fuper duos 
axes. Et quia N O ad O A cft, vt P Qjid Q_D comparando antecede- J 
tes ad femilles differentiarum terminorum vel ad femifummas eorii fietN 
O ad R O , nempe N L ad L T , qux cft atqualis ipfi V Z , nempe L B 
ad B Z longitudine ( 19. ex 1. ) vt P Q ad <£s, nempe P M ad X M 1- 
qualcm ipli Y n , nempe longitudine , vs M E ad E * ( 19. ex 1 J igitur 
comparando differentias terminorum ad antecedentes , erit Z L ad L B , 
vt a M ad M E, & L B ad L O cft, vt M E ad M Q.;ergo ex aaqualitate 
L Z ad L O, nempe NiadNOcft.vtMaadM Q^nempe P e ad PQ_ 
erat autem prius N R ad N O , vt S P ad P Q , & comparando Temisu- e 
mas , vel Temidifferentias terminorum ad eorundem differentias O R ad 
R b erit , vt Q S ad S c , & R b ad R V cft , vt S r ad S Y ; quia_. 
duo triangula V R i, Y S r fant ftmilia ; ergo R O ad R V eandem pro- 
portionem habet, quam Q_S ad S Y;fed tangens in V perueniens ad LO f 
atqualis cft O R,cui parallela eft;quia cadit inter duas lineas parallelas,- 
& fimiliter tangens m Y parallela cft S Q_, & ei aiqualis ; ergo V R ab- 
teiffa ad tangentem cft, vt abfeiffa S Y ad cius tangentem, & angulus 
atqualis cft angulo O,- igitur duo Tegmenta N V A , P Y D funt lirailia^ 

C 16. ex 6. J & pariter duo fegmenta A B C, D E F, atque duo fegmen- g 
ta N B, P E funt ftmilia inter fc, & fimiliter pofita. 

Deinde ponamus aliud Tegmentum P d. Dico non efle fimile alicui 
prxdi&orum Tegmentorum, quia non ablcinduntur .i duabus ordinationi- 
bus vnius axis( 18. ex 6, ). Et hoc erat ofteudendum. 


PROP. 
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PROPOSITIO XXI. 


Int poftea duae illae fe&iones hyperbolica; , & ellipticae fi- 
miles , & earum centra T , X ( remanentibus lineis, & fi- 


li Quoniam B G ad B I fuppofita cft, vt H E ad E K, & pariter G B ad 
B L, vt H E ad E M ; ergo cx requalitatc , & per conucrfioncm rationis 
t B L ad L 1 eft vt E M ad M K ; & propter fimilitudinem duarum feftio- 
num N L ad A I nempe L O ad O I eft , vt M P ad D K , nempe M Q_ 
ad QJC, & antecedentes ad fummas vel differentias terminorum , fcilicct >• 
C O L ad L I eandem proportionem habebit , quam Q M ad M K , & ex 1 ' s ' 
squalitate O L ad L B erit, vt Q M ad M E, fed B L ad L N eft , vt E 
M ad M P. cum ex fuppolitione fettiones fint fimiles; ergo O L ad L N 
cft, vt Q^M ad M P; iuntque L, M duo anguli redi tergo anguli O, Q i 

Bb a nempe 


1 



’ 
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nempe r,/funt «quales: deinde ducantur V Z, Y 4 ad axes ordinata? ; 
ergo ( propter iimilitudinem duarum fedtionum ) T Z in Z e ad quadra- 
tum Z V eandem proportionem habebit, quam X * in 4 /ad quadratum 
Propof 6. 4 Y ’ & angulus e «qualis cft angulo /;' igitur V t T iimile eft Y /X,& 
pr^mik pariter OTR, Q__X S ; & propterea O e ad R V eandem proportionem 
habebit, quam Q_/ad Y S , Sc propter iimilitudinem duarum ic&ionum-. 
B 1 ad I A cft , vt E K ad K D, & A I ad I O , vt D K ad K Qj)roptcr 
Lem. i. iimilitudinem duorum triangulorum; ergo ( ex «qualitate, Sc comparan- 
lib.j. do antecedentes ad fummasvcl differentias terminorum) erit B I ad BO, 
vt E K ad E fcd B T ad B I erat , vt X E ad E K ( propter iimilitu- 
dinem duarum fedionum ) iy 

ergo ex «qualitate, & rurfus 
comparando antecederes ad 
ib d.m fummas vel differentias ter- 
minorum B T ad T O erit , 
vt X E ad X Qj cumque T 
37. lib. 1. Z in Z c ad quadrarum V Z 
iit vt X 4 in 4/ad quadra- 
tum lYf 39. ex 1.) &qua- 
dratutn V Z ad quadratum^ 

Z e cft , vt quadratum 4 Y ad 
quadratu 4 / erit T Z in Z c , 
ad quadratft Zr , nempe T Z 
ad Z e vt X 4 in 4 /ad quadra 
tum 4 /nempe G 4 ad 4 /,& 
comparado antecedentes ad 
diffcrnntias terminoru in hy- 
perbola , & ad eorum fummas 
in ellipii , fiet Z Tad T e,ne- 
pe quadratum B T( quod eft 
37. Ub. 1. squale ipii Z T in T r( 39 ex t. ) ad quadratnm T t cft, vt X 4 adX/ 

3 nempe 4 X in X/, quod cft «quale quadrato E X ( 39. ex 1.) ad qua- 
Ibidem. firmum x/; ergo B T ad T f potentia cft , vt E X ad X/; Sc propterea 


1 
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T B ad T e erit , vt E X ad X/,- & iara oftendimus , quod B T ad T O 
cft , vt E X ad X Qj. igitur cx squalitate . & comparando tcrminomm_ 
differentias ad confequentes erit O e ad e T, vt ad /X; fcd T e ad e i-cm. 1. 
V eandem proportionem habet quam X/ad / Y , eo quod oftcnfa funt 
fimilia triangula VT<,YX/; quare O e ad e V cft vt Q./ad /Y ; & 
iam offendimus , quod O e ad R V eandem proportionem habet . quam 
Q./"ad S Y ; ergo R V ad V e cft, vt S Y ad Y/', & angulus c squalis 
cft angulo f ; igitur duo fegmenta N V A , P Y D fimilia funt inter ft, 

( • 7- ex 6 . ) & fimiliter polita. Infuper dico, non cfTc fimilia alicui alte- 
ri fegmento ; quia non abfeinduntur ab vna ordinatione , aut duabus, & 
carum diftantia in ellipfi a centro non cft squalis ( 1 8. cx hoc erat 
oftendendum . 


S E&ionum non fimilium A B C , D E F vnum fegmentuiTL, 
vnius non eft fimile alicui fegmento alterius. 


Si enim hoc verum non cft , fit fegmentum G C fedlionis A B C ( fi 
fieri poteft ) fimile ipfi H F alterius fedlionis D E F , & iungamus G C , 

H F , eafdeq; bifariam fccemus in I , K ; iungaraufque L I , M K ; qus fint 44 - llb - -• 
dus diametri , & fecent fegmenta in B, E: fi itaque fuerint duo axes.cu 
duo fegmenta fint fimilia , vtique egrederentur in eorum fingulis ordina- Dcfin. 7. 
tiones ad duos axes , numero squales , continentes cum axibus angulos llujus- 
re dios , & proportiones ordinationum ad fua abfeiffa in qualibet carum-, 
a efTcnt sedem , ac abfcilfs ad abfcilfas proportionales quoque effent . Et Dcfin. j. 
propterca dus fedtiones A B C , D E F fimiles erunt , fed iam fuppofit* hmuJ - 
fuerunt non fimiles ; quod cft abfurdum . Si vero I L , M K non fuerint 
axes , educamus ex B, E ad duos axes L P , M Q^duas perpendiculares 
L B P, E Qj & duas tangentes B N, & E O. itaquc ( propter fimilitudine 
0 duorum iegmentorum ) fimilia erunt B N L , E O M ; & pariter L B P , 

M E Qj atque quadratum B P ad L B in P N, nempe in eadem propor- 


PROPOSITIO XXII. 


B 


B 



A 


tione 


1 


Apollonij Pergaei 


198 



37-iib. 1. tionc figura; diametri A L ( 40. cx 1 . ) erit vt quadratum E Qad M Q_ 
in O Q, nempe in eadem proportione figurae diametri D M ( 40. ex \.) 

Ibidem. q U jpropter dux proportiones figurarum earundem fc&ionum funt exdem 
inter fe;& propterea dux fe&iones (unt fimiles ( ia. ex 6 . ) at fuppofitae 
fuerunt non fimiles. Quod cft abfurdum. 


PROPOSITIO XXIII. 

S I autem fetfio ABC fuerit parabola , & feftio DEF hy- 
perbola,aut ellipfis: manifeftum eft , fedliones non die in- 
ter fc fimiles . Et dico quod duo fegmenta G C , H F non funt 
fimilia . 

Si enim fimilia c flent haberent conditiones fimilitudinis, quod cft im- 
poffibilc, quemadmodum oftcnfum eft in omnibus fedtionibus ad propo- 
iitionem 13.fi vero vna carum fuerit hyperbole, altera vero ellipfis, 
idipfum oftenfum eft ad propofitionem 14. Et hoc erat propolitum. 

PROPOSITIO XXIV. 

C Viuslibet conife&ionis A C D portio B A C D non erit 
arcus circuli . 

Si enim hoc verum non eft educamus in illa chordas AB.CD, AC, 
quarum nulla alteri fit parallela: & educamus E F parallelam A B, &E 
G parallelam A C , atque G H parallelam C D , & per lingularum dua- 
rum xquidiftantium femipartitiones iungaraus K I, L M, N O, qux qui- 
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dem line* perpendiculares funt ad prx- 
didas chordas , funtque etiam diametri 
fedionis, ergo I K , L M, N O funt axes, 
nec fibi in diredum coincidunt ; quia., 
chorda: primo cdud* inter fe parallela: 
non erant : hoc autem cft abfurdunu. , 
quia in qualibet fedione repcriri noru. 
poCTunt plures, quam duo axes ( 52. cx 
1. ) ; ergo fieri non poteft , vt fedionis f 
conica: portio fit arcus circuli . Quod 
erat offendendum. b 
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Notae in Propofit. XX. 


Vodlibet duorum fegmentorum , vt A B C , D E F in duobus fcg- 
mentis fimilibus , vt N A C, P D F abfeiffa fint ab ordinatis duo- 
rura axium fedionum, vt A C, D F, N L, P M , A M , AS, 
K M ad latus fuarum verticum vt B , E ,• fitque proportio earum abfeif- 
farum ad ereda duorum fegmentorum eadem, nempe I B ad B G , vt K 
E ad E H, & L B ad B G , vt M E ad E H : vtique duo fegmenta A B 
C,DEF,NB,PE fimilia funt , & fimilia politione : &c. Textus hic 



adeo corruptus eft , vt ne Apollonius quidem, fi reutui fieret , finfium ex veri i 
tum inconcinnis , & noncohercntibxs elicere pojfit . Ituque diuinando eam ejfi 
veram lectionem cenfieo; quam in textu appofui. 


Educa- 
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Educamus itaque N A ad O ex B L, & P D ad Q^ex M E , quiaBG b 
ad B 1 eft, vt H E adE K, & B G ad B L eft vt H h ad E M; ergo L B 
ad B I , nempe L N ad A I ( 19. ex 1. ( nempe L O ad O I eft vt M E 
ad E K! nempe P M ad D K , nempe M Qj»d QJC ; <Se contra O L ad L 
I, vt V M ad M K, &c. Addendi non nulla verba, qua defiauxt ,£>” reliqua 
reflituenda ccnfnt , vt tn textu leguntur . gumiam B G ad H I eft vt H E ad 
E K , & B L id B G eft vt ME ad E H ; ergo , ex aquahtate , L B ad B 1 
eandem proportionem habet , quam M E ad E K, fed quadratum N L ad qua- 
io. lib. 1 : dratum A 1 eft tn parabola , vt abjctfia L B ad E l ; pariterque quadratum P 
M ad quadratum D K tft , vt M E ad E A' : & propterca quadratum N L ad 
quadratum A I eandem proportionem habebit quam quadratum P M ad quadr a - 
tum D K ; igitur N L ad A l eandem proport iorum habebit , quam P M ad D 



K i fedvt N L ad A l ita tft L O ad O 1 { propter parallelas A I,N L,& fimi- 
litudinem trianguloru A10,(f0NL) panterq-, vt P M ad D A' ita tft M 
gad gji ( propter Jimilitudtncm triangulorum gM P , & g A' D ) igitur 
L O ad 0 l eandem proportionem habebit , quam M gjid g_A' ; & compa- 
rando antecedentes ad differentias , vel fummas terminorum O L ad L I eandem 
• proportionem habebit , quam g M ad M A", 

Et B L ad L N eft vt E M ad M P ( propter fimilitudinem duorum-, 
fegmentorum ) ergo ex arqualitate O L ad L N. &c. Sequitur quidem hoc C 
non propter fimilitudinem figmentorum , quandoquidem figmenta fimilta 
fupponuntur fed quia femper parabola funt fimiles , & in eis pofita funt axium 
n huius, ttbftiffa L B , (f M E proportionales lateribus retiis B G , & E H > proptere.vj 
( vt m prop. 1 1 . huius oftenfum eft) B L, ad E N eandem proportionem habebit 
quam E M ad M P i fed prius L B ad B l erat vt M F. ad E K, ergo compara- 
do differentias terminorum ad antecedentes erit I L ad LBvtKMadME, 
cftq; oftcnfa O L ad L I vt gM ad M K, ergo ex aquali ordinata 0 L ad L E 
trit vt gM ad M E , 

Et 


» 
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Er quia N O ad O A eft vt P Qjid Q^D inucrtamus proportionem-, 
deinde bifariam fcccmus duas tertias partes, & inuertamus eas quoquo 
fiet NOadOR, nempe N L ad L T in eadem ratione ip(i V Z , nempe 
L B ad B Z , vc D Q_ad QJT , nempe P M ad P X xqualem ipli Y a, 
nemoe M E ad E a , &c. guomam lo ad oi oftenfa fuit it M £fad 
K * & propter parallelas / A,L N ,nec non D K , M P eft N O ad O A, vt LO 
•dO l \ptrjtercj; p gjd n eft vt M gjdgfK', igitur N O ad O A tunde 

proportione habet , quum P g^ad gD, & comparando antecedentes ad femt dif- 
ferentias, vel femt sumas termmoru erit N O ad K A, vt P gjtd S D: & pro- 



pteria N 0 ad O R fumma, vel differentia ctnfequentium tandem proportionem 
habebit, quam P gad gs ; fed propter parallelas R T ,&■ O L eft L N ad T L, 
vt N O ad O R i par i ter que ( propter parallelas S X, & gM ) e jl P M ad X 
M ,vt P gad gft ; igitur N L ad L T eandem proportionem habet , qnanu 
P M ad M X : funtque in parallelogrammis y L, ffp T M latera oppoftta aqua- 
lia V Z tpfi T L, atque a T ipft X M ; igitur N L ad y Z eandem proportio- 
nem habet , quam P M ad T a, cr ita erunt earum quadrata ; fed vt quadrati 
N L ad quadratum V Z ita tjl abfeijfa L B ad abfctfam B Z , pariterqut vt 
quadratum P M ad quadratum T i, ita eft abfeiffa M E ad abfaftam E mer- 
go L B ad B Z tandem proportionem habet , quam M E ad E a . 

Et occurrere faciamus par pari remanet O Rad R b,v t Q_Sad S c , &c. 
guontam oflcnfa fuit O IX ad O R , vt g_P ad gs, per conuerjionem rationis 
O N ad N R erit vt P ad P S , par iter que oftenfa fuit b N ad N 0 ,vt 
C P ad P g ; ergo ex aquali b N ad N R eft vt c P ad S P, & diuidendo b R 
ad R N erit vt c S ad S P\ fed erat inuer tendo R N ad N 0,vt S P ad P g 
quare comparando antecedentes ad differentias terminorum erit N R ad R O vt 
P S ad S gtdoq-, rurfus ex aqua/itate b R ad R O erit vt c S ad S geftqi 
y R ad R b vt T S ad S C ( eo quod triangula V R b , ffr T S C funt ftmilia^j 
triangulis ftmilibus O N L , & gM p propter aquidi/lantes ) ergo ex aquali 
ordinata y R ad A O eandem proportionem habet , quam T S ad S g 

Cc Sed 
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Sed tangens in V perneniens ad L O, &c. Si enim ex punitis Y, V du- 
cuntur V c , & T f tingentes parabolas , & producantur qnoufqut /icent axes 
in e , & f efficientur duo paratlelogramma V e O R , dr Y t fifiS , in quibus fi- 
gentes y C , & Y f efficientur t quales ipfis O R , & Sj : & propttrea tnucr- 
‘ 'tendo R y abfici/pt ad contingentem y c aqualem ipfi R O eandem proportionem 
habebit , quam abfeifia S Y ad contingentem Y t' aqualem ipfi S Jfi, atque effi- 
ciunt prodicta contingentes cum axibus angulos e , f actuales ipfis O , dr £fia- 
, 6 . qualibus propter parallelas t igitur / 'egmenta N y A, CT P Y Dfimtlia fiunt in- 
ter fie. * 




Et pariter duo fegmenta A B C, D E F, atque duo fegmenta N B, P a 
E funt fimilia inter fe, & fimilirer polita , &c. Hoc manifefium e fi, fi enim 
coni ungantur re Ha linea N C , dr P F, & bifariam dtuidantur , atque ducan- 
tur diametri , (jrc, uti fecimus in /cilione N A , oflendetur fimiliter ( ex ea- 
dem 1 6 . propo fit torte ) /egmenta N C , P F fimilia e/fie inter fie . Non fiecus fi 
coniungantur refla linea N B, dr P E, dr bifariam dtuidantur , atque ducan- 
tur diametri, & reliqua perficiantur , ut prius ,ofiendentur eodem modo, fie gme- 
ta N B,& P E fimilia inter fie . , 

Deinde ponamus fegmentu P </,-quia non abfeindunt illa dua’ ordina- n 
tiones vnius axis ( 1 8 . ex 6. ) , & hoc erat , &c. Sed legendum puto ut m 
textu apparet . dr horum uerboru fienfius eri f, fieri non potefi ,ut fegmentu P d fit 
fimile ipfi N A, vel N B ,propterea quod tn fieitioneP F fegmenta P d uni tan- 
tummodo portioni fimile efi ( prater quam in etlipfi ), dr ambo intercipi debent a 
duabus ordinatim applicans ad axim E J%j, & propter ea fegmenta P D , vel P E 
non erunt fimilia ipfi P A, dr quia N A ofienfinm efi fimile P D, par it er que N 
B ofienfium efi fimile P E ; igitur figmentum P d fimile non efi , neque NA, 
neque figmento N B ; quod erat oilendundum . 



I C* 
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Nota! in Propoflt. XXI. 

Q Voniam G B ad B I, fuppofita eft vt H E ad E K , &c. «££#/<» Z B 
ad B G ex hjpothefi erat, vt M E ad E H , & inuer tendo G B ad B I 
erat vt H E ad E K ; ergo ex aquahtate L B ad B l erit vt M E 
ad E K; & per conuerfionem rationis B L ad L 1 erit vt E M ad M K . 

Et propter fimilitudinem duarum fe&ionum N L ad A I , nempe L O 
ad O I eft, vt P M ad F K, nempe M Q_ad Q_K, &C. Junoniam dux fe- 
itiones N B,cr P E fimiles fuppofita funt , &axti abfiiffa L B , M E nec noto 
1 B,K E ad Utera reCta B G , 

& H E proportionales funt ; 
igitur N L ad A I eandem pro- 
portionem habebit , quam P M 
ad D K : & quia triangula N 
L 0 ,& A 1 0 fimi ha funt pro- 
pter parallelas N Z , & 1 A , 
pariterque trianguU P M df, 

& D K S^fimtlta funt ; igitur 
E O ad O I erit vt N L ad 1 
A ; pariterque M J^_ad Jf K 
erit vt P M ad D K , feu vt 
N L ad A I : & propterea Z 
0 ad O 1 erit vt M fifad Jf, 

K. 


L B erit vt Q_M ad M E , fed 
L B ad L N eft vt M E ad 
M P , cum ex fuppofitione., 
le&iones line fimiles , &c. 



« 12. 
huius. 
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guoniam O L ad L l oftenfa fuit , vt ad M K ; atque prius oftenfa fuit 
B L ad Ll ,vt E M ad M A' s ergo inner tendo ! L ad L B ertt , vt K M ad 
M E i & proptere a ex aqu.ihtate O L ad L B ertt vt ad M E ; fed B L 
**.**• ad L N ejl ,vt E M ad M P i igitur ex aqualitate O L ad L N erit vt 
h ““ ,S ' ad M P; fiuntque duo anguli L,& M rec7i; ergo triangula O L N ,& P 
aquiangula erunt ;& proptere a anguli O ,& ^aquales inter /e erunt ; fed quia 
contingentes verticales V C, & T t' parallela fnnt ordinatim applicatis N A, P 
D ad diametros V R, O" T Si igitur angulus E C B aqualis ertt angulo N OL; 
pariter que angulus T iE aqualis er ir angulo P gjdi& propterea anguis C,& 
[ aquales erunt inter fe , 

Ergo propter fimilitudinem duaruin fcdlionum T Z in Z e ad quadra- 
tum Z V eandem proportionem habebit quam X a in a /ad quadratum 
a Y, & angulus e aqualis eft angulo/, igitur V e T fimile eft Y /X > 
& pariter. &C. Quoniam in fieCliombus fimthbus V B , fr T E axes tranfiuerfi 
11. huuis. i aterl j ilis rt fti s proportionales funt, & duci a funt ad axes ordinatim applicata 
37.iib. i. E Z , 7 a, & contingentes V C, T f, ejlque reft angulum T Z e ad quadratum 
Z V ,vt latus tranjucrfum ad retium , par it er que reti angulum X a (ad qua- 
dratum a r, vt axis tranfuerfus ad eretlumi igitur reti anguli T Z e ad qua- 
dratum Z y eandem proportionem habet , qu.im reti angulum X a f ad quadra- 
tum a X, & /« verticibus y , T duorum triangulorum y e T , & T ( X dutla 
funt ad bafes retia Una y Z , T a efficientes angulos rettos , cum ordinatim^ 


■a t vt 

Jasi 



. % 'A V'. \ 
O 


1 


applicata fint ad axes i atque angulus y c Z ojlenfus eft aqualis angulo T Fi, 
Piopof.6. igitur tertius angulus Z y c aqualis erit tertio angulo a 7 ( \ dr ideo duo tria- 
prxmifT. (T»/4 y T c,& T X f fimilia erunt inter fe : dr propterea circa angulos aquales 
7 “ , & X latus C T adT y eandem proportionem habebit , quam f X ad X T : 
cumque dua contingentes verticales y e, T t parallela fint ordinatim applicatis 
N A, & P D ad diametros y R,T S, erit O e ad R y, vt P T ad T V ; pa- 
ri ter que JJfad S T erit, vt i X ad X T: erat autem e T ad T V , vt f X ad 
u. huiu . x r ! igitur pariter 0 c ad R y eandem proportionem habebit, quam J£J ad 
STtficd B l ad I A ejl, vt E K ad A' D. 


f 


8 
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Sed B T ad B I erat vt X E ad E K propter fimilitudinem duarum fc- 
«fiionum , &c. Quoniam ex hqpothefi abfcifta axis 1 B ad latus r ellum B G 
erat vt abfcijfa K E ad latus reclum E Hi & propter fimilitudtnem /cilionum 12. humi. 
latera er cela G B, & H E ad axes tranfuerfos,dr ideo ad eorum femifes T B 
& E X eandem proportionem habebant ; ergo ex aquali t B ad B T erit vt K 
E ad E X , CT inner tendo T B 
ad B l erit ve X E ad E K . 

Sed libet aliam expofitionem-t 
afferre Apollonij prine ipijscoue- 
nientiore . Quia ex definitione 
i. huius libri legitime tnterpre- 
tata , cr ficuticoftat ex 1 2 -pro fi. 
huius . In /cilionibus Jimilibns 
non qualibet astum abfeifa ad 
conterminas potenti ales habent 
eandem rationem ; fcd ille tan- 
tummodo, qua figura lateribus 
proportionales /unt.-itaq; infe- 
ctionibus f milibus A B , D E 
vt qualibet axium , abfeifa B 
I y E K ad conterminas poten- 
ti ales 1 A, K D fint proportio- 
nales,necefe eft, vt eadem I B, 

& E K lateribus f gurarum B 
Ty E X proportionales fint . 

Et quadratum V Z ad quadratum Z e eft, vt quadratum a Y ad qua- 
dratum a f, &c. oftenfa enim fuerunt duo triangula y Z C , dr T a f fimi ha 
inter fe ; dr ideo latera circa angulos r citos Z ,& 3 . proportionalia erunt ; & 
partter eorum quadrata . 

Infupcr dico non erte fimiJia alicui alteri fegmento,&c. Sicut i in pra - 
cedenti propofitione fallum eft ofiendetur , quod figmentum N C non eft ftmilt 
alicui alio fermento in altera feli tone P E , quando non comprahcnduntur ah 
ordinatim ad axes applicatis , dr in ellipfibus aqualiter a centris diftant. 

Nota; in Propofit. XXII. 

E T propterea duo fedtiones A B C , D E F fimiles erunt , &c. Quo- Lcm g 
niam fegmenta G B C ,(jr H E F pofita funt ftmilia , erunt diametrorum huiJs." 
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ftM axium (in bic cafu) LB,& M E figura fimiles inter fi i& idebfellitnes 

°huius! 1- A BC,& D E f fimiles erunt. 

Itaque propter iimilitudinem duorum fegmetorum fimlia erunt B N L, 
E O M , & pariter L B P , & M E Qjuque quadratum B P ad L P in P 
N nempe, &c. Huius fecunda partis dcmonjlratiencm , qua/n non JmceramPa- 
raphrafies Arabicus nubis tranfmifit mittere opere pretium erit , eandemqi bre- 



vius demorsfirare hac ratione. -Quia figmenta C B G ,efr F E H fimilia ponun- 
Lem-8. tur; ergo erunt figura diametrorum B I , E K fimiles inter fe in angulis I , A' 
huius, aqualibus , & fi 'ilioncs ipfa C B G , & F E H fimiles inter fe erunt-, quod efi 
F K£il J ' hjpotbefin . 

Notx in Propofit. XXIII. 

S I enim fimilia eflent haberent conditiones fimilitudinis, quod efi im- 
poffibilc , &C. Si enim concedantur figmenta G B C in parabola , cr H E 
Dsfin. 7. E in hyperbole, -vel ellipfi, fimilia inter fe ; igitur in unaquaque earu duci pof- 
huiui fent ad diametros ordinat im applicata numero aquales, efficientes angulos aqua- 
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Us cum diametris , qua abfciffis fint proportionales, <Jr abfnjfa quoque inter fe. 
Vnde /> 'equitur , quod portiones ciujdcm diametri E K a centro M ad omnes or- 
dinat tm ad diametros applicatas Jint aquales meer fe, it ojlcnjum cjt m propo- 
f none 13. huius: quod cfi impojphile . 

J^uando vero feli io A C ejl hyperbole , ac feli it D F eft ellipps , fimi liter, 
vt in 1 4. propofmone huius , ojicndetur \ quo abjciffa in hyperbola , Cr tllipft fint 
proportionales ; cr propter ea omnes habebunt rationes maioris tnaqualstatis , aut 
emnes habebunt , proportiones i naqu alitatis minoris , quod tamen m pr adiit a 14. 
propoli! tone impofibile ejfe ofenditur. 


Nota: in Propofit. XXIV. 

S I enim hoc verum non eft , &c. JQuod qualibet portio B A D fcllionis 
conica ABC nullo pallo circumferentia circuli effe pojfit pc ojicndetur . 

Sjtta in circulo retia linea dtutdentes btf artam duas parallelas inter Je funt 
necejfario diametri circuli, qui perpendteu- 
lariter fecant pr adiit as parallelas applica- 
tas ; igitur p cnrua linea B C D fuent cir- 
culi peripheria retia linea K I , L M ,& 

N O diametri circuli , erunt perpendicula- 
res ad ordmatim applicatas aquidijiantes 
meer fe ; fed quta etiam A B G fupponitur 
felito eonica , erunt K t , L M , N O axes 
pradiltt feli tonis conica eo quod bifariam , •“ 

Cr ad angulos reclos diuidunt ordmatim ap- 
plicatas . Rurfus quia pradtlla ordinat /nt_» - 1 
applicata non funt omnes inter fe parallela, 
et quod ex conjlrultionc applicata A B, A C, 

C D non furunt dati a aquidijiantes ; igi- 
tur tres axes l K , L M , U O indir ellum ub. a. 

non coincidunt ; quare m fe Ilione conica B A G reperiri pojfcnttrcs axis-, quod 
eft impofibile . 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXV. 

S I duo plana squidiftantia conum aliquem fecuerint , atque 
in eo efficiant duas hyperbolas, aut ellipfes; vtique fe&io- 
nes iimiles inter fe erunt, fed non erunt neceffario aequales. 



Efficiant 
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Efficiant duo plana parallela D 
E N F,G H P I in bafimeoni A C 
duas rc< 3 as lineas D F . G I , & pla- 
num per axim conidutSum efficiat 
triangulum ABC perpendiculare 
ad duo illa plana parallela; quae ab 
illo fecentur in E K.HL. Erunt 
DF.IG perpendiculares ad A C, 

& educamus B M parallelam ipfis 
EK, H L;&vt quadratum B Mad 
A M in M C; ita ponatur N E ad 
E O ,& ita P H fiat ad H Q., erunt 
‘lib * 3 ’ N E, P H inclinata duaru fedionu 
F E D , I H G , aut eorum tranfucr- 
(xi igitur O E , H Q_erunt eorum- . . 

11 huius crc&a,& propterea figura: duarum feftionu funt fimiles; igitur duaeledio- 

B 


a. Se io. nes fimiles funt. Et fi quidem fuerint N E, P H atquales ; ipfx quoque., 
huius, aquales erunt, alias non; Et hoc erat propolitum. 

Notae in Propofit. XXV. 

S I abfeindant conum aliquem duo plana parallela prouenient dux fc- a, 
itiones hyperbolicx , vel quia duae fedtiones funt fimiles ,&c. 
immntandu cenfui vt in textu videre eft . _ , 

Sint ablciflioncs duorum planorum xquidiftantiura cum bafi I G,FD, D 
& Iccet conum planum tranfiens per eius axim , &c. Addidi veri u , quu 
in textu defiderantur , qu.t expojitionem perfteiunt. Anirnuduertcndum eft , hunc 
propofitionem cenuertibilem non ejfe ; luet enim pUnu pumile lu in eodem cono 
eflicunt feci una ftmiles, verum non eft, quod quotieftunque in eodem eono duu 

/effionee 
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feSHor.es funt aquales ,vtlf mites uster fe,tunc quidem eurum plana funt aqtti- 
dtjlantta : Sieutt enim in eodem cono fialeno defignari pojsunt arcuit aquales 
fubcontr.tr te pofiti , ftc etiam reliqua c ontfeci tones fubcontrarie eonjlitutx effici 
pojfunt aquales , dr fimtles inter fi ; hac autem , Jiam etiam qnamplttnma vi- 
deri pojfunt in Ubris neotericorum . 

Sed non alte nuru erit a nojlro injlituto htc paucis confiderare pa funes , Cr de- 
firiptiones fiSlionum conicarum Jimiltum , vel aqualium , qua aqutdifl antes , 
fi» asymptotica vocantur . Et licet ha ah alqs t nuent a , (fi tradita Jint , nonnul- 
la tamen nona in medium afferam: non enim rerum nouitas ex fuhteSH nouita- 
te tantummodo arguitur , imo de fubiello antiquo pojfunt noua fpccu lationes af- 
ferri , atque corrigi , (fi copleri ea , qua apicem ' perfieSlionis non attingunt , (fi 
hae quidem omnia noua dici poterunt , (fi pojfunt , <Jr debent zelo veritatis e- 
uttlgari , nec propterea pradccefbrum nominibus , aut innent tombus iniuria in- 
fertur . 

Primus itaque omnium ( quod fciam) Pappus Alexandrinus libro feptimo col- 
leSltonum Mathematicarum propojitione 208. lemmate fexto in quintum librum 
Apolloni f , conjldcrauit concentricas hyperbolas inter fe fimiles,cunde axim habentes , 
ad tafdem partes cattas inter fe fe non concurrere ,fed femper ad fi ipfas vi- 
cinius accedere . Pojlea Gregorius a Santo V incentio oflendit, quod dua parabo- ^ rab - 
la inter fi aquales , Jimiliter tofita circa communem axim, vel diametrum, pa-^ ,44 
riter nunquam conueniunt , Cr parallela funt inter fe, dr tn infinitum producta 
femper magis ad inuicem accedunt ; atque propofit. 139. de Hyperbola confidcra- 
uit duas hyperbolas aquales, dr fimiles, qua pariter in in finitu extensa nunquam 
conueniunt, Cr Jimul cum Pappo putat, rite concludi poffe, quod pr adiit a fittio- 
nes, in infinitum extenfa, ftnt asymptoti , dr femper magis , ac magis ad inui- 
cem appropinquentur ex eo , quod relta linea inter fe aquidiflantes inter duas 
feli tones intercepta, fucc effiui femper diminuantur . Propofit tones quidem rtcon* 
dtta, dr fcitu t tu unda , fed an aque certa , (fi indubitata cenftri debeant ', in- 
quiremus, aliquibus tamen pramifis . 

In qualibet hyperbola t E , cuius asymptoti C A B , duarum rtliarum linea- DEFINT 

TIO 



rum F I ,G K inter fe aquidifl antium , ab vna asymptoti A C ad hyperboleiLa 
eduli arum , fit F I propinquior centro , quam G K , quando ambo cadunt infra 
centrum A ad partes C ; vel F t magis a centro recedat , quando ambo cadunt 

D d vitra 




P Addit ! ’ ' n rVM a fy m P toto A C > kfpirlnlef D 

aqualia F G , tt C ,<& d punElis diuifionum 
linea F 1 i G K. , H L ,C E parallela inter [c, rvfquead hyperbolen: 
Dico quod differentia duarum aquidijlantium F 1 , G K ad partes cen- 
tn , (gjr alterius afymptoti A 2 'vlterius tendentium, maior erit differen- 
tia reliquarum H L , C E . 

Ducantur a punths E , K reti a „ 

linea E S,K R parallela asympto- 
to A C, qua efficiant paralldogra- 
-■/ maC S,G R. Patet I R ejfe dif- 
ferentiam aquidijlantium F I , & 

G K ■, par i tcrquc L S ejfe differen- 
tiam aquidijlantium H L, C 
(ffi coniungantur retia linea Et, 

(ffi K l, ducatur que E 0 parallela 
I K , fecans H L in O. Et quia 
retia linea E 1 cadit intra curuam 
feti io nem conicam E K I, (ffi pun- 
ilum K einfdem conica feclionit 
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vitra centrum in eadem asympton produdtonc A Z; aut F I fupr a, (ffi G K in- 
fra centrum A exifiat: In quolibet cafu dicetur, F l vlterius tendere ad partes 
centri, vel asympton A B, quam G K. 

Non fecut fi ab eadem asymptno A C educantur quatuor retia linea interfit 
aquidifi antes F I,G K, H L,C E, quarum dna priores FI, G K, centra pro- 
pinquiores fint , quando amnes infra centrum A collocantur ; vel magis a centro 
recedant, quando omnes in produtlione A Z cxijlnnt ; aut certe dux F I ,G K 
fupr a centrum, & H L,C E infra centrum extjlant : T une fimth ter in quoli- 
bet cafu dicentur reda linea F 1 ,G K vlterius tendere ad partes centri , & 
asympati A B , quam dua alia H L,C E. 


'V 
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inter E,dr I exijfit ; ergo red a tine 4 / A' /■<>/>.» intra cenicu/ef mentum E K 1 
fupra eius bsfm E l cadit ; & ideo ei parallela E O cadit infra tandem fer- 
menti conici bafim E I , dr propter e a occurret ipfi H L intra conife itionem , dr 
infra pundum L in fcdionc pofitum.vt in O i & ideo 0 S maior erit , quam— 

S L. Et quoniam S E,& R K funt inter fe parallela ( quia eidem A C aqui- 
dijiant ) pariter nue E O, & K I faci a funt parallela , atque S O , cr R 1 ( en 
hypotheji ) aquidi/l antes erant ; igitur duo triangula E S 0 , dr ER/ Jimilia 
funt inter fe , & eoru latera homologa E S , & K R aqualia funt inter fe ( qui a 
inparallelogramisC S, &G R latera E S , R K aqualia funt oppofitis C H ,G 
F inter fe aqualibus , ex hypothefi) igitur reliqua latera homologa S O , dr R / 
aqualia funt inter fe-, dr propter ea R / differentia aquidtjlantium F l,G K ad 
partes centri A , dr asymptoti A B viter tus tendentium , maior erit, quam S L, 
qua portio eft ipjius S O , dr ejl differentia aquidtjlantium H L, &C E alte- 
ritts fegmenti H C . J^uod erat oftendendum . 

Ex conjlruttionc , dr dcmonftrationc huius propqfitionis colligitur , quod fi a COROL 
duobus p unciis eiufdem asymptoti A C ad hyperbolen ducantur dua reda linea LAR - 
inter fe parallela ; illa , qua ad partes centri A , & asymptoti A B viter ius ten- 
dit, maior ejl reliqua. Nam reda linea K R, asymptoto A C parallela cadit ex- 
tra fedionem , dr ideo fecat interceptam parallelam F l, qua erit maior, quam 
F R , feu G A"; igitur F I ad partes centri A vltenus tendens maior ejl quali- 
bet alsa parallela G K ad partes oppoftas tendente . Eadem ratione F / maior 
erit quam H L, & H L maior, quam C E. Vnde patet propofititm. 

Si fuerint dua hyperhola A8 , (ffr D E aquales, & [miles ad eaf- PROP.j. 
dem partes caux , quarum centra H , (fff L, afymptoti G H I ,(cfr Addlt - 
K L M , nec non axes A H , (gfr D L fmt parallele inter fe , fff refla 
Imea 8 E , (gfr C F ah hyperbolts intercepta parallela fuerint refla H 
L centra coniungenti $ erunt 8 E , (cfr C F aquales ipfi H L , (gfr in- 
ter fe. 

Si autem parallela fmt alicui refla linea L ( diuidenti angulum K L 
H contentum d refla Imea L H cen- 
tra coni ungente, fff interiore afympto- 
to L K, in qua 8 E , (gfr C F pofta 
funt : Dico 8 E eviter tus tendentem— 
ad partes reliqua afymptoti L M ma- 
iorem effe , quam C F . 

Si ivero 8 E , C F parallela 
fmt alicui refla linea H g diuidenti 
angulum E H G d refla Imea L H 
centra coniungente , (ffr eadem afym- 
ptoto H G contentum-. Dico 8 E <vl- 
terius tendente ad partes reliqua afym- 
ptoti H J minorem effe , quam C F . 
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linea parallela 7f E , C F fe- 
tent .eejiiidifiantes afymptotot H G , 

L K in punSiis “N, O , P , Q. De- 
lent autem comfedliones in eodem pla- 
no collocari fcuti alne omnes , ejua tn-> 

■ Jetjtientilits propojitionilus 4. 5 .6. 7. 

8 . (g)" 9 . <T’furpantur femper in njno 
plano pofita intelligi delent . 

Et primo diu refla B E , C F paratte- 
U fint recta linea H L centra coniungen- 
tt . Junoniam hyperbola A B , D E aqua- 
les funt,& congruentes; atque aqmdtjl an- 
tes asymptoti H N , L P aque inclinan- 
tur ad aquales fcmiaxes tranfuerfos H 
A , & L D ; (fi fegmenta asymptotorum H N > L V aqualia funt in paralle- 
logrammoH P , nec non duo anguli H N B ,& L P E aquales funt inter fe, pro- 
pter parallelas asymptotos: igitur dna figura A H N B A, & D L P E D aquales 
erunt, & congruentes: quapropter mter pofita re Ha linea N B & P E congr ne- 
tes , (fi aquales erunt ; & addita vel ablata communi B P , erit jY P aqualis 
B E : ejl vero N P aqualis H L , eo quod H P parallelogrammum e[l ; igitur 
intercepta B E aqualis ejl refla linea H L centra coniungenti . Eadem ratione 
qualibet alia intercepta C F parallela ipfi H L eidem aqualis ofiendetur : qua- 
propter dna intercepta aquidiftantcs B E , (fi C F inter fe aquales erunt . 
Secundo B E, C F parallela fint alicui refla linea L t diutdenti angulum K 



L H; ideoque P L ( N ,& dfL f O para/lelogramma erunt ; fecetur L T aqua- 



lis H N, atque L V aqualis H O; ducan- 
tur que T X , V Z parallela ipfis N B , 0 
C fetantes reliquam hyperbolen in X , Z ; 
eritque ( vt tn prima parte oflcnfum eft ) 

T X aqualis N B, atque V Z aqualis O C. 

Et fiquidem B E , C F cadunt infra cen- 
tra H , L ad partes G, K , cadent quoque 
infra L f eis parallelam per L duciani in- 
fra centrum H incidentem , (fi ideo N f , 
feu ei aqualis P L in parallelogramo P f 
minor erit , quam H N; eft que L T aqua- 
lis H N ; igitur L P minor erit , quam L T , dr propterea punitum P propin- 
quius erit centro L,qtt.\m T: Eadem ratione ofiendetur , quod puuflum Jfpro- 
Dcf. oAA pinquins fit centro L, quim P', cr P propinquius centro quam JZjcrgo qualuor 
aquidiftantium P E , JfF ,T X , V Z cadentium infra centrum ad partes K , 
dua P E ,T X viter ins ad partes centri , vel asymptoti L M tendunt , quim-j 
dua £jr ,V Z . At fi B E ,C F fecent refla lineam centra coniungentem mter 
duo centra H, (fi L, mantfcftiim efi puncta P , (fi Jfcadcre fupra centrum L, 
atque duo punita N , cr O cadere infra centrnm H alterius hyperboles, cumque 
L T fella fit aqualis ipfi H N ad eafdem partes ; par iterque L V aqualis ipfi 


i 
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H O radent puncta T,&V infra centrum L-.& P vlterius tendit quam £fiad 
partes x eiufdem centri L. igitur in taU ea fu qua tuor aquidtji antium dua P E , De.'. ad<k 
T X v/teriut tendent ad partes centri,dr asymptoti L M , quam dua aha aqui- 
dtji antes Qf ,V Z . Jjuando vero B E ,& C F cadunt vitra centra H , dr 
£ in produff intibus aquidtjiantium asymptttorum G H, K L p quia N P cadit 



fupra, dr'L f infra centrit FI, ergo in parallelogrammo P f reifa N f,feu ei a- 
qualis L P maior erit quam N H : fitilla autem fuit L T aqualis H N ; igitur 
L T minor eji , quam L P ; Eadem ratione L V minor erit , quam L «Jj at- 
que P vlterius tendit quam Q ad partes centri L,dr ah tjfdem punttis caden- 
tibus fupra centrum L in produci ione asymptoti K L ducuntur quatuor reda 
linea inter fe xquidijlantes vfque ad hyperbolen D Z i igitur dua P E, T X vl- Ibidem. 
terius tendunt ad partes centri , vel asymptoti L M , quam dua £fiF , V Z. 

Secetur pojlea P a aqualis N B , atque aqualis O C . Et quia T X aqua- 
lis oftenfa fuit N B erit P a aqualis ip/i T X i eftque P E maior quam T X i Coroll. 
propter ea quod illa vlterius tendit ad partes ce tr i L,quam T X ; igitur P E mu- 
tor erit , quam P i, & earum differentia erit E a . Simih modo ojlendctur a ‘ 
b aqualis V Z , & minor quam , quarum differentia F b ; cumque .Fffp 
aqualis Jit ipji N 0 , propterea quod funt latera oppojita eiufdem parallelogram- 
mi ; igitur T V > qua oftenfa fuit aqualis O N erit quoque aqualis JifiP, & sii- 
pta communiter JjT erit aqualis T P , atque a terminis aqualium fig- 
mentorum eiufdem asymptoti L K ducuntur vfque ad hyperbolen E Z quatuor 
recta tinea inter fe aquidft antes , & carum bina P E ,T X vlterius tendunt 
ad partes centri, dr asymptoti L M, quam bina J-Zff, V Z > igitur differentia Propoli i. 
priorum , Jcilicet E a maior erit poft 'er iorum differentia F b ; eftque B a aqua- addlt - 
hs P/ P, propterea quod aquahbus N B , dr P a ponitur communiter B P ; pa- 
riter que O aqualis eft C b ; funt que N P , dr O JJjtq nates inter fe , nempe 

latera oppojita eiufdem parallelogrammi ; igitur B Z, dr C b aquales funt inter 
fe : tjs vero adduntur exceftus inaquales E a , F b efficietur E B vlterius ten- 
dens ad partes asymptoti H 1 maior , quam F C . Quod erat primum . 

Tertio ij fidem poft t is N E, O F fint parallela alicui reda linea H g diaideti 
angulum LH G ,dr propterea extensa produci tonem asymptoti M L ficabunt , 

& 
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(j- parallela erunt alieni reda lineet ex LY 
dtutdcnti angulum H L M , eo quod paral- H 5 
leU erit rett* H g dtutdcnti ungulum L H 
G , & prius B E vltertus , quum C F ten- N y 
debui ud purtes usymptott H 1 > ergo icon- ( 

Iru C F •vltertus tendet ud purtes usymptoti ^ 

HG,& educitur ub usymptoto L M productu, G ( 

<!r parallela funt reda linea ex L di ut dent i 
unguli H L M, contentum a reda lineo cen- 
tru coni ungent e ,dr usymptoto M L, in quo 
Ulu cudunt; igitur ( ex primo purte huius propofitionis ) C F muior erit, quum 
B E;& e contra B E vltertus tendens ud purtes usymptoti H /, minor er it, qua 
C F ; vt propojitum fuerut. 

Sint dux xcjuales parabola AB,D E ad eafdem partes cattx, qua- 
rum diametri G J, H K Jint congruentes aut parallelx mter fe , nec no 
ad eas ordmatim applicato B Z K , L X W Jint parallelx alicui reElx 
diuidenti angulum G H K a retia linea G H vertices ccm ungenti , (gjf 
diametro H K interioris [e EI totus D H contentum , fi diametri congruentes 
non fuerint. Dico quod, B E ,L M portiones applicatarum dfeclioni- 
bus ad eafdem partes intercepta ,femper magis diminuentur, quo magis 
d •verticibus recedunt •, ejfcienturque minores quacumque retia linea pro- 
pofta,f diametri funt congruentes : fi •vero funt parallelx nunquam mi- 
nores erum portione ordinatx inter diametros intercepta . At fi paral- 
lele fuerint alicui rcElx hnex diuidenti angulum H G 1 d retia G H, 
(gr diametro l G exterioris feElionis A G contentum, femper magis au- 
gentur , fed erunt femper minores ea qux d diametris intercipitur . Vel fi 
fuerint parallelx diametris non congruentibus , femper magis augentur , 
quo magis d concurfu recedunt . 

St e F G Utus retium diametri G 1 itLj 
parabola G B , ordinat im applicate B E K, 

& L M N /icent diametrum G I in X,Z, 

& diametrum H K in N , K ,& fccetur 
abfcijfa G 1 aqualis H K,&G R aqualis 
H N ; ideoque R I aqualis erit N K , fcu 
X Z ( propter ea quod in parallclogrammo 
N Z oppo/ita latera aqualia funt ) ducan- 
tur que ordinata 0 1 , JgR , qua erunt aqua- 
les , & congruentes ipfis E K ,M N pro- 
pter aquahtatem fed tonum , dr abfcijfaru 
Jimili ttm di amet rorum i ducanturque i pun- 
itis E, L , £fretla linea E S,L T.ffF 
parallela diametris occurrentes ipfis B E, \ 

& 0 / in S ,T ,V: mantfcflum cjl S M 

aqua- 
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aqualem efiie O y, eo quod ia ptraUeltgrammis Qj, &S X Utera oppofita funt 
aqualia, dr ipfa ordinata £ K 0 I; nec non M N , J£jl aquales ojlenfa funt : 

Deinde producantur , B E ,0 I ad fedioutm i» C , P; Et quia differentia qua- 
dratorum B Z , L X , [en T 7 . , tdejl red angulum B T C aquale etl differentia 
red angulorum Z C F,& X G F Jeu red angulo fub ab fiijfarum differentia X Z, 

& latere redo G ¥ . Simili modo re&angulum O y P aquale erit red angulo fub 
ab fc 'offarum differentia R 1, cr Utere recto G F : funt que rcclangula contenta 
fub X Z, G f , & fub X l ,G F aqualta, propterea quod Utera X Z , X/ aqua- 
lia ojlenfa funt, dr Urus retium G F ejl commune ; igitur re (langula BTC,dr 
O V P aqualia funf, idcoque vt T C ad V P , ita reciproce erit O V ad B T . 

Et primo quia diametri G Z , H K eotneidunt, dr paraboU H D comprehendi- 
tur ab A G t erit G Z maior quam H K , feu quam G 1 , (jr B Z maior quam 
E K, & L X quam M N. St vero B E, L M parallcU funt alicui reda linea 
H T diuidenti angulum G H K i ergo T Z , feu ei aqualis H X , vel G I minor 
erit , quam G Z. Eadem ratione G X maior erit , quam G R; quare ordinatim 
applicata B Z maior erit, quam O 1,& Z C maior, quam l P j pariterque L 
X, feu T Z maior erit , quam J^R , feu V l ; idcoque T C maior erit, quam 
V P terat autem O y ad B T reciproce, vt T C ad V P i ergo 0 y , feu et aqua- 
lis S M maior erit, quam B T: qs vero addantur aquales L S,T E , qua in 
parallelogrammo S T funt latera oppofita , igitur L M, maior erit quam B E. 

Deinde quando diametri G 1 , H K fiki mutuo congruunt fit b minor qualibet 
data reda hnea, dr a vertice H ducatur H d cuius quadratu aquale fit reet angulo 
HG V , drfiat vt b ad H A, ita H A ad aliam redam lineam aqualem C E;atq; 

•vt HA ad femiffemsuma CE,dr b potentia, ita fiat longitudine H G ad G K, 
ducatur que B R' C ordinatim applicata ad diametrum G /. Junoniam quadra _ ir. lib. i 
tum E X aquale efi parallelogrammo H X, G F ( propterea quod parabola funt 
aquales , cr diametri fimiles ) dr ys adduntur inter fe aqualia quadratum d H, 

Cr red angulum H G F, erunt duo quadrata E X, d" A H fimulfampta aqualia 
rtdagulo K G F, feu quadrato B Z i quare differentia quadrator u B X , dr E K , 
tdejl red anguli B E C aqualis erit quadrato d H',& propterea d // media pro- 
portionalis c/l inter CE, B E , fed fada fuit media proportionalis inter C E , 
dr b ; Ergo B F. aqualis efi b ; ideoque B E minor efi qualibet reda linea data, 
filuando vero diametri G Z, H K funt aquidifi antes , ysdem pofitis ducatur O 
n parallela diametris fiecans B E in n. Sluia n Z efi aqualis 0 t . dr erat E X 
aqualis 0 I , ergo n Z, & E X aquales funt, dr addit a, vel ablata communi Z 
E erit n E aqualis Z X ; & propterea qualibet intercepta B E maior erit /n_> 
fecundo ea fu , & minor in tertio, quam n E , feu Z X i diametris comprahen- 
fa. 

Tertio quando B E , L M parallela funt alicui reda G a diuidenti angulum 
H Gl.erit X Z, feu eiaqualts G Z minor, quam H X, feu quam G 1, atq; vt 
prius redanguLt B T C , dr O y P aqualta erunt , dr eorum later» reciproci 
proportionalia , efi que S M aqualis minori 0 y , ergo S M minor erit quam B 
T; dr additis aqualibus L S, drT E, erit L M minor quam B E. 

Tandem fint intercepta B E , L M parallela G V , H C portionibus interce- 
ptarum diametrorum non congruentium, dr » terminis B , E , L , M , ducan- 
tur ad diametros ordinatim applicata , eas fice antes in Z , K , J , N , O , S , dr 
fed tones in P ,& X ; & cadat B E inter duas diametros. Quoniam pundum 

B cadit 


•gjr' 


J- 
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B cadit inter vertteem G ,& fundum 
C e iufdem paratui* G C i igitur Z B 
K ordinat tm affluat* ad diametrum 
G 1 nece j». trio Jccabtt diametrum G I 
intra Jeci tonem tn Z , & produci <l> 
occurret l\ N extra eandem in K . 
Non fccus ojlendetur , quod E N 1 or- 
dinaum affluat a ad diametrum H 
N . fundum N cadit intra , l ex- 
tra eandem feci tonem H E > & pro- 
pterca reda C H minor erit , quam i." 
N , Jcu B E ei aqualis in parallelo- 
gr amnio E K ; far ner que Z l , feu ei 
aquahs B E minor erit , quam G V . 
Cadat fojlea L M extra duas diame- 
tros ad eafdemp artes . Quoniam in faral/elogrammo L S later* LO , M S aqua- 
lia funt ; ejlqne S B maior quam M S , feu quam 0 L i ergo ( ut in frtma farte 
huius propojitionis oftenfum ef) red angulum M S K,feu red angulum j 'ut S V, 
"■ lib ' '■ eir Utere redo G F matus erit quadrato L 0,feu redagulo OG F,& propterca 
S V maior ertt , quam OG ,& addita communi O V ,• erit O S , feu ei aqualis 
L M, in faralletlogrammo L S, maior quam G V . Sjtod erat ojlcndenalum. 
SCHO- idem omnino verificari in clltpfibns demonjlrart facti* pojftt , qucd.br custati 
LI\ M. jiuJens libens omitto . 

PROP. 5 . Si fuerint diu qualibet conifefliones A ‘B C, D E F aquales 
Addic. m ilf S mi eafdcmqu: partes catta , quarum diametri 'B H, E 1 ( aque in- 
clinata ad ordinat im ad eas applicatas ) aquidiflontes fmt inter fe , r vel 
congruentes ; ducantur qualibet refla linea A D , K L d fefltonibus 
intercepta , parallela refla linea ‘B E 'vertices ami ungenti : erunt lUa 

aquales inter fe. 

Si enim hoc verum non ejl. 

Jit A D fi fieri poteji maior , 
aut minor , quam B E, & fe- 
tetur A R aqualis B E : pa- 
tet fundum R cadere intra , 
aut extra fed tonem D E(fed 
in eius flano cum fcdioncs in 
eodem plano extfiant) i/mgan- 
tnrque reda linea A B , E 
R, qua aquales erunt , & pa- 
rallela inter fe, eum fint con- 
• iungentes aqualium , & aqui- 
dsjl antium 1! E, & A R. Po- 
fica ducatur A H ordinatim 
applicata ad diametrum B H efficiens abfeifiam H B; fcctturque abfeiffa E 1 >» 
alter* Jcdione aqualis B H ; iunganturque H 1,1 D,& 1 R. Et quoniam BH, 

£ * 
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E 1 fiunt aquales , efi par allela ; erro H I aqualis erit , (fi parallela ipfi B E (-ve/ 
quia additur communis H E , vel propter parallelogrammum B I ) ftd prius A 
R aqualis erat , & parallela eidem B Ei igitur A R,& H I aquales Juut inter, 
fe , (fi aquidiftantes ; tdeoque comungcntcs A H ,R / erunt aquales , & paral- 
lela ; funtque anguli AH B , (fi R / E aquales inter fe , cum ab aqualibus la- 
teribus in triangulis A B H , cr R E J aqui latens inter fe contineantur i ergo 
R 1 ordinat tm quoque applicata ejl ad diametrum E 1 ; atque in (cilionibus a- 
quahbns abfcifsa B H , E 1 
diametrorum Jhnilinm , fii- 
hcet uqnt inclinatarum ad 
fuas ordinatas aquales funt 
inter fe;ncc non ordinata A 
H , I R aquale* funt ojlcn- 
sa ; igitur fcut punctum A tn 
feli tone A B cadit , ita pnn- 
Hum R in feli tone E Dexi- 
flit ; fed pofitut fuit mtro-i, 
aut extra ipfam, quod ej! ab- 
furdu: Non igitur relta linea 
A D maior , aut minor ejfe 
potcfl , quam B E ; ideoque ei 
qualibet qlta intercepta K L aqualis omnino erit 
aqutdijlans ip/i B E eidem 
aquali S i quapropter interce- 
pta A D, A' L,df B E aqua- 
les erunt inter fe ; J^uod erat 
ojtendendum . 

St dux parabola 'B AC, 

F D £ xqt tales ad eafdem 
partes cattx, conjhtutx fue- 
rint circa axes A K, DG 
acjuidif antes , (gjfi non con- 
gruentes fe mutuo fecabunt. 

Ex vertice D axis G V ducatur D H perpendicularis ad axim A K > eum fie- 
csns in H , (fi defer ibat iir alia parabola l H L aqualis prioribus B A , vel E 
D , cuius axis fit KH ,& ver- 
tex H , (fi fenti in propof- 
tione 4. additarum fallum-a 
ejl teperiatur BT C ordina- 
tim ad axes applicas a ficcans 
parabolas in E, B ,1, (fi axes 
in G , K , ita vt intercepta 
B l aqualis ft D H , fieu G 
K , qua in parallelogrammo 
D A" ei aqualis e (i . J^uonia 
parabola E D,& 1 Haqua- 

Ec let 
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funt, & axium abfcijf* D G, H K aquales eum Jint Utera oppofita paralie- 
Ugrammt D K ; erro ordinat 1 m ad axes applicata E G ,& I K aquales funt ,& 
allata communi l G , erit E 1 aqualis G K , fteu OH; erat autem interceptae 
B l aquatis et dem D H ; igitur B l erit aqualis E I > & proptcrca punctum E 
Maurol. parabola E D F eadet fuper punctum B parabola B A C i ergo dua parabola B 
^'■d c >&EDF conuemunt in vno punito , & tn eofe mutuo tangere non poj '- 
funt; igitur fe mutuo fecant . JJnarc patet propojitnm. 

His demon/iratis manifcjle percipitur, quod ex fuccejiua diminutione retiarii 
aquidtjlantium , inter conifetliones interceptarum , deduci non poteft , conife- 
tl tones magis ad fe tpfts propius accedere i proptcrca quod in ijfdcm fetlionibus 
afympt oticis duci pofunt intercepta recta linea inter fe aquidijlantes , qua fint 
omnes aquales inter Je , nimirum illa , qua parallela funt alieni communi dia- 
metro, vel retia linea vertices earum e emungenti , vtin propofitione 5. additarii 
ojlenfumeft . Similiter alia intercepta retia linea , inter fe aquidijlantes ficcejiue 
augentur alia vero fuccejjini diminuuntur verfuseafdem parte s,vt in propofitione 
3 . & 4. addit, ejlcnfum eft . Et hoc nedu vertfeatur in f 'cilionibus non congruen- 
tibus, & asympt oticis , fed et ia in duabus aqualibus , <jr mter fe f milibus fetiioni- 
bus fe mutuo fcc antibus, dummodo earum axes paralleli fnt, tn tys enim inter- 
cepta reti a linea inter fe aquidijlantes, tendentes ad eafdcm partes , etiam illa, 
qua proprius ad pnntlum occurfus fictionum conicarum accedunt , pofunt dimi- 
nui , parilerque inter fe aquales efe , eft quod mirum ejl pofunt femper magis 
augeri . Si igitur aquidiftantes intercepta funt menfura d jiant iaru duarum fe- 
ti tonum, eadem coni feti tones cenfen debent modo parallela , eft aqualibus inter- 
tt aliis mter fe dtji antes , modo ad eafdcm partes Jlringi , & coangujlari , (ft fi- 
ni ul dilatari magis, ac magis , quod omnino videtur ab fur dum . Bion igitur ex 
eo qnod omnes intercepta retia linea inter fe aquidijlantes funt aquales mter fir, 
proptcrca fettiones ipfa erunt parallela , ft asymptotica , ft femper aquali in- 
teruallo ad inuicem Jcparata ; neque ex eo quod praditla parallela magis auge- 
tur, vel diminuuntur infernalia augeri , vel Jlringi cenfendum eft . 

Et pracipue praftantijimns Gregorius a Sancio V incentio nejcio an iure de- 
monftrationem propofitionis 14. libri 2. ipfiufmct Apcllontj inftijficicntem repu- 
t anent, proptcrca qnod Apollonius deduxit retias lineas hyperbolen compruhcndc- 
t es, qua afymptoti vocantur femper magis , ac magis feti toni viciniores fieri ex eo 
quod retia linea inter fe aquidifiates, intercepta mter retias asymptOtos vocatas, 
ft hyperbolen contentam fuccejiue femper magis, ac magis diminuantur ; & i 
contra afernit cum Cardano ,ft quodam Rabino Mofe diflantiam hyperbola a re- 
tiis asymptotts fumi debere , non a quibufcttnque retiis lineis interceptis inter 
fe parallelis , Jed tantummodo a retiis Irneis perpendicularibus ad afymptotos . 
qux folummodo , inquiunt ipfi , difi antias determinant ; at reuera hac animad- 
uerfio non videtur ncceftria : perinde enim eft conftdcrare retias lineas ab hy- 
perbole ad vnam retiam lineam continentium dutlas , qua ejiciat cum illa an- 
gulos aquales, ac Ji perpendiculares e fint ad eandem: at quando retia linea in- 
tercepta funt inter fe aquidijlantes , tunc omnes ejiciunt fuper retiam lineanut 
continentem hyperbolen angulos aquales ad eafdcm partes ; c? proptcrca ( ex tna- 
qualitate pradttlarum aquidtjlantium ) optime concluditur cum Apollonio ina- 
qualitas perpendicularium , Jeu di/lantiarum. fiuando vero conftderantur dua 
Ime* eunt* veluti funt dua parabola, vel dua hyperbola, vel ellipfes, tunc qui- 
dem 
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dem nulla ratione retia li nex inter fe aquidiftantes , inter cumas intercepta de- 
terminare pojfunt f radici arum curuarum diftanttas ; quandoquidem inaqu.il/- 
ter femper inclinantur ad tjuamhbct pr adi clarum cumarum, (fr Telia linea in- 
tercepta , ejua funt perpendiculares ad vnam ipfarum , non erunt inter fe aijui- 
dt flantes . Et quia, vt dictum efl , pr adi lia perpendiculares funt diflantiamm 
legitima menfurx , nunquam concludi potefl certo , quod pradicta fectiones fint 
aquidifl antes . vel ftbi tpfls fucceffiue 'viciniores fiant , nsfl conflderentur recta 
hnea intercepta ad vnam fectionum perpendiculares : quod quidem hucufque^t 
quod fciam factum non efl , neque forfan hutufmodi fpcculatto t nuent u facilis 
erit , aut iniucunda . 

In parabola , <-vel hyperbola A H C ad eius axim E A 1 ducere ra- PROP.tf. 
mum breuif fimum xejuidifantem alicui retta linea E F , tjua oportet , 

•ut efficiat cum axi ad partes feSlionis angulum A E F acutum , fed in 
hyperbola ftt minor femife a/nius recli , ffif angulus F E X ab njna-> 

asymptoto , (fif retia linea E F contentus r ‘ 

Fiat angulus AED aqualis an- * 
gulo A E F , cr ex vertice A du- 
catur recta linea A B efficiens an- 
gulum l A B , qut flmul cum an- 
gulo A E F vnum rectum anguli 
compleat ; fed in hyperbola , quia 
vterq\ angulus X E A, & A E F 
deficit a femiretlo erut ambo mino- 
res fumma pr. /cedentium , fi i licet 
v no angulo recto, ergo ablato comunt 
angulo A E F,erit angulus /AB 
maior angulo A E X . Poflea,quia 

tam A E F, quam AED minor efl femiffe vnius anguli relti ,& A E T cum 
angulo /AB vnum retium angulum complent ; ergo angulus I A B maior erit 
angulo D E A : dr propter e a re it a linea A B produtla ncceflfario fecabitvtram- 
que re clam lineam E D , & E X asymptotum extra feciionem cadentem ad par- 
tes D , X; ideoque A B hyperbolen fecabit tn aliquo alio puntio B. In parabola 
vero , quia retia linea A B axim 
fecae in vertice A non ad angulos 
rettos ( cum anguli I A B , & A 
E F retium compleant ) ergo A B 
fetiioni occurrit in duobus pun- 
itis. Secetur iam A B bifariam 
in L , dr per L ducatur diameter 
fcilionis 2 G fetiioni occurrens tn 

G , dr per G ducatur contingens G 

H , feu parallela A B fecans axim 
in H,dr per G ducatur I G O per- 
pendicularis ad G H . Dico 1 G 
problema efficere . Jftonum f re- 



di 
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pier parallelas G H , R A , cjl un- 
gulus G H A, feu E H N aqualis 
'ungulo E A I ; fed unguli SAI, 

C r A E F unicum retium com- 
plent ; ergo duo unguli N H E, (F 
N E H jimul fumpti vni recto a- 
quales funi , & propter eu in tr nin- 
gulo E N H reliquus ungulus N 
reflus erit : er.it quoque ungulus 
IG H rellus i igitur 1 G ( qui ejl 
ramus breuiffimus cum Jit perpen- 
dicularis ud tangentem G H ) ejl 

aqusdijlans recta linea E F \ quod erat propofttum. . . , 

Facile deducitur , quod Ji angulus A EF fuerit rettus tn parabola , & 
non fuerit femin tlo minor in hyperbole faEla eadem conjlruaiotie quilibet 
ramus breuiffimus IG xquidt jiatis ertf recix hnex dimdenti angulit A EF . 

Nam angulus A I G ab axi , & ramo breuifmo contentus ejl acutus , fed an- 
j 514.1 5. gulus F E A m parabola ejl re- 
5 ' ctus ; ergo recta linea I G paralle- 
la ejl alicui recta linea diuidenti 
angulum A E F ,tn byperbela ve- 
ro factus ejl angulus A E D aqua- 
lis angulo A E F , qui femirecto 
minor non ejl ; propter ea erit totus 
angulus DEE rectus , aut obtu- 
fus; ergo in triangulo E M N ex- 
ternus angulus F N M maior in- 
terno , & oppofito angulo E recto , 

31. lib. 5. vel obtufo , erit quoque obtu fus , & 

angulus I G N rectus ejl ; igitur l . 

G , F N fe vicigim fecabuht vitra punctum E > & tdeo 1 G parallela erit rectn 
linea diuidenti angulum A E F. JZuod er at oftendendttm . 

PROP.7. Sint dux parabola , ucl dux hyperbo. 

Ailuit. k t (g)* f militer pofitx H E D , 

(gjy 1 F G circa communem axim AH I: 
intercepta axis portio erit dijiantia feJho- 
num omnium maxima , (ef et propinquior 
remotiore maior erit . 

Sint centra E , & K , asymptoti P E O , 

Jfj’ R , & a vertice H , & a quibuslibet 
S o ?o P" n ^‘ s imeriores [eClionis B D eleuentnr 
lib. 5. hnca brcuijfma, feu perpendiculares ad rettas . 
curuam B D contingentes in eifdem punctis , I 
qua fint H A , B A, & D C , qua jccent re- 
liquam fedlionem in punitis 1 , F , &G. 

Manife- 




Conicor. Lib. VI. 221 

Ai ani fit fi um tft interceptas J H , F B , G D effe minimas linearum redarum . , 
qua a f undis I, F , G ad fedionem B D duci pofiunt ; & ideo eadem interce - jg.a,. j. 
fta erunt dijlantia quorunlibet fundorum fedtonis I F G a fedionc B D : dr 
propter ea erunt dijlantia pradidarum cumarum . Ojlendendum modo ejl H l 
maiorem ejfe, quam B F , cr B F maiorem , quam D G , & Jic femper . Duca- 
tur a fundo F intercepta reda hnea F At parallela axi 1 H , atque a fundo G 
ducatur reda linea G N parallela ipji F B,qua occurrant fedtoni B D in M , 

N. Et quoniam F Ai aqutdtjlat vertices contundenti I H , erit intercepta F M j.aiddc 
aqualis I H,fcd cum ramus B A Ut ireuijfmus, dr eius portio F B erit quoque huui. 
breuijjima omnium , qua ex fundo F ad eandem fedionem B H duci pojfunt ; ?*• lib- J- 
quare B F minor erit quam F At , dr F Ai ojlenfa futt aqualis I H ; igitur di- 
jlantia intercepta F B minor erit quam l H. 

Secundo quia dua intercepta B F, N G parallela inter fc produ da occurrunt 
axi intra Jedioncs ad partes A C, CT in parabola, quam fecabunt m binis pun- »7.1ib.i. 
ctil , erunt faltemordmatim applicata ad aliquam diametrum : in hyperbohs verj, 



parallela erunt recta linea diuidenti angulum P E K a recta linea E K centra 
coniungente ,& E P interiore asymptoto contentum ; propterca tam in parabo- 3. te a. 
hs , quam in hyperbolis intercepta B F , qua vltcrius tendit ad partes reliqua add«- 
osympioti E O maior erit intercepta N G; fed quia G D ejl linea br cui fima em- ^ 

mum,qua ad fccticnem H D duci pojfunt , cum fit portio breuifima D C , qua 
perpendicularis ejl ad rectam contingentem in D , igitur G D minor erit , 
quam G Ni ejl que G N ojlenfa minor, quam F Bi ergo G D minor erit, quam 
F B. 

In parabolis autem , quia duci potcjl aliqua recta linea , vt N G parallela _< 
cuilibet intercepta B F; it aut fit N G minor quacunque recta linea data(quan- 
do nimirum ad aliquam diametrum ordinat im fiunt applicata , fici licet , quando 
vna ipfarum , puta B F occurrat axi intra fcctioncs ; quod quidem neccffario 
euemet , quando B A ejl ramus breuijfimus ) ejl que ramus brenijjimus D G mi- 
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nor tddem G N ; igitur dt Itanti a fe itionum G D minor trit quacunque relicL-t 
Ime a prcpofita . guiu vero ( vt confiat ex dcmonji ratione cafus 2 . propof J. 
addit, hutus ) qualibet recta Irnea G D intercepta inter hyperbolas conueniens 
cum axi intra feci tones maior efi portione etujdcm retia irnea C DG inter a- 
quidijiantes asymptotos E P, dr K Jf intercepta ; igitur tnteruallum inter duas 
hyperbolas , licet fuccejfue fcmper magis , ac magis diminuatur , nunquam ’ ta- 
men mtnor effici potent interuallo duarum aqutdjlanttum hyperbolas continen- 
tium E P , cr K J£j fiiod quidem eft perpendiculare advtramque retiam con- 
tinentem E P , dr K cjlquc proditia perpendicularis minima omnium in- 
terceptarum inter eas . 

Duarum parabolarum , rvel hyperbolarum AB, D E aqualium , <$f 
A K ' fimthum , quarum axes A 0,DT , nec non asymptoti H 1 K ,L M’N 
fint parallela inter fe , (gr fimihter pefita : Setiwnum difiantia maxima 
parallela erit ^vertices coni ungenti , (efi ei propinquiores ex n. traq\ partt-j 
maiores funt remotioribus mfiq ; ad concurfum : fi ruero difianttam ma- 
ximam non habent femper augentur quo magis d concurfu recedunt. 

Cadat concurfus feli tonum Z 
inter axes A G D T , dr afym- 
ploti l K , M N 
fibi fint vicini 
L. Et primo 
axe 7 D t dr D A 
i ungente contentus [emiretlo minor 
non fit in hyptrbolt, fit que reti ut 
in parabola , dr vitra coneurfim-i 
Z , ad partes axis D T, dr atym- 
f totorum magis di florum H I , 

L M ; fumantur tn comprahenfa feti tone A B qualibet punita, B, P, i quibus 

ad axim 
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dd axtm ducantur rami breuijfmi 0 B , Jt^P frater axim 'A 0 , <jr fecent ex- 
Urnam curttam in G , E , R,& occurfui Z > vel immuni asymjtoto I M N % 



aut vicinioribus’ asymptotis 1 K,M N Jit A G propinquior, quam E B,& E X 
propinquior , quam R P : Ofl indendum c(l cumarum dijlantiam A G minorem 
ejtt , quam B E, dr B E, quam P R . Ducantur intercepta G S parallela E B , 
ifr E X parallela R P. Et quia in parabola angulus T D A reltus fupponitttr , 
dr in hypcrbola non eft minor [irniretto , ergo quilibet ramus breuiffmus E B , 
vel R P aquidi flans erit rclla linea diuidenti angulum A D T in parabola , & 
angulum M t H in hypcrbola ; fed duarum parallelarum E B , G S , vel R P , 
F.“x cjl G S vertici propinquior , vel vlterius tendit ad partes asymptoti 1 K , 
quam E B ; ergo G S minor eft, quam E B ; efique G A minor, quam G S , quia 
illaejl portio, vel proditii io linea breuiffima O A; igitur G A adhuc minor trtt 


SCHO-' 
L1VM. 
Prop. 6. 
addic. 



Prop. 3 . 4 . 
addic. 

7 & 38 . 

lib. J. 


quam E B . Eadem ratione E B minor ojlendetur > quam R P , Pojlea Ji occur- 
fus Z cadit extra duos axes, inter axim AG,dr occurfum aut ad partes asym- 

ptotorum 
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fretorum coincidentiam , vel propinquiorum , ad oppofttas p/trles citra axim G A, 
fumantur duo punita C ,T , & ab tit ducantur ad axim rami ire at fimi O C , 
J%JT fccantcs externam Jetttonem tn F , V , & ab cccurfu , vel communi asym- 
ptoto, vel ab asymptotts vicinioribus I K, M N magis recedat A G, quam C F, 
CT C F, quam T V > Dico G A maiorem ejfe > qu.m C i , C F matorem-a , 
quam T V . Ducantur intercepta T a parallela fi A , (f V b parallela C F . 


D G 



pr /ad” Et quia in parabola F 3 propinquior eft occurfui fieliionum , & parallela efc dia- 
hiiiiu. metro G A i at in byperbola F i parallela ejt axi G A > vel D T diuidenti an- 
Pits 3. g U h, m M 1 H, cr F 3 vlterius tendit ad panes asymptoli I K , quam G A; ergo 
^additi E a minor eft , quam G A t eflquc C F productio rami breuifiimt minor quam 
hmiu. F 3; ergo A G maior er it, quam C F . Eodem ratiocinio eft cudetur C F maior, 
38,. lib. J. f y , ' • a 

Secundo angulus F D A fit acutus in parabolis , at in hyperbolis minor fe- 
miretto , & AI l H ab asymptoto 1 H , & retia linea centra coniungente con- 
Pro of.is ,cn,us fil acutus: Manifeftum eft duci poffe ramum breuif.mum , vt 0 C ad fe- 
atidic. " Itionem interiorem A B,qui parallelus fit retia linea D A vertices coniungcnti, 
huius, vel 1 M centra coniungcnti i & ex vtraque parte ipfius rami O B prater axim 
8 ' mf/ 0, A G ducantur quilibet breusfimi rami JfiP , d c , i 1 , 0 C , qui fiecent exter- 
nam peripheriam in R, f , m , F. O/lendendum modo eft in cifidcm conife Itio- 
nibus E B efic d fiant tam omnium maximam , & R P propinquiorem maxima 
maiorem ejfe remotiore f C; pariterque m 1 maiorem effe quam G A. Ducantur 
intercepta R g , m n parallela E B , & f h parallela R P , nec non G S paral- 
• /eia m 1 , & F a parallela G 3 . .Quoniam intercepta R g , m n parallele fiunt 

Propof. j. eidem E B , cr retia linea D A vertices coniungens , vel I M centra coniun - 
hjjillj fi, ens parallela facta fuit eidem E B ; ergo E B , R g , in n erunt omne s inter 
38- lib- 5. f e 4 quales i eft que R P minor , quam R g i pariterque m 1 minor , quam m n. 
quia ilia funt productiones breusfimorum ramorum JifP , & i 1 > igitur qua- 
libet dfiantia R P , vel 1 m ex vtraque parte .ipfius E B fiumpta minor eft , 
quam E B i tdeoquc E B erit omnium maxima . Deinde quia O B par allcla eft 
A D , vel M l , & rami brcnijfmi 0 B ,'Jf pfe fecant vitra axim A 01 ergo 
58. lib. 5. re pi t j w(a % p ftfiprcdutla fiecabit quoque reliquam parallelarum D A , vel 

l Id 
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IM ad partesO A M , tdcoqne intercepta R f , f h parallela erunt alicui re 
tt* Irnea diuidentt angulum D A O ab axe interieris f trtkol 1 , ^ vertices 
con, ungente contentum , vel angulum l M L ab asymptoto inter, oris hypcrbol* , 

. """'1 contentum ; * p propinquior verticibus /vel vite - 

r/w ad partes reliqua asymptoti M N maior ent quam f h ; ejlque fh 34 ' addlt- 



maior F c qua eflprodnlUo rami breuiffimi; ergo dflatiaRP propinquior maxima 58 . Iib.j. 
£ B maior ent , quam f e . E contra quia breutffimus ramus i 1 m cadit inter 
duas parallelas E B , dr D A , dr fecat rami brcuijjimum E B ad partes 0 i j J' 
ergo 1 ni occurrit A D , vel M l ad partes D , vel I ; ideoque intercepta m 1 , 

& e, parallela G S erunt aquidift antes alicui reda linea dtuidenti angulum T 

D A ,in parabolis, vel H I M m hyperbolis :& propterea G S propinquior ver u 34-^‘t' 

tici parabole , vel vltcrius tendens ad partes rei, qua asyniptoti M N minor 

erit , quam m I ; ejlque G A produd io rami breuiffimi miner quam G S ; ergo 3*- lib. j. 

m 1 maior erit , quam G A ; Jr Jic vltcrius G A maior erit C F , quando oc- 

curfus Z Jeci tonum cadit vitra interceptam F C ad partes T V ; vt in trima 

parte ojlcnfum ejl . 

lifdem manentibus : dico pojlea , quod vitra dijlantiam maximam E B ad 
partes R P, dijlant ta , licet femper diminuantur non efficiuntur minores inter- 
uallo diametrorum aquid, flantium D f, A O in parabolis , vel inter uallo asym- 
pio torum collateralium I H , M L m hyperbolis , vt facile deducitur ex 3 . & 4 . 
additarum . At ad partes asymptotorum congruentium hypcrbol* ad fe fe tpfas 
propius accedunt , mter uallo minori quolibet dato: Nam in locum ab hyperbole 
B A C , dr asymptoto M N contentum extenditur altera hyperbole E D F f fed 
diflantia hypcrbol* B A C ab asymptoto M N efficitur minor qualibet data ; igi- 
tur d, flantia hypcrbol* DG F comprxhenfa ab hyperbole intercipiente minor erit 
qualibet data diflantia . ‘ 

F f 


Tandem 
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Tanti cm tjfdcm pofitis ducantur tx altera parte cencurfus Z rami breuiffimi 
O C , SjT , qui efficiant dtjlanttas F C ,T V,. Dtco F C propinquiorem con- 
curfui Z minorem e/ie, quam T V . .Quoniam angulus IDA, vel T 1 M /ap- 



ponitur acutus ; funtque 1 D T,M A 0 inter fc, parallela >ergo angulus D A 0, 
n veli MO,cr multo magis 1 M N erit ohu/usi fed quilibet ramus breuiffimus 
lib. 5 4 ' JQZT parallelus F a efficit cum axi A O anguli acutu-, igitur ramus breuiffimus 
JQT , & et parallelus F a funt aquidi/lantes alicui refla linea diuidenti angu- 
Propof. lum D A O, vel 1 M N ideoque F a propinquior concurfui , vel vlterius ten- 
& +. add. dens ad partes rehqua asymptoti l H minor cjl , quam T V > e/lque F C minor 
, quam F a ( quia illa cjl ponto rami breuiffimi ) ergo F C minor c/l , nuam T V . 
11,1 ' 5 JQuod erat propo/itum . 

PROP.p. In duabus byperbolis C AD, 

Addit, fj (j / fimilibus , concentricis , 

, (§/“ f mi liter pofttis circa com- 

munem axim B A G , idejl 
confi Jiant circa co: 
ptotos EB F : 

C A D, H G 
per minui , quo 
evertice recedunt ; 
pojfe minora interuallo 
dato . 

n- Imius. Defiribatur hyperbole M G X 
& cx jj. aqualis, /mulis ,& fimi Ut er pofita 
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ipji C A D circa communem uxim A G . Et quoniam hyperbola H G / fcmi axis 
tranfucrfus B C maior tjl tranfucrfi fcmiaxe B A, hyperboles C A D, pariter- 
que latus rtOum silius maius erit huius Utere reilo ( cum latera firurarum fint »• huto. 
proportionalia in kyperbolis Jimslibus :) igitur hyperbole HG 1 maior ejl hypcr- 
boU M G N (quod ab alijs ojlenfum ej}),& conjiilunt circa commune axim A G, 

& vertex G ejl communis ; igitur hyperbole HG I comprehendit hyperbolen M 
G N i & ideo hyperbole HG 1 cadit inter duas hyperbolas G M , & A C ■ & 
propterea hyperbole C H multo magis fucceffiuc vicinior efficitur hypcrboU A C, 
quam hyperbole C M ifcddua hyperbole aquales , effi fimiliter pojita A C, & G Propof.7. 
MJemper magis , ac magis ad inuicem approximantur , igitur multo maotshy- adliit - 
perbola concentrica A C.&G H femper magis , « magis ad fi fi ipfas appro- lib. 7 . 
ptnquantur, & inter fi non conuenient vt Pappus demonfirauit . Tandem , quonia P ro P' 
linea breuiffima , qua perpendicularis ejl ad tangentem hyperbolem G H portio 3 °- 
ab as, mptoto E B , & feli i, ne H G comprahenfi effici potejl minor quacunque 5 ' 
reda linea propofita ; cadit vero hyperbole A C inter fitlionem G H ,& contmen- Pr°P of. 4, 
tem B E ; igitur multo magis dijlantia inter hyperboUs G H ,& A C minor Ub l - 
erit quacunque redi a linea propofita. Jpuod erat ojlendendum. 

St 111 duobus conts duila fuerint duo triangula per axes AIS C, DE PROp - 
F ft milia , (gr fi militer pofita, atf, fieclionum 1 G H ,(efi 3VT L M dia- IO ‘ Add ' 
metri G 0, L K -eque ad bafies inclinata intercipiant cii triangulorum la- 
teribus AS ,D E eifidemG 0 } LK parallelis, portiones 0 B , KEaquales ; 
cvel cum axibus conorum AT , D Z diametris aquidiflantibus intercipiant 
portiones OT ,K Z aquales , & efficiant 'angulos AT C , D Z F 
aquales ; erunt conica fettiones inter [e aquales , & in qualibet carum-> 
duplum intercepta poterit figuram feftionis. 



Primo in parabolis , quia triangula ABC, V E F fiunt fimilia \ erit B C 
M C A vt E F aa F D , & G 0 , L K funt parallela homologis A B , D E ; 
er 90 OC ad CGy&BO/tdG A eandem proportionem habebunt , quam B C 
ad C A ,fiu eandem , quam habet E F ad F D ; efique E K ad L D vt E F 
ad F Di ergo B 0 ad G A efit vt E K ad L D i fiuntque B 0, E K aquales ; 

F f 2 igitur 
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igitur G A aqualis tft L D : (fi quia in triangulis Jimthbus relt angulum B A 
II- lib.i. C ad quadratum B C , fcu A G ad latus rectum G R eandem proportionem ha- 
bet; quam relt angulum E D B ad quadratum E F , fcu quam D L habet ad la- 
tus reilum L S ; igitur A G ad G R erit vt D L ad L S ; funtq ; A G , D L 
tfsenft aquales ergo G R, (fi L S latera retia aqualta Junt, dr diametri fclho- 
num efficiunt angulos G 0 H , L K M aquales; ergo parabola H G I ,fi M L N 
h^uL°' aquales junt tmer fe . 



In hyperbolis vero , quoniam P G parallela tft axi A F , (fi A F parallelos 
ejl baf B C , & latera P B, (fi A C junt communia ; igitur P V ad V A ejl vt 
A F ad F B , & -G V ad V A ejl vt F A ad F C : habet vero eadem A F ad 
aquales F B ,F C eandem rationem ergo P V , & Q V ad eandem Z A habent 
eandem proportionem , (fi ideo P V aqualis ejl V G , atq; punitum V erit cen- 
trum fcclionis , (fi quadratum A F aquale erit quadrato V O ( propter paral- 
/elogrammnm V F), & quadratum V O aquale ejl relt angulo P O G cum qua- 
drato V G ; pariterque quadratum C F aquale ejl rcltangulo C O B cum qua- 
drato O F, & habet quadratum A F ad quadratum C F eandem proportionem , 
n.lib. 1 . quam latus tranfuerfum P G ad lotus reilum G R , feu eandem , quam habet 
relt angulum P O G ad relt angulum C O B, ergo dtuidendo quadratum V G ad 
quadratu O F eandem proportionem habebit , quam quadratum A F ad quadratu 
T C ,feu vt P G ad G JF, feu vt quadratum P G ad relt angulum P G R , 
& ideo quadratum dupla V G , feu r G eandem proportionem habebit ad re- 
lt angulum P G R, atq; ad quadratum dupla ipfius F O; quare quadratum dupla 
ipfius O F aquate er/t figura /cl/tonis fcu rcltangulo P G R . Eodem modo 
ojlcndctnr X centrum hypcrbola M L N,ct quadratum L Jfad quadratum du- 
ple K Z ejfe vt quadratum D Z ad quadratum Z F , feu vt Jffi ad L S , (fi 
ideo quadratum dupla ipfius K Z aquale erit figura fcclionis., feu rcltangulo 
L S . T andem , quia propter fmihtudinem triangulorum per axes , Junt anguli 
C, F aquales , <fi angui t F , Z par t ter aquales ( lum ex hypothefi diametri G O , 
L K parallela axibus AF, D Z efficiant angulos G O C ,L K F aquales J ; ergo 
A F ad F C erit vt D Z ad Z T , (fi earum quadrata etiam proporttonalias 
erunt ; fcd P G ad G R ejl vt quadratum A F ad quadratum F C , atque 
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ad L S efifit [quadratum D Z ad quadratam Z F ; igitur P G ad G R tan- 
dem proportionem habet , quam JgjL ad L S , (fi propterea figura fitfltoncvLj ex n. 
erunt finit les ; i/s aut e figuris aqualia ofienfa fiunt quadrata dupltciu O I , (fi K huius. 
Z, qua fiuppofita fuerunt aquales ; igitur figura P G R ,& s fimi les , (fi 

aquales fiunt inter fie , atque diametri aqua inclinata fiunt ad ordtnatim ad eas 
applicatas H 1 , M N ; igitur fiechones H G 1 , M L N aquales fiunt inter fie , jw J0 
fimi les, (fi congruentes, quarum figura aquales fiunt quadratis duplicium inter- imius. 
ceptarum O T, (fi A' Z , quod erat propofitum . 

L E M M A IX. 

S I in duobus conis A B C y D E F , beifes fint in eodem plano , (Sfi 
duo triangula per axes A B C , D E F f uerint fimiha , (gfr jirnt- 
liter pofita , (gr m eodem plano exiflentia, erunt conifimiles inter fe . 



Ducantur « 'verticibus A, (fi D dua refla A G , (fi D H perpendiculares ad 
bafies conorii, (fi a terminis axium A T, (fi D Z eoniungantur refla linea T G , 
(fi Z H . dluonia planum , in quo cxifiunt duo triangula A B C , D F. F fiecat 
planum , in quo bafes conorum iacent in vna recta linea , qua bafis efi vtriufique 
trianguli per axes conorum ducti ; ideoque B C , (fi £ F in directum conftituta 
erunt, (fi circa angulos aquales B , (fi E latera A B ad B C , atque D E ad E 
F fiunt proportionalia ( propter triangulorum A B C , & D E F fimilitudtncm) 
erunt quoque ad eonficquetium fcmtjjcs proportionales fici licet A B ad B T erit, 
i t D E ad E Z- circa angulos aquales , & propterea triangula A B T , (fi D E 
Z fi mi lia erunt : (fi tdeo duo anguli B T A, & F. Z D, externus interno , aqua- 
les erunt inter fie ; igitur 1 A , (fi Z. D in eodem plano exi/lentes , parallela 
erunt inter fi i fiunt quoque A G ,D H inter fie parallela ( cum fint perpendicu- 
lares ad tdem planum bafium ) ergo duo anguli T A G ,(fi Z D H aquales fiunt 
inter fie i atqui anguli G , (fi H aquales fiunt , nempe rcfli ; igitur in triangu- 
lis A T G , <fi D Z. H , duo pofiremi anguli A I G , & D Z H aquales Junt 

inter 


Dcfin.8. 
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inter fe : hi nutem unguli inclinationes funt axium conorum ad fuas bafes • igi- 
tur axes A 7 , & D/. aquc funt inclinati ad fuas bafes : funtque proportiona- 
les ad bafium femidtametros 7 B , & Z E ( cum triangula A B 7 , D E Z fi- 
milia ojlenfa Jint )•> igitur toni A B C , & D E F fimiles funt inter fe. £uod 
erat ojl cudendum . 

Data parabola Z duos conos fimiles exhibere , ut idem planum ef- 
ficiat in eis duas parabolas aquales eidem data parabola , qua asympto- 
tica fitnt , (ffr fibi ipfts <vtctniores fiant dtjlantia minore quacunque _> 
data. 


In quolibet plano fiat angulus I H C aqualis angulo inclinationis 'diametri , 
& bafis parabola Z , & per H C cxtenfo alio quolibet plano ducatur in eo B H 
G perpendicularis ad X H C; & Jiat quodltbet triangulum H G K , & it qua- 
dratum H G ad reU angulum H K G , ita fiat latus r ellum parabola Z ad pro- 
ductionem 
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dudtonem K E , dr ab E ducatur A E B paralleli 1 H , qua fecit G H in B : 
podia producatur H K , vt cumq; in I , per I ducatur AID parallela E G, 
qua ftcet B G in D ; & in plano B X V C , diametris B G , B D , fiant duo 
circuli , qui fent bafes duorum conorum , quorum vertices A , dr E , er in eo- 
rum feuperficiebus planum per X I C duclum , efficiat [ciliones C I X , er F K 
T . Dico eas efie parabolas quafetas. Quoniam reda E G facta efe parallelae 
ipfe A D ; igitur duo triangula A B D , & E B G per axes conorum duda fi- 
milia , dr [militer pofita tn eodem feunt plano ; €T duo circuli bajium in eodem 
feunt plano ; ergo coni A B D , & E B G fi 'miles erunt : poftea quia triangulae Leni.* 

A B D ,dr E B G [milia fiunt , dr I X H communis diameter fedionum ad hums ' 
coincidentes bafes C X, F T aque inclinata., dr reda linea A E B a verticibus 
conorum duda parallela feunt inter fe , atque intercipiunt in angulis aqualibus 
ABH,drEBH communem portionem B H bafium triangulorum fimi hume 
per axes i ergo parabola C I X, & F K T aquales feunt inter [e. Secundo, quia Prop. jo. 
propter parallelas E B , K H fiant triangula E B G , H K G [milia ; ergo qua- addit. 
dratum B G ad redangu/um B E G fiet licet latus redum parabola F K T ad K ijj» r . 
E efi ,vt quadratum H G ad red angulum H K G i fed latus redum parabola 
Z ad K E fuit vt qtadratum H G ad. red angulum H K G i igitur duo later ae 
reda , parabole Z , atq, parabole F K T ad eandem K E habent eandem pro- 
portionem , dr propterea aqualia feunt , dr diametri , ad bafes aque inclinata 
feunt ex confer udione ; igitur parabole F KT , dr ei aquahs C I X erit aqua- Prop. I o. 
hs eidem parabola Z\ Tertio quia fedionum plano , & communi diametro I tu ““ s ' 

A" H aquidfeat cummune lateris A E B, in quo duo coni fe fie contingunt ; ergo 
latus A E B nunquam occurret plano C I X: fied dua fuperfecies conica tantum- 
modo fe fie tangunt in latere A E B,dr reliquis omnibus in locis fieparata feunt ; 
igitur dua parabola C I X , F K T in Hio plano pofeta per contadum A E B 
non tranfecunte , dr extenfa in duabus conicis feuperficiebus nunquam conue men- 
tibus , erunt asymptotica . Quarto quia dua parabola C I X , F K T aquales 
fiunt , dr fimi liter pofita circa communem diametrum I K H ; ergo earum dt- p ropo r. 7 . 
flantia fiemper magis , ac magis diminuuntur quoufique fent minores qualibet addit. 
reda linea data . Quod erat faciendum . 

Data, hyperbola Z duos conos fimiles exhibere , ut idem planum in-> pro I. 
eis efficiat duas hyperlolas aquales , (flfi fimiles data , qua afiymptotica ^ 
firtt , (efi fibt ipfis fiemper utcimores fiant , non tamen mteruallo tntnore 
recta linea data . 

In quolibet plano fiat angulus H I M aquahs angulo inclinationis diametri , 

<_f bafis data hyperboles Z , dr per M I extenfio quolibet aho plano ducatur in 
co B I C perpendicularis ad M I K ;dr fiumpto quolibet pnndo 0 in reda hnca 
I H produda , ducatur a pnndo O in plano per O I B extenfio red a linea O A 
parallela ipfi B I , & fccctur O A aquahs femiffi potentis figuram fied tonis Z , 
cuius redum latus ad tranfiuerfium eandem proportionem habeat quam quadra- 
tum A O ad quadratum O H ; atque a pundo A ducatur reda linea A D G 
parallela ipfi H I , dr coni ungatur A H, qua ficcent redam hncam G I in pun- 
dis G , dr C , dr fccctur reda linea G B aquatis G C iungaturq', A B , & k 
quolibet pundo D m reda A G fiumpto ducatur tn eodem plano ABC dua re- 
da hnea D E ,& D F parallela lateribus AB.&AC; eruntque triangula 

ABC, 
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A B C , & D E F fimilia , & fimi liter pofita : poftea in plano per B C , M K 
ducto , diametris B C , & E F , fiant duo circuli B X C , E L F , qui fint ka- 
fes duorum conorum , quorum vertices fint A , & D , dr in eorum finpcrfiiie- 
bus pl.inum per H t , M K duclnm efficiat J ciliones KHM,drLXS: Dicts 
eas ejfe quafitas . Junoniam duo triangula A B C , D E F fimtlia , & fimi Uter 
pofita in eodem fiunt plano , partterque duo circuli bafium in vno plano exifiunr, 
huTis? rr s° cca ' A B C , Cr D E F fimiles erunt ; pofiea quia triangula ABC , 
& D E F fimilia fiunt , & communis fiettionum diameter H X I aque inclina- 
tur ad coincidentes bafies M K , S L , & axi communi A D G aquidifiat , & 
Prop 10 . ,n dn g"b' s aqualibus intercipiunt G I communem portionem bafium triangulorum 
add. fimiltttm per axes i igitur hyperbole K H M , & L X S aquales fiunt , dr fimi- 
les inter fie , cr earum figuris aqualia fiunt quadrata ex dupla intercepta G 1 - 
deficrtpla. Secunda quia ( propter parallelas A 0, & B C ) triangula H 0 A > 
&AG C fimilia fiunt ; igitur quadratum A G ad quadratum G C , ficu ad re- 
di angulum B G C eandem proportionem habebit , quam quadratum H 0 ad qua- 
dratum 0 A , ficu quam latus tranfiucrfium ad r ellum figura Z ; ficd vt quadru- 
is- llb. 1 - tum A G ad rectangulum B G C , ita efi latus tranfiucrfium ad rectum hyperbo- 
les K H M i igitur dux hyperbole Z , & K H M , habent figurarum latera-, 
porportionaliai fiuntq; prodicta figura aquales cum fint aquales quadratis ex du- 
plis ipsarum A 0 , cr intercepta G I : qua fiunt aquales m parallelogrammo G 
, e **• 0 , cr habent angulos a diametris , dr bafibus contenti , aquales inter fie : erunt 
' UUi hyperbole K H M , dr Z aquales, dr fimiles inter fie: & propterea ficctto L X S, 
qua finalis , & aqualis ofienfia efi ipfi K H M , ent quoque aqualis , dr fimilis 
eidem fcctioni Z . Tertie , quia in duobus conis fimi libas , cr fimiliter pofitis 
circa communem axim A D G , fiuperficies nunquam conueniunt , propterea-, 
quod latera A B , & D E , a quibus generantur tn tota reuelutionc inter fii_> 

parallela 


T», 
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parallela eonferuantur ; igitur dia fcltioncs KHM,& LX S, exiflentes in_> 
eodem plano fecante duas fuperjicies , qua licet in infinitum producantur vbique 
JeparasaJunt , erunt aJjjnptotica . Quarto, quia dua hypcrbola H K M , (fi L 
X S Junt aquales ,/imiles , (fi Jimililer pofita circa communem diametrum H X 
I, earum dtjlantix femper magis , ac magis diminuuntur ; nunquam tamen mi - P SJ' 
nor es effiet pojfunt interuallo duarum aquidijlantium , hjpcr bolos continentium. 

Et hoc erat propojttum. 

Data hypcrbola X duos conos ftmiles exhibere 'vt idem planum in eis prop. 
e Jfo ,at ^ uas "fit^olas fimiles , fifr aquales elata , qua afymptotica fini , *J*. 

& ex -una parte /ibi ipfts -uicimores fiant interuallo minori quolibet da. Addit ' 
to : ex; altera uero parte ad fe ipfas propius accedant interuallo tamen _» 
maiore dato : oportet autem -ut; angulus ab afymptotis feCtionis X 
tentus fit acutus. 


In quolibet pltno fiat angulus A d © aqualis' angulo inclinationis diametri l 
& bafis hypcrbola X i (fi per 0 d txtenfo quolibet alio plano \ ducatur in to re- 
ila linea B d C perpendicularis ad O d G , (fi fumpto quolibet alio punito b in 
Telia linea G O in plano per B G C O dnlio , centris d, & b defiribantur duo 

Gg circuli 
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circuli GCOB,&G%PL[c[c contingentes i n communi Mna» G rtn* li- 
ne* G 0 ducaturqne diameter L b gjtquidiftans ipfi B C : & vt latus reuuno 
ad tranfuerfum fiaionis X , ita fiat quadratum G d ad quadratum d A ; CT 
coni aneantur rea* Une a A G,& A 0, ducatur que ex puna o P rea a Une* P 
JV parallela ipfi 0 A occurrens G A in M, atque A, & N Jiant vertices duorum 
conorum A B C ,& N L & fecetur D d aqualis fimifi potentis figuram 
fiaionis X i ducatur que fer punaum D planum E M F aquidiftans plano com- 
muni AGO per axes duao , efficiens in conicis [perficiebas fiaiones H 1 K,& 
T V Ci Dico eas effe hyperbolae quajitas. Quoniam propter parallelas A O , N 
p ejl A G ad G O.vtN G ad G P ,& ad fcrnt/cs confequenlium , J ciltcct A G 
adG d , atque N G ad G b proportionales erunt, ideoque A d , N b erunt pa- 
rallela , & A d ad d C , [eu ad d C eft vt N b ad b G , [eu ad b gj, ejtqne 
d C etiam parallela b ergo plana A B C ,& N L parallela fiunt , CT 
anguli A d C , & N b aquales [uni , atque triangula A d C , cr 
[milia erunt inter [e ; ideoque circa angulos aquales C , p- -<_ erit ACaCC, 
Vt N j^ad £Jo,&*d confequenlium duplas, [cilicet A C ad C B,atq\N 
*d l2 L proportionales erunt ;<r proptere* triangula A BC.&N L ^(inulta 
erunt, dr fimi Ister pofita , & snier [e paralleli ; ergo efficient tu ekobnsplantsAO 
G,& M E F inter [e aquidtjlaottbns fiOiouu diametros 1 D,&V a t^* Uel [ t 
conorio axsbut A d, & M b,& inter [e ; quare eonfiituent cumfiarnubifibus 


huius. 
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eomcidentthus angulos aquales 1 D H , & F a T & cumipfis fld.crab et ia 
parallelis inter ft continebunt angulos aquales 1 D d , & V ab , eruntque in- 
tercepta D A, ab aquales ( cum Jiat latera oppofita paraUelogrammt D b ; ; 
igitur hyperbole H / A ' ,& T V e aquales funt tuter Je , & fimtlcs atq ; earum j^ 8, 
figuris aqualia funt quadrata ex duplis interceptarum D d , o~ a b . Et quia ' 
triangula A G O, N G P funt fimi lia in eodem plano , funt que pariter duo cir- 
culi napum in vno plano extenfi ; igitur 'coni ABC, & N L S^fi ‘miles funt 
inter fe . Secundo quia it quadratum A A ad reti angulum G A O , feu ad re- 
ti angulum B AC ita efi latus tranfuerfum ad rectum fetlionis H t K, <$• ( ex 
conftrutlione ) in eadem proportione erat latus tranfuerfum ad retium hyperbo- 
les X , atque anguli 1 D A’ , & A A O aquales funt inter fe ( propterea quod 
D l , A A parallela funt , pariterque D K , A O parallela funt inter fe , cum 
communes fetliones pnt plani baps , Cr duorum planorum aquidfiantinm K 1 
H ,& O A G ) : & erat angulus inclinationis diametri , (p baps hyperbole X a- 
qualis angulo A A O i igitur diametri fetlionum X , & H I K ad fuas bafes 
aque tnc linantur ,fir habebant latera ear undem figurarum proportionalia ; funtq ; 
prodicta figura aquales , cum pnt aquales quadrato ex dupla intercepta D d it 
ditium efi : igitur fetliones H 1 K , & X pmiles funt inter fe , & aquales ; 
ideoque reliqua feti io T V A , qua aqualis, & congruens oficnfa ejl ipp H l K , 
erit quoque fimi lis, Cr aquahs eidem hyperbole X. Tertio quoniam plana H 1 
K , & G A O aquidifiantia funt , nunquam conuenientidr ideo planum HIA' 
nunquam lateri A N G alterius plani occurret -, fid fuperpeies conica fe fe tan- 
tummodo tangunt in communi latere A N G ,& alibi perpetuo feparata incedunt; 
igitur dua fetliones H 1 K ,&T V c in plano E I K exifientes , qua infinite 
producuntur tn fuperficicbus conicis, nunquam fe fe mutuo fecant; igitur fetlio- 
nes tpfx afymplotica funt . Suario ducantur retia Irnea G E , O F , P X tan- 
gentes circulos tn extremitatibus communis diametri G P O , qua parallela erunt 
inter fe ( cum perpendiculares pnt ad communem diametrum G P O) : poftea-> 
producantur plana EGA,FOA,RPN tangentia conos in lateribus G A , 

0 A , & P N , & extendantur quoufque fecent planum conica feltienis H I K in 
retiis lineis E S M , F M , X S. Et quoniam duo plana aquidifiantia G A O, 
et E M F efficiunt in eodem plano EGA, vtrumque conum contingente , duas 
retias Irneas G A , E M aquidifi antes inter fe ; pari ratione in plano tangente 
F O A erunt retia linea F M , et 0 A parallela inter fe : fimilt modo in plano 
X P N erunt P N ,et R S inter fe aquidifi antes , cumque A O , et N P paral- 
lela pnt , erunt quoque F M , et X 5 inter fe aquidfiantes ; funtque E M , et 
M F afiymptoti continentes hyperbolen EIA pariterqi retia linea E S,S X funt \faurol. 
afymptoti hyperboles T V e: quare dua hyperbola H I K , et T V e , pmiles ei- j;l> ?. de 
dem X , et aquales, & fimihter pofita, quarum dua asymptoti F M , X S aqui- “f f 

d fi antes funt ; reliqua vero E M ,& E S coincidunt ( cum ex fiant m eodem ' 

plano tangente E A ) , Cr angulus ab eis contentius E M F , vel E S R efi acu- 
tus {cum aquahs fit acuto angulo ab asymptotts fctlionis X contento , propter p- 
mihtudine fctlionu,vt ab alqs oficnfum efi): poterit ergo duci ramus breuiffimus 
in jctlioncTVc adpartes V c qut aquidifias fitrellalmeaV lvertices fet/ioni huiui> 
(oniungenti: eritque illius breuiffima portio inter fetliones comprahenfadfiantta 
omntu maxima propterea inferualla fethonu advtrafq,partes maxtma dfii- 
tia fucceffiuc diminuuntur, cr ad partes aquidifi antiu asymptotoruF M,X Sdimt- muu5> 

G g 2 nuuntur 


,/ 



In quolibet plano fiat ungulus A d G aqualis ungulo inclinationis diametri , 
& bufo hypcrbola dutu X , & per G d cxtenfo quolibet ulio pluno , ducutur in-> 
eo relfu lineu B d C perpendicularis ud G d O , dr fompto quolibet ulio punUo 
b in relfu lineu B C in pluno per B G O cxtenfo , centris d , & b, defer ibit ur 
duo circuli inter feuquules G C O B,& S JfP L fe fe fecuntes in duobus punit is 
B , a : utqvot lutus rellum ud trunfuerfum feltionis dutu X, itu fiut quadratio 
G A ud quudrutu d A, & ducutur relfu linea A It fit parullclu tpfi B C , quu fecet 
b N uq uidiftunte d A in N ,& coniunguntur relfu lineu A B, A C ,N L,N 
& fiunt A, & N vertices duorii conorii A B C , N L & tn corti fuperfeiebus 

planum M c T aquidiftans planis A G O , & N S P efficiat fclfioncs H 1 X, 
& T V c , quarum diametri D V I genitu a triangulis A B C, & N L gj>cr 
uxes in eodem pluno exijlenttbus funt uquidijluntes axibus conorum A d , N b, 
propter planorum uquid/ftantium: Dico, eas ejfe hypcrbolas quufoas . Junoniam 
( propter uquidijiantiam oppof tarum linearum) eje fputium A b parallclogrum- 
mum ; igitur conorum uxes A d, N b aquales funt inter fe, & uque inclinan- 
tur ud communem rellum lineum B C propter uquidijiantiam carundcm-o 
A d , N b ) ; funt que aqualium circulorum radtj d B , d C, b L , b aqua- 
les inter fe ; igitur triangula A B C , N L Sjimiliu funt inter fe , & Jhnili- 
' ter 
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nuuntur quidem i fed non efficiuntur minora intcruallo quo parallela usymptot • 
didunt inter fe ; ex altera vero parte perueniri poteji ud mter nullum minus 
quolibet dato . Et hoc erat facundum . 

PROP. Data hyperbola eadem X pracedentis propofitionis deferibere duos fi- 
14. Add. miles conos , evt idem planum in eis efficiat duas hypcrbolas ftmiles da- 
ta fecliom , qua asympt otica fmt , (etp ex <vtraque parte Jibi tpfts <zrict- 
ntores jiant interuallo minori quolibet dato . 
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Ur pofita in eodem plano ; fintque etiam duo circuli bajium in vno plano extenffi 
igitur coni A R C , & NL gjimilcs Jun, inter fi ; & quoniam , -ut latu, Lem.,. 
tranfutrfim ad rectum felhoms data X, ,ta ejl quadratum A d ad quadrat, <m huius’ 
radij G d , & tta ejl latus tranfutrfim ad retium Jiltioms H l K ; paruerant 
vt quadratum N b ad quadratum radij L l> ita ejl latus tranfutrfim ad reti S 
hjperbola T V c; Et quadrata axium ad quadrata radiorum bafios eandem _» 
proportionem habet tdeo latus tranfutrfim ad retium fitlionis H I K eandem 
proportionem habebit , quam latus tranfierfum ad reClum alterius filhonis T 
X C, fcu eandem , quam habet latus tranfierfum ad reilum data Jcihonis X- 
atque diametri I V D , dr diameter fiU tonis X aque inclinantur ad bafes vt 
ditium ejl ; igitur dua felliones H I K,&T V c , nedum data hyperbola X • ^ ” ‘ 
fid ettam tnter fi ft miles fint . Seeundb quoniam dua pertpheria circuhrjeml 
bajium crea communem dtametrum B C QJe fi mutuo ficant in duobus pun- 
ttis R , dr a , qu.i ncccjpirio cadunt inter duas circulorum diametros G O , S P 
perpendiculares ad communem diametrum B C J%j igitur fu perficies conorum. ^ 
viciffim fi fecant fimper inter duo triangula , per conorum axes A G O , dr N 
SJP.in reliquis autem locis feparata fint ; planum vero efficiens felliones H l 
K ,Ty c cadit no inter axes Ad,&N b ; igitur dua fiilipnes H 1 K,&T 
V c txijl entes in duabus conicis fiperficiebus. non fi fetantibus , nunquam con- 
nentent , dr asymptotica erunt . Tertio quoniam retia linea NAM per verti- 
ces conorum dult a parallela ejl communi baf, B ^triangulorum per axes , & 

Jecat diametrum communem D V I in M : ergo (Jient i ojlenfim ejl in prop. io. 
addit, huius ) erit punffum M centrum fili, onis HIK, atq, centrum alter, us 
felhoms T V c ;ergo dua felliones HIK, &TVc Jimilcs fint interfio , 
concentrica , dr Jimthter pojita circa communem diametrum D y 1 ; igitur fi. PropoC 9. 
Hsonurn mterua/la fimper magis , ac magis in infinitum', minuuntur , dr repe- •**'«■ 
rsrt pojsunt minora quolibet internatio dato . Et hoc erat ofiendcndnm . h,uus ' 


SECTIO DECIMA 

Continens Propofit. XXVI. XXVIL 
& XXVIII. 

PROPOSITIO XXVI. 

I N cono redo . cuius triangulum per axim fit A B C reperi- 
re fedionem dat* parabola; D E squalem, cuius axis E F, 
& eredum E G. 


Vt qua- 


« conii. 
Ptop.i. 
hujus. 


i s. lib. i . 


2. huius 
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Vt quadratum A C ad C B in B A, 
ita ponatur E G ad B H : & educa- 
mus H I parallelam B C , & exten- 
datur per H I planum eleuatum fuper 
triangulum A B C ad angulos redos 
efficiens in cono fedionem K H L. 

Dico eam squalem eflcfedioni DE. 

Quia quadratum A C ad C B in B 
A eft , vt E G ad B H ; ergo poten- 
tes eduds ad axim H I in fediono 
K H L poliunt applicata contenta ah 
abfeiflis illarum potentium , & ab E 
G j quare E G erit eredum fedionis 
K H , & idem etiam eft eredum fedionis D E; ergo duo e reda duarum 
fedionum funt squalia , & propterea fcdiones squales funt ( r. ex 6 . ) 

Et dico , quod in cono ABC reperiri non poteft fcdio alia parabo- b 
lica , cuius vertex fit fuper A B , qus eidem D E fit squalis . Si cninu. 
hoc eft poffibile , fit axis illius fedionis M N, qui quidem cadet in trian- 
gulo A B C i quia conus eft redus.de eredum illius fit M O ; atq; M O 
ad M B erit , vt G E ad B H ; eftquc B H maior, quam B M ; ergo M O 
minor eft, quam G E ; quare fedio , cuius axis eft M N non eft squalis 
fcdioni D E ; & tamen fuppofita fuit squalis illi , quod eft abfurdum . 

Quare patet propofitum . 

PROPOSITIO XXVII. 

It deinde hyperbole A B , cujus axis C D , inclinatus B a 
D , & eredtus B E ; atque quadratum axis F G dati coni 
redi F H I ad quadratum G H femidiametri bafis eius , notu 
habeat maiorem proportionem , quam habet figura , fcilicet 
quam habet D B ad B E . 

Sit prius proportio eadem , & producamus I F ad K ; & ducamus K 
L fubtendentem angulum H F K , qus parallela fit ipfi F G , & squalis 
exiftat ipfi D B & per K L planum extendatur eleuatum ad angulos re- 
dos fuper planum trianguli H F I , quod efficiet in fupcrficie conica fe- < 
dionem liyperbolicam , cuius axis erit L M , & inclinatus K L. Et quia 
F G parallela eft K L , erit quadratum F G ad G I m G H , vt K L in- 
clinatus ad illius eredum , fiuc vt D B ad B E ; fada autem fuit K L s- . 
qualis D B ; ergo eredus inclinati K L squalis eft B E; & propterea fc- D 
dio , cuius axis eft L M squalis eft fedioni A B . Nec reperiri poterit 
in cono H F I alia [fedio hypcrbolica , cuius vertex fir fuper H F , qus 
squalis fit A B; quia, fi reperiri poffet effct illius axis in plano trianguli 
H F I , & eius inclinatus, fubtendens angulum H F K squalis cflet D B, 
nec tamen elfet K L , neque ipfi squidiftans ( eo quod , fi squidiftaret 

ipfi 
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ipfi K L, non e flet eidem jcqujJis.) His pofitis fi educatur ex F linea ipfi 
parallela cadet inter F G , F H , aut inter F I , F G ; fitque F N ; igitur 
quadratum F N ad I N in N H cft, vt D B ad B E:quod cft abfurdum 
quia quadratum F N maius cft , quam quadratum F G , & N H in N 
minus eft , quam quadratum G H . 

Foftea habeat quadratum F G ad quadratum G H minorem propor- 
tionem quam habet D B ad B E ; & circumfcribarous circa triangulum-. 
H F I circulum ; & producamus F G quoufque occurrat circuli circum- 
ferenti? in O ; ergo quadratum F G ad quadratum G H , nempe ad F G 
in G O habet minorem proportionem , quam D B ad B E : & ponamus 
FGadGP,vtDBadBE;& per P ducamus P Q.parallellam H I ; 
& coniungamus F R , F Qj qua; occurrant H I in S,N : quare D B ad 
B E efl , vt F G ad G P , qua; cft , vt F N ad N Qj nempe vt quadra- 
tum F N ad F N in N Q_ xqualc ipfi I N in N H , atque vt quadra- 
tum F S ad F S in S R , nempe vt quadratum FSadlSinSH; & edu- 
camus T V, K L , qua: fubtendant duos angulos H F K , I F T , & fint 
parallela: ipfis F N,& F S , & xquales ipfi D B ; igitur duo plana perK 
L, T V extenfa fuper triangulum H F I ad angulos redos eleuata , pro- 
ducunt in cono H F I fc itiones hypcrbolicas , quarum axes L M , V X 
& inclinati ipfarum L K, T V, & finguli carum ad fuos credos eandem 
proportionem habent , quam D B ad B E , & proptcrca figurx fcdionum 
fimiles funt , & xquales , ideoque fcdioncs , quarum axes funt L M , V 
X funt xquales fcdioni A B . 

Nec reperitur fedio prxtcr iam didas , cuius vertex fit fuper aliquam 
duarum linearum H F, F I , & fit xqualis fedioni AB. Quia fi reperiri 
portet, caderet cius axis in planum trianguli H F I, illiufquc axi educa- 
tur parallela F Z « , qua: non cadet fuper F R, neque fuper F Q^, critq; 
quadratum F Z ad I Z in Z H , quod cft xqualc ipfi F Z io Z *, nempe 
F Z ad Z a eandem proportionem haberet , quam D B ad B E ; fed D 
B ad B E cft , vt F G ad G P , nempe F Z ad Z b ; ergo proportio F Z 

ad 
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ad Z b , & ad Z * cft eadem; & propterca Z b arqualis cft 
abfurdum. 

Ponamus iam quadratum F G ad G H in G I ^ujiumuutui 

habere , quam D B ad B E . Dico in cono H F I exhiberi non pofle fe- 
diionem aiqualem hypcrbol® A B . Si enim exhiberi pollet illius axi ali- 
qua parallela reperiretur vt F N : & quadratum F N ad I N in N H ma- 
iorem proportionem habens, quam quadratum F G ad quadratum G H, 
erit vt D B ad B E ; qua: minor cft proportione .quadrati F G ad qua- 
dratum G H : quod eft abfurdum. Non ergo reperitur in cono H F 1 fe- 
(ftio arqualis hyperbola: A B. Et hoc erat oftendendum. 


PROPOSITIO XXVIII. 


1 It iam fe&io elliptica A B , cuius axis tranfuerfus B D , & 
I eredus illius B E , & circa coni triangulum H F I deferi- 


bamus 
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bamus circulum, & ex F ducamus lineam ad H I, occurrentem 
ipfi extra circulum in K, & occurrat circulo in L, itaut fit F K 
adKL,vtDBadB£(& hoc eft facile , vti demonftraui- 
b mus in 59. ex 1. ) , & educamus in triangulo chordam M N 
C parallelam F K , & arqualem D B ; Aio quod planum tranfiens 
per M N eredum fuper triangulum coni producit in conoHFI 
ie&ionem ellipticam , xqualem fedioni A B . 

Quia D B tranfuerfus ad eius eredum B E eandem proportionem habe- 
bat , quam F K ad K L , nempe quam quadratum F K habet ad F K in.. 
K L , quod eft aequale ipfi I K in K H ; eftque vt M N parallela ipfi F K 
ad illius eredum; quare D B ad B E eandem proportionem habet, quam 
M N ad illius eredum ; & M N a:qualis eft D B ; igitur figurae dua- 
J rum fedionum A B D , M O N P funt atquales , & fimiles , & ideo 
duae illae fediones funt aequales . Dico infuper , quod non reperitur in_ 
C cono H F I vlla alia fedio elliptica , habens verticem fuper F I , cuius 
axis non aequidiftet alicui duarum F L K.qua: aequalis fit eidem B A D. 
Quia fi polfibilc clfet , oftcndcrctur axis cius cadere in planum trianguli 
H F I , quia fedio eft elliptica , & aequalis fedioni A B , vtiq; cius axis 
occurret F I , F H , & aequalis eft D B ; cumque vertex illius fit fuper F 
I , non cadet axis eius fuper M N , nec ipfi erit parallelus ; & ideo cdu- 
da F Q_parallela axi eius non cadet F Qjuper F K , & fecabit arcum 
F H in R ; eritque proportio axis illius fedionis ad eius eredum, nempe 
quadratum F Q_ad I Q_in Q^H, quod eft aequale ipfi Q^F in Q_R , ne- 
pe vt F Q ad Q R , ita erit D B ad B E , qua: eandem proportionem ha- 
f Det quain F K ad K L , & diuidendo permurandoq; F R maior fubtenfa 
ad minorem F L eandem proportionem habebit , quam R Qjninor in- 
tercepta ad maiorem K L; quod eft abfurdum : non ergo reperitur in co- 
no H F I fedio elliptica , verticem habet^ in F I , quae fit arqualis fc- 
dioni A B , prater fuperius expolitam. Et hoc erat propofitum. 


Nota: in Propofit. XXVI. 


E Rgo potentes egredientes ex fe- 
dione L H K ad axim H I pote- 
runt applicatum , quod continet ab- 
fciflum illius potentis cum G E ; ergo 
G E eft eredus fedionis L H ; & eft 
etia eredus fedionis D E ,• igitur duo 
applicata duarum fedionu funt aequa- 
lia , & ideo fedio D E congruit fe- 
dioni K H L, & propterea aequales 
funt , &C. Ex 10 quod quadratum A C 
bajis trianguli ftr oxtm coni rcSi ad 
rcitanvilum CE A , fub cius Uter ibus 
Hh con- 



1 j.Iib. i* 
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• reflis squalibus oftendatur aqualia inter 
fe , cr inde eliciatur aqu.thl.es , cr con- 
gruentia feftionum . Quapropter cafu il- 
la verba in Codice Arabico n rep/tjsc-i 

puto . 

Et dico , quod non reperiatur in_. 
fe&ione ABC alia fcitio parabolica,- 
quia fi repcrirctur, &c. Verba , qua in hoc textu addidi ex ferte demonfira- 
tionis facile colliguntur : Sed animaduertendum ejl , quod nedum in cono reflo, 
fed in quolibet cono fcaleno quomodolibet per axtm ftcetur triangulo ABC, de- 
fignari potejl in eius fuperficie parabole aqualis data 'D E . 

Ducatur C P contingens circulum bafis in C , cr in parabola D E ducatur 
!ib _ diameter E E , & contingens verticalis , qua contineat angulum F E G aqua- 
/em angulo B C P ; fitque G E latus reflum diametri F E; atque vt quadratum 
C A ad rcftangulum C B A , ita fiat G E ad H B , & per H extendatur pla- 
nntn L H h' aquidifians plano per B C P duflo. Dito feci tonem L H K e fe pa- 
rabolen quafitam. Quia plana aquidifiantia L H K , & B C P efficiunt in cir- 
culo bafis reflas P C , L K inter fe parallelas , & in plano A B G efficiunt re- 
flas H / , B C inter fe parallelas ; ergo anguli BCP,&H1L aquales funt , 
fed in parabola D E diameter E F effiat cum ordinatis ad eam applicatis angulos 
Conu. 4 «. aquales F E G, fcilieet ei , qui cum tangente verticali confiit uit , feu angulo B C 
lib. i. P ; ergo duarum feflionum L H K ,cr D E , diametri F! / ,& E F aquefunt 
inclinata ad fttas bafes , cumque latus refhim parabola L H K ad H B fit , vt 
quadratum C A ad reftangulunt C B A , feu vt G E ad H E ; igitur duo late- 
ra refla fimiliumdiametrorum [ H, & F E ad H B eandem proportionem ha- 
bent > & ideo aqualia funt inter fe J quare fefliones ipfa aquales, & eongruen- 
io. huius. tes erunt. Quod erat ejl cudendum . 

Muliones in eodem cono dua parabola aquales fubeontraria duci pofiunt , 
vt Mydorgius demonfirauit . 


contentum , habet cande rationem, quam 
G E ad H B , fufficienter deducitur, quod 
ii. lib. i .G E fit latus reflum tam parabola L H 
K , quam D E ;& ideo erit parabole L 
hui ^ H aqualis D E. Non igittlr nccejfccft, 
vt re fl ungula fub abfeiffis , (f lateribus 



Not« in Propofit. XXVII. 

D Einde fit hyperbole , vt A B , & axis illius C D , & inclinatus B 
D , & creilus B E , ita vt non fit proportio quadrati axisconi ad 
quadratum dimidij diametri illius bafis, vt quadratum F G ad quadratum 
G H , maior , quam proportio figura: (cilionis : 8ec. Senfus huius propoft- 
t tonis hic erit. In cono reflo F H l , cuius triangulum per axim H F 1 repe- 
rire feci tonem aqualem hyperbole data A B , cusus tranfuerfus axis D B , gjr 
latus reflum B E. Oportet autem , vt quadratum F G axis dati coni ad qua- 
dratum radq G H circuli bafis non habeant maiorem proportionem , quam ha- 

. ' iifi bent 
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bent figura Uter* , fiilicet , quam h*bet D B ad B F . At quomodo Juti de- 
bent fubtenfa K L qua equulis fit iffi D B ,& paralleU tlttri F C , ofiendetur 
inferius. 

Et non reperitur in cono H F I alia fe&io hyperbolica fuper F H , & 
arqualis A B, &c. Addidi veri* qu* ad huius textus integritatem facere vi- 
debantur . 

c Et educamus T V , K L , qux fubtendant duos angulos L F K , I F 
T , & fint paralleli ipfis F N , F S , & iquales D B , &c, Quomodo au- 
tem hoc fieri pofit modo ofiendemus. Sumatur in retia line* H F quodliiet 
f unitum c inter F , & H ; atque a punito C ducatur retia line* C d parallela 
ipfit F N , vel F S , qu* fecet prodult tonem alterius Uteris l F in d ,& quam 
proportionem habet c d ad D B , eandem habeat C F ad F L , & per punitum 
L ducatur retia L K parallela ipfi C d . Manififiumefi C d ad L K eandem pro- 
portionem habere , quam c F ad F L , feu quam c A ad S D i & ideo K L a- 
qualis erit B D , & fubtendit angulum L F K > efiqut parallela ipfi C d 1 fen 
ipfi F N , vel F S . Et hoc erat faciendum. 



Hh 3 
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Igitur duo plana tranfeuntia per K L , T V eleuata fuper triangulumj d 
H F I ad angulos reitos producunt in cono H F I duas Ic&iones hypor- 
bolicas . quarum 'axes L M , V X ; & inclinati ipfarum L K , V T , & 
finguli eorum ad fuos crettos funt , vt D B ad B E ; ergo figurat trium- 
fe&ionutn funt fimiles , & xquales ; & proptcrca dux fc&iohes , qua- 
rum axes funt L M , V X funt xquales feftioni A B , &c. Ex textu men- 
do fi expungi debent fipcruacanea aliqua verba , fient in contextu habetur. 

Non enim verum eft , quod dux tantummodo hyperbole aquales eidem A E duci 
pojfunt in cono redo H F I , vertices habentes in lateribus H F , & F I , fid 
quatuor inter fi aquales efte pofiunt ; nam fuper latus F H duci pojfunt dux 
hyperbole , quarum axes tranfierfi K L aquales fint ipfi B D , (fi aquidiftan - 
tes fint redis lineis F N , (fi F S . Quod fic oden detur . Quoniam re FI a hnea 
Q^R duda eft parallela ipfi H I erunt duo arcus circuli intercepti H Q_, l R 
aquales inter fi ; (fi idei duo anguli ad peripheriam H F Q^ (fi l F R aquales 
erunt inter fi ; poftta autem fuit K L aqualis , & parallela ipfi F M > igitur 
duo anguli alterni A' L F ,(fi H F N aquales funt inter fi : pari ratione ; quia 
reliqua K L duci a eft parallela ipfi F S , erit angulus externus S F I aqualis 
interno , (fi oppoftto , & ad eafdem partes L K F', & ideo duo triangula L F K 
habent angulum F , communem , (fi duos angolos in ftngulis triangulis K , (fi 
L aquales ; igitur funt aquiangnla , (fi fimtlta , (fi , vt antea diclum eft , fieri 
pojfunt dua reda linea K L aquales eidem D B , (fi inter fi ; fi igitur per duas 
redas lineas K L ducantur plana perpendicularia ad planum trianguli per axtm 
H F 1 , efficientur in cono redo dux hyperbole, quarum bini axes tranfierfi K L 
funt aquales : (fi quia , propter parallelas H I , Qjl ,eft F N ad N Q_fiu qua- 
dratum F N ad redangulum F N Qyt F S ad S R fiu vt quadratum F S ad 
redangum F S R i fid redangulum H N I aquale eft redangulo F N Q~, (fi 
redangulum H S I aquale eft redangulo F S R : ergo quadratum F N ad re- 
dangulum H N l eandem proportionem habet , quam quadratum F S ad reda- 
li.lib.1. gulam USI; eft que latus tranfiterfum K L ad fitum latus redum ,vt quadra- 
tum F N ad redangulum H N I , pariterque latus tranfuerfum K L alterius 
11 cm ' fidionis ad fium latus redum eft vt quadratum F S ad redangulum H S I: 
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igitur duo aqualia Uter a tranfuerfa K L ad fua Utera refla eandem proportio- 
nem habent , & ideo huiufmodt Utera refla aqualia funt inter fe ; ideoque dita 
hyperbole genita , habentes vertices in eodem Utere F H, aquales funt inter /e, 
quas vocat Mydorgius /ubcontrarias . Simili modo dux alta hyperbole inter fe , ,0 ' hu, ’ us * 
& prioribus aquales tn eodem cono duci pofiunt , vertices habentes in Utere 
F I . 

Nec repcritur tertia , cuius vertex fit fuper aliqua duarum linearum. 
HF.FI, & fit arqualis fcetioni A B , quia, &c. Immutant particulam , 
qua propoflttonem reddebat falfam , id quod colligitur ex conjlruflione, & progrefu 
demonj/rationis : Qualibet enim alia feflio , prater quatuor aflignatas , habebit 
axem aquidiftantem alicui refla vt F Z , qua cadit inter F N F S i & 
hac oftendetur inaqnalis pradiflts feflionibus , Cr ipfi A B . 

Deinde ponamus quadratum F G'ad GH maius , quam D B ad B E . 

Dico, non reperiri in cono H F Ifedioncm arqualem Icftioni A B: nam, 
fi rcpcrirctur , cfict vel xqualis parallela fuo axi , & erit quadratum N 
F ad I N in N H , &C. Legendum efc vt in textu dixi conflat ex progrefu 
totius propojitionis . lam facili negotio dcmonflratto perfici potefi , nam axis F 
G minor eft quam F N , qua fubtcndtt angulum reflum G , quadratum vero 
G H femifus totius H I maius eft re fl angulo I N H , fub inaqualibus fegmen- 
tis contentum ; propterca quadratum F N ad reflangulum I N H\maiorem pro- 
portionem habebit , quam quadratum G F ad quadratum G H : efique D B ad 
B £ , vt quadratum F N ad reflangulum I N H ; propterea quod F N paral- l‘b. t. 
lela eft axi illius feflionis , qua pofita fuit aqualis A B ; igitur D B ad B £ 
maiorem proportionem habet , quam quadratum F G ad quadratum G H; quod 
eft contra hypothcfln : habebat enim quadratum F G ad quadratum G H maio- 
rem proportionem , quam D B ad B £ , Non ergo repetitur in cono ; &c. 



Sicuti in prae edenti propofitione faflum eft , nedum in cono reflo ,fed etiam 
in quolibet cono fcalcno , quomodohbct per axtm feflio a triangulo H F I deter- 
minari pofet , quando , & quomodo in eo defignari pofet feflio aqualis data hy- 
perbole A B. Quod ab altjs faflum eft . 


Nota 
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baA ’i«\ ' \ 

Nota? in Propofit. XXVIII. 

D Einde fit le&io elliptica , vt A B , & axis eius tranfuerfus B D , & 
eredtus illius B E ; Sc fit triagulum coni H F I , & circumducamus 
circa illum circulum , Sc educamus ex F lineam FLK occurrentem ipfi 
extra circulum in K ; Sc occurrat cuculo in L ita vt Ut F K ad K L , vt 
D B ad B E i Sc eft Facile ( vti demonltrauimus m jp. ex i . ) , Scc. 



Senfus propofitionishic erit. In et ne re Ito , anus triangulum per axim H F 7 
referire fictionem aqualem data 'ellipfi A B , cuius axis tranfuerfus D B , & 
latus retium B E. In conjlruthone poftea duci debet rcila linea FLK extra 
circulum , triangulum ad vtrafquc f artes 'alias conftruBio non ejfet per fella. 

Lemma veri , quod repofuijfe , dicit Arabicus interpres in i. libro , ab hac 
fequenti ftrfam diuerfam non erit. 

L E M M 

S Ecetur lotus F 1 in S ,<vt ftt F 1 
ad I S m eadem ratione , ejud»L-> 
habet axis tranfuerfus D ‘B ad latus re- 
fium B E : S)? ducatur S L xtjuidiflans 
trianguli bafi H 1, ejua fecet circulum ex 
rvtracjue parte in L coniungantur re- 
fla linea F L , preducancurtjue tpuof jue 
fecent bafm H l in punctis K. 

Jpuomam in triangulo FI K ducitur reSa 
linea S L aquidiftans baJS / K , erit F 1 ad 


A X. 


F 
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1 S , VI F K ad K L: fed erat D B ad B E, vt F l ad 1 Si igitur F K ad K L 
eandem proportionem habebit : quam D B ad D E. 
b Et educamus in triangulo chordam M N parallelam K F , & xqualeni 
D B , &C. Non vna , fed duplex reCladmea M $ duci poteft parallela cuilibet 
duarum F K , qua interius fubtendat angulum verticis F trianguli H F 1 per 
axim ducit . Ft poteft etiam effici M N aqualis ipfi D B, vt in expofttione pra- 
ve dent is propofitionis oftenfum eft . 

C Itaque planum, tranhens per M N, producit in cono H F I fcCtionem 
ellipticam aequalem feCtioni A B ; quia , &c. Addidi verba , qua in textu 
. deftderantur , vt fenfus perfclhtt fit . 

C1 Ergo dux illa fcdioncs fiint sequales , &c. Concipi debet fellio N O M 
P , duplex , quia nimirum dua fcctioncs fub contraria , aquales funt , vt faci- 
le cum Mydorgio oftcnds poteft. 

e Et dico , quod non reperiatur in cono H F I fc&io elliptica , habens 
verticem fuper F I ; quia fi polfibile eflet, &c. Textus valde corrupfksex- 
. poftto modo_ r eft itui debere conflat ex progrejfu demonftrationis . 

I Et diuiclendo F R maior ad minorem R Qefl vt F L minor' ad maio- 
rem K L , Scc. Supplenda fuerunt particula aliqua ad tollendam tquiuocatit- 
nem. 


SECTIO VNDECIMA 

Continens Propofit.» XXIX. XXX. 

& XXXI. 

PROPOSITIO XXIX. 


a 



D Ato cono redo ABC , conum exhibere ei fimilem , qui 
datam fedionem D E F contineat , cuius axis E G , & 
ere&us E H ; fitque prius fe&io parabole . 

Super E G educatu; planum ad lectionem D 
E F ad angulos redtos clcuatum , in quo duca- 
tur E I K , quae contineat cum E G angulum-, 
aqualem ipfi angulo C : & ponamus E H aifE 
K , vt A C ad C B , & faciamus fuper E K tri- 
angulum E L K fimile triangulo ABC, vt an- 
gulus verticalis L aequalis fit angulo B . Facia- 
mus etiam conum , cuius vertex fit L. ciufquc 
bafis circulus , cuius diameter fit E K , qui fit 
clcuatus fuper triangulum E L K ad angulos rc- 
Ctos ; erit igitgr angulus E K L aequalis ipfi C, 

fed 


D' 
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fcd angulus KEG fadus fuit etiam eidG «qua- 
lis ; igitur L K , quod eft latus trianguli per a- 
xim coni tranfeuntis , parallelum erit ipli E G: 

& propterea planum , in^uo eft fedio D E F 
producit in cono fedionem parabolicam : & 
quia A C ad C B eft , vt H E ad E K , & vt E 
K ad K L ; igitur H E ad E L f quar eft atqualis 
ipfi K L ) eandem proportionem habet , quam 
quadratum E K ad quadratum lv L , nempe ad 
K L in L E : quapropeor H E eft credus fedio- 
nis prouenientis in cono, fcd eft etiam credus 
fedionis D E F ; igitur D E F exiftit in fupcrli- 
cie coni , cuips vertex eft L , qui fimilis eft co- 
no A B C : co quod triangulum ABC fimi- 

le eft 1 triangulo E L K. Dico etiam , quod fcdio D E F contineri non., 
poteft ab aliquo alio cono , fimili cono A B d , cuius vertex Gt ex cad£ 
parte fedionis praeter conum iam exhibitum . Nam ( fi poflibile eft ) fit. 
conus habens verticem M , & triangulum cius eredum fit fuper planum 
fedionis D E F , & communis fcdio illius, & coni fedionis erit axis eius,- 
cftquc E G illius axis ; ergo hate eft abfcilfio communis eorundem pla- 
norum ; fcd eft E G abfcilfio communis plani fedionis, & plani trianguli 
K E L , fuper quod eft etiam eredum ; igitur duo triangula E L K, E M 
I funt in eodem plano , & angulus L aequalis eft Mf propter fimilitudinc 
duorum conorum); ergo E M eft indiredum ipfi E L , & cduda E K ad 
I fedio D E F continebitur in cono, cuius vertex eft M : fi aurem pona- 
mus proportionem lineae alicuius -ad E M , eandem quam habet quadra- 
rum E I ad I M in M E , linea illa clfet crcdus fedionis D E F ; fed H 
E erat eredus fedionis D E F ; igitur H E eft illa linea , harc autem ad 
E L eandem proportionem habebat , quam quadratum E K ad K L itu. 
L E ; ergo quadratum E K ad K 1. in I. E eandem proportionem habet, 
quam quadratu E I ad 1 M in M E ; igitur HEadEM.&adEL caiv 
dem proportionem habet : quod eft abfurdum. Non ergo in aliquo alio 
cqno fodio contineri poteft , vt djximus . Et hoc erat propolitum . 


'PROPOSITIO XXX. 


S I fcdio hypcrbolica D- 1 !? F, cuius axis E G inclinatus E H, &eredus 
E I ( oportet autem , vt quadratum axis B Q. coni redi ad quadratQ fc- 
midiametri bafis illius A Q non maiore proportione habeat, quam habent fi- 
gurx latera). Et habeat prius eandem proportione, quam H E ad E I , & 
producamus A B ad M , & fuper H E in plano credo ad fcdioneD E F 
deferibamus fegmentu circuli E L H , quod capiat angulum aequalem an- 
gulo M B C, & bifariam fcccmus arcum E O H in O, & educamus per- 
pendicularem O N fuper H E ; & producamus illam , quoulque occur- 
rat 
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rat circumferentia: in L , & iungamus E L , & L H , qux occurrat in K 
perpendiculari cx pundlo E fuper lineam E H . Et quia E K parallela cft 
L O erit angulus K squalis H L O , qui cft femiflis anguli H L E, & hic 
eft squalis duobus angulis K, K E L i igitur funt squales; quare K L E 
cft squicrus, & angulus K L E squalis cft A B C; quia angulus H L E 
C squalis cft M B C ; quapropter K L E fimile cft A BC, quia xqualia- 
crura etiam habet Si autem ponamus K L E triangulum coni , cuius 
vertex L , & planum illius trianguli eredtum ad planum DEFj vtiquo 
planum fedtionis producit in cono hyperbolen , cuius axis E G , inclina- 
tus E H ; eo quod fi educamus jL P , B (^perpendiculares in duobus 
triangulis , habebit quadratum B Q_ad C QJn Q_ A ( quod eft vt H E 
ad E I ) eandem proportionem , quam quadratum L P ad P K in P E : 
quare potentes xdudtx in illa fedtione ad axim E G , poterunt compa- 
rata, applicata ad E I eredtum; fed potentes, edudtx in fedtione D E F, 
poliunt quoque illa applicata ; ergo fedtio D E F squalis eft fcdtiom , 
proucnicnti in cono , cuius vertex eft L , & exiftit in eodem plano , ha- 
betque eundem axim : quare conus , cuius vertex L continet fedtionem 
D E F , & eft (imilis cono ABC, 

Dico rurfus , quod nullus alius conus fimilis cono ABC, cuius ver- 
tex fit in ea parte , in qua cft L , prstcr iam didium , continebit hanc 
J eandem fedtionem. Si enim hoc verum non eft , contineat illam alius 
conus fimilis cono ABC, cuius vertex R in plano L E G ; atque latent 
illius fint E R , R T . Quia angulus E R T squalis cft E L K, & eorum 
confcqucntcs squales inter fc in eodem circuli fegmento E L H cxiftenr, 
eo quod T R produfta occurrit axi tranfuerfo E H in H , & iungamus R 
O, & cx E educamus E T, qux fit parallela coniun&x redtx lines O R; 
vnde angulus O R H squalis eft O R E ) propter squalitatem arcuum.. 
fuorum,& funt squales duobus angulis R T E , R E T , ergo E R T eft 
xquicrus , & angulus T R E squalis eft A B C : educatur iam R S pa- 
rallela H E , tunc quadratum R S ad T S in S E eandem proportionem- 
habebit , quam E H inclinatus fedtionis D E F ad E I eredtum illius ; eo 
quod feftionem D E F continet conus , cuius vertex eft R j fed H E ad 

Ii EI 
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EI eandem proportione habet, quam quadratum B Qjd C Qjn QAi- 
cftq,- C Q_a:qualis Q_A,atq; T S xquaiis S E, & T S ad S E cande pto- e 
portione habet, qua T Rad R H.fcuquam E V ad V H i igitur E V a?qua- 
liscft V H; quod eftabfurdum j propterca quo L O diameter, qua: ad illa 
perpendicularis cft , bifariam fccat eam in N . Oftcnfum igitur cft , non repe- 
riri conum alium continentem fc&ionem D E F , pmer fuperius expoli- 
tum. Tandem fupponaraus, quadratum B Qjtd quadratum Q.A habere . 
minorem proportionem , quam E H ad E I . Patet quadratum L P , ne- i 
pe N E , ieu O N in N L ad quadratum E P , nempe ad quadratum N 
L , fcilicct O N ad N L habere minorem proportionem , quam H E ad 
E I : ponamus iam ONadN X , vt H E ad E I , & per X ducamus R 
X Y parallelam H E , & iungamus E R , O R , & H R producatur ad T 
quoufquc fccct E T parallelam ipfi O R. Oftendctur C quemadmodum., g 
fupra didum cft J quod E T R, B A C funt ifofcclia,& limilia. Et quia 
E H ad E I cft vt O N ad N X ; nempe vt O V ad V R , nempe vt O V 
in V R , quod cft a:quale ipfi E V in V H ad quadratum V R ; hxc au- 
tem proportio componitur ex E V , nempe S R ad V R .nempe ad E S, 

& ex proportione V H ad V R , nempe S R ad S T , ex quibus compo- 
nitur proportio quadrati R S ad S T in S E igitur quadratum R S ad E 
S in S T candC- proportionem habet , quam H E ad E I ; & propterca^ 
planum fcetionis D E F in cono , cuius vertex cft R , & illius trianguli 
latera R E , R T, producit fedioncm hypcrbolicam , cuius inclinatus cft 
E H,&credus E liquare conus cuius vertex cft R, continet fedione D E 
F , nec non continet illam alius conus , huic cono fimilis , cuius vertex 
cft Y ; & hi duo coni funt fimiles cono ABC, nec continet illam ter- 
tius alius conus , qui fimilis fit cono ABC, nam ( fi hoc fieri poffibile 
cft ) contineat illam alius conus , cuius vertex Z , & pundurn verticis 
illius incidet in arcum E L H , & iungamus O Z , qua: lccet H E in e : h 

Inde 
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Inde demonftrabitur , quod H E ad E I habebit nccelTario eandem pro- 
portionem , quam O e ad e Z ; quod cft abfurdum,quia haberet eandem 
proportionem , quam O N ad N X. Quapropter non continet illam ter- 
tius alius conus imulis cono ABC. 

Supponamus iam , quadratum B Qjid quadratum Q.A maiorem pro- 
jjortionem habere , quam H E ad E I . Dico , exhiberi non polTe conum 
1 iimilcm cono A B C , qui contineat fedionem D E F. Alioqum conti- 
neat illam conus , cuius vertex eft R , & demonftrabitur , quod O V ad 
V R fit , vt H E ad E I, qua: habet minorem proportionem, quam qua- 
dratum B Qad quadratum Q A , qua: oftcnfa eft eadem , quam O N ad 
N L ; ergo O V ad V R ; nempe O N ad N X minorem , proportionem 
habet , quam cade O N ad N L , quod cft abfurdum. Non igitur conti- 
nebit fe&ionem D E F conus fimilis cono ABC. Vt propofitu fuerat. 


S it tandem fedlio elliptica ABC, ciufque tranfuerfus axis A C , & 
cre&us A D , & in plano pcrpendiculariter crcdio ad fedtionis pla- 
num ABC, fiat fuper A C fegmentum circuli , quod capiat anguium* 


•miniem anttulo F, cumque bifariam diuidamus in H,& iungamus AH, ^ lo 

huius. 
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V-» tVl D L/ > »* - — - I - ... 

ratione C I ad 1 K , nempe K N ad N 0( propter fimUi- 


compomtur cx 


Ii i tudinem 
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tudincm duorum triangulorum) , & cx ratione A I, nempe K N ad I K, 
nempe ad A N ( propter parallelas ) , & cx his duabus proportionibus 
componitur proportio quadrati K N ad A N in NO; ergo quadratura- 
K N ad A N in N O eandem proportionem habet , quam A C tranfuer- 
fus ad A D crcdtum ; igitur planum , in quo eft fcdtio A B C , in cono 
_ cuius vertex eft K , & bafis circulus , cuius diameter A O producit fe- 
I, iib. i. + &ionem ellipticam , cuius tranfuerfus eft A C , & ereiftus A D : quare- 
Defin. 9 ■ fedtionem B A C continet ; & quia angulus H K C , nempe A O K x- c 
hu ‘ ui qualis eft H A C, & angulus C H A xqualis eft C K A, remanet angu- 
lus H C A xqualis O A K > critque HC A, quod limilc cftFEG, fi- 
mile quoque OK A; quapropter O K A ifolcclcum , & limilc eft ipli 
D |iuus S F E G ; igitur conus , cuius vertex eft K , limitis eft dato cono FEG, 

& quidem continet fc&ionem A B C , vti diximus . Similiter quoque- 
oftendemus , quod eandem legionem continebit alius conus , cuius ver- 
tex eft L , fi educantur AL,L C. Et alius conus , pratter hos duos , 
iuxta hanc hypothcfin non continebit illam : Alioquin contineat illam- J 
alius conus , cuius vertex (it Q^, & triangulum A Q.P ; & oftendetur , 
quemadmodum fupra di<ftum eft, quod communis fciftio plani, per axiin 
illius coni dufti , crcdli ad planum fedtionis A B C , & plani fciftionis 
eft A C , & quod pumftum verticis illius coni fit in circumferentia feg- 
menti A H C , & fit Q^. ducamus per H Q_rciftam H R , & iungamus 
C Qj. A Q , & educamus A S parallelam H QJl , & Q.S parallelam A 
C , erit Q_A P triangulum illius coni , & eft ifolcclcum, erit quadratum 
Q_S ad A S in S P , vt C R in R A ; quod eft xqualc ipfi H R in R CU 
ad quadratum R Q, nempe H R ad R Q; ergo H R ad R Q_cft,vt A C e 
ad A D, qu.r eft , vt H I ad I K ; ergo diuidendo permutandoq; H K 
maior ad H Qjninorcm , eandem proportionem habebit , quam K I mi- 
nor ad R Q. maiorem .■ & hoc eft ablurdum. Non ergo reperiri poreft 
tertius conus , continens feftionem B A C. Et hoc erat oltcndcndum. 

Not$ 
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Notar in Propofit. XXIX. 

E T faciamus fuper E K triangulum fimilc triangulo ABC, &c. Ni- 
mirum , fiat angulus K E L aqualis angulo A , & angulus L fiat aqualis 
angulo B . 

Ergo L K , qui eft latus trianguli tranfeuntis per axim E G para llclu 
cftEG, &c. Legi debet , it in textu videre eft . Hoc conftat ex conftruLl to- 
ne ; nam duo anguli alterni G E E ,, L E E aquales fiunt eidem angulo C . 

Et proptcrea planum , in quo eft feftio D E 
F producit in cono fc&ioncmparabolicam.&c. 

Quoniam planum circuli , cuius diameter E K 
perpendiculare eft ai planum trianguli LEE: igi- 
tur fi ducatur planum NEO xquidiftans circulo E 
K fice an s planum D E F in re EI a linea D G F , er it 
quoque circulus, & perpendicularis ad planum tria- 
guli per axim LEE: fied ex conftruEHone planum 
D E F perpendiculare quoque erat ad idem trian- 
gulum per axim E L E; igitur D F communis fiectio 
eorundem planorum perpendicularis quoque erit ad 
idem planum L N 0 , cr efficiet angulos rcEfos cum 
diametro circuli N 0,& cum E G , qua in eode pla- 
no exi fiunt , & cii tfio conuenitmr in punElo G ; fiunt q\ EG ,&L 0 parallela : igitur 1 1 , lib. j. 
planum fcEfionis D E F producit necejfiario in cono L N 0 produEfo parabolam . 

Igitur H E ad E L , qui eft iqualis ipfi L K camdem proportionem^ 
habet , quam quadratum E K ad quadratum K L , &c. Junoniam conus 
LEE fimtlis eft cono reElo ABC erit quoque rellus : & propterea duo latera 
trianguli per axim E L, & L E aqualia erunt inter fie , Cr ideo E E ad E L, 
atque ad E L eandem proportionem habebit , (fie. 

Et dico , quod fc&io D E F non repetitur in alio cono fimili cono A 
B C , cuius vertex fit ex parte plani fedtionis priter hunc conum , &c. 

Jdcft. Nullus alius conus rcElus continebit eandem parabolam D E F , qui fit 
fimi lis cono A B C ,& vertex E parabole magis , aut minus recedat a vertice 
coni , quam E L . 

Ergo E M eft indiredum ipfi E L , &c. -Quia D G bafis fieEHonis conica 
perpendicularis efte debet ad G 0 ,& ad G E ,dr ideo ad triangulum per axim 
vtriufiquc coni rcEli L E E , & M E 1 ; & conueniunt plana eorundem trian- 
gulorum in E G axi conica fc EI tonis geniti ab eis ; ergo diEta triangula in eo- 
dem plano ex fiunt per reElas E G ,6" G 0 duElo ; & in vtroque cono triangu- 
lorum per axes latera L E , ffr M 1 parallela fiunt eidem axi E G paraboles : 
ergo L E ,M / parallela fiunt inter fie , & anguli L , & M aquales fiunt pro- 
pter fimilitudinem triangulorum per axes in tonis fimiltbus : igitur L E, cr M 
E fiunt quoq; parallela , Cr conueniunt in E vertice paraboles ; ergo in direElum 
fiunt conftttuta . 


Nota 
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, Notce in Propofit. XXX. 

I Ta vt non fit proportio quadrati axis coni , B Qad quadratura fcrai- ^ 
diametri balis illius vt C Q minor proportione rigurx ledionis , &c. 
Kurfius datus fit conus rcclus ABC , cuius uxis B JZJcmtdiamctcr circuli ba- 



fis fit C exhiberi aebet alius conus fimilis dato , qui datam hyperbole n D E 

F contineat ; oportet autem , vt quadratum axis coni B Sjtd quadratum fiemi- 
diametri illius non b abeat maiorem proportionem , quam habet axis tran- . 
fuerfus H E ad latus re Ilum EI. , 

Et producamus L H ad E I occurret inK perpendiculari redat ad pun- b 
dura E linea H > Scc. Idefi fi ducatur retia linea E K in plano circuli H L E 
perpendicularis ad H E , feu parallela ipfi E N coniuncta recla linea H L fieca- 
bn reliquam aquidtfiantium E K in K. 

Quapropter K L E fimile eft A B C , quia xquicrus etiam eft : fi au- q 
tem ponamus K L E triangulum coni , cuius vertex L , & planum trian- 
guli illius eredum ad planum D E Fi vtique planum, quod eft in fcdione 
producit in cono fcdione hyperbolica, cuius axis E G,& inclinatus E H, 

&CC. Junoniam in duobus triangulis A B C, (f E L K fiunt anguli verticales B,& 

L aquales inter fie , cu externi M B C , & H L E aquales falli fint;rjr angulus H 
L N aqualis fit interno , & oppofito K,cr angulus N L E aqualis eft alterno angulo 
LEE propter parallelas N L, E K, & quilibet eoru eft medietas externi anguli 
H L E-, ergo angulus JE aqualis erit angulo L E K,dr trianguli L E K erit tfioficeliu , 
fied triangulum ABC per axim coni recli dullum eft quoque tfoficelium ; igitur 
duo anguli fupra bafim A , fir C aquales fiunt tnter fie ; erant autem prius ver- 
ticales anguli B , cr L aquales i igitur triangula A B C, & E L K aauiangula , 

& fimi ha fiunt . Ducatur poftea retia Unca L P perpendicularis ad bafim E A', 
qua eam fice abit bi far tam tn P , cr ducatur planum per E K perpendiculare ad 
planum E L K , & tn eo diametro E K fiat circulus , qui fit bafis coni , cuius 
vertex L , fir ducatur planum F D a aqutd filans plano circuli E A ' ; ejicietur 

altus 
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alius circulus F D a perpendicularis ad planum trianguli peraxim L E K ; erat 
autem ex conjlrucltcne planum hyperboles D E F perpendiculare ad idem planum 
per axim E L A'; igitur duorum planorum communis felito , qua fit F G D per- 
pendicularis quoque erit ad planum trianguli L E K : & ideo efficiet angulos F 
G E, & F G a rcclos , ffir G E H produtta fubtendit angulum externum trian- 
guli conici E L K ; quapropter planum D E F efficiet in cono E L K hyperbolen , 
cuius axis tranfuerfus erit H E . 

J Alias contineat illam alius conus fimilis cono ABC, fitque vertex 
cius R in plano L E G , & duo latera trianguli illius fint E R, T R ; ergo 
angulus E R T xqualis eft E L K , & ell in circumferentia arcus E L H ; 
ergo T R fi producatur , occurret H : &c. Sen/iis huius textus corrupti ta- 
lis eft: Si enim Jieri potefi , vt aliquis alius conus , vt E R T , qui fimilis fit 
cono ABC, vel E L K , contineat eandem hypcrbclam D E F , & ccnorum-i 
1 vertices R , & L ad eafdem partes tendant , erunt duo plana triangulorum per 
axes conorum ducta perpendicularia ad planum fettionis D E F ; alias E G non 
efiet axis hyperbole D E F i Et quia coni [apponuntur fimiles erunt quoque^, 
triangula per axes E L K,& E RT fimilia inter fe; & ideo anguli verticales E cx Dcf. 8. 
LK,& F.RT aquales inter Je erunt , atque fiubfequentes anguli E L H , & E R 
H aquales quoque inter fe erunt , & [obtendunt commune latus tranfnerjum H 
E ; igitur duo anguli E L H , & E R H in eodem circuli f igmento conjifiunt. 

T extns igitur corrigi debebat vt dici um efi . 
q Atque T S xqualis eft ipfi E , & T S ad S E eft , vt T R ad R H, qua: 
eft vt E V ad V N ; ergo E V xqualis eft V H , &c. In duobus triangulis 
ifofcelijs inter fe fimilibus A B C , & E RT ab aqualibus angulis verticalibus 
A BC ,& E RT ducuntur recta linea B R Sjecantes bafis in S : 

efique quadratam R S ad rettangulnm E S T , vt quadratum B JJad reci angu- 
lum A J£C, & fecatur A C bifariam in ojlendcndum efi E T in duas par- 
tes aquales in S quoque fccari , Si enim hoc verum non ejt E T in alio puncto 
bifariam dtuidetur vt in b iungaturque R 
b . Quoniam a verticibus triangulorum^» 

A B C , & R F.T tfofcclinm ducuntur re- 
tia linea B R b dmidentes bafes bifa- 
riam tn b , ergo anguli ad Sf & b 
funt retti , & erant anguli A,& E aquales j 
( propter fimilitudtnem eorundem triangu- / 
lorum ) igitur triangula A B dr E R b A. 
fimlia funi, ideoqi B Jfad ,HfA erit vt Rb 

adb F.,& quadratu B £[ad quadratum Jf^A erit vt quadratu R b ad quadratu 
b Ei erat autem quadratum R S ad reti angulum E ST vt quadratum B dfad 
uadratum JfAi ergo quadratum Rb ad quadratum b E eandem proportionem 
abet , quam quadratum R S ad rccl angulum EST; efique quadratum R b 
minus quadrato R S(cum perpendicularis R b minor (it quam R S) quare qua- 
dratum ex b E femiffe totius E T minus erit reet angulo EST fub fegmentis 
inaqualibus eiusdem E T contento ; quod eft abfurdum : quare neeeffario E T 
bifariam fecatur in S . Poftea propter parallela R S , (ffi H E , vt T S ad S E 
na erit T R ad R H i & propter parallelas RV , & ET erit E V ad F H, vt 
T R ad R H , feuT S ad S E : oftenfa autem fuit T S aqualis S E i igitur E 

V aqua- 




E aqualis (Jl E H , quid ejl thfttrdum . 

Patet quadratum L P nempe N E , feu O N in N L ad quadratum E P, 
nempe ad quadratum N L , fcilicet O N ad N L habere minorem pro- 
portionem , quam H E ad E I: ponamus iam O N ad Z X , vt H E ad E 
J ; & per X ducamus X R , & iungamus E R , &c. Suppofita confiruclionc 
prioris cafus, quando cohus rectus E L K fultus eft fimslss cono ABC quadra- 
tum L P ad quadratum E P habebat eandem proportionem , quam O N ad N L, 
feu quam quadratum B Sfiad quadratum JfA: modo in hac altera fuppofttione 
conceditur quadratum B JJad quadratum JljA habere minorem proportionem, 
quam E H ad E t ; igitur 0 N ad N L minorem proportionem habebit , quam-* 
H E ad E li (fi fiat ON ad NXvtHE ad EI, erit N X minor quam N L, 
(fi ideo punitum X intra circulum cadet, & per X ducta R. X T parallela H Ei 
Utique fecabit circulum in duobus punitis , vt in R , (fi T. £uod vero relfa-* 
R X T duci debeat parallela ipfi H E , non quomodocunque , patet ex contextu 
fcquenti , nam debent O X , O R ftcari in N , (fi E proportionaliter , quare tex- 
tus debuit omnino corrigi . 

Oftendetur, quemadmodum dictum eft , quod E T R » & A B C fune 
ifofcelia , & fimilia , &C. Quoniam arcus circuli E O , & O H aquales funt 
inter fe ex confir ultione , erunt anguli E R O , (fi O R H aquales inter fe , & 
propter parallelas 0 R , (fi E T ejl angulus ORE aqualis alterno T E R i at- 
que externus H R O aqualis ejl interno , (fi oppofito RT E ; igitur duo anguli 
R ET , & R T E aquales funt inter fe ; (fi propterca triangulum E RT erit 
ifofceltum . Rurfus quia duo anguli E L H , E R H m eodem circuli fegment» 
toujlituti aquales Jnnt inter fe, & erat ex conjlrultione angulus M B C acjualis 
angulo H L E ; igitur anguli H R E , & M B C aquales Jimt inter fe, cr tdeo 
confequentes anguli verticales E R T ,& A B C aquales erunt inter fe, ejl quo- 
que triangulum ABC per axim coni relti ifojcehum igitur duo triangulo-* 
E R T , & ABC fimi ha funt inter fe . Et quia vt diltum ejl O N ad N X 
eandem proportionem habet , quam H E ad E I , atque propter parallelas V N , 
(fi R XcfiO V ad V R vt O N ad N X , (fi fumpta c emuni altitudine E R erit 
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rett angulum O V R ad quadratum V R,vtH E ad E 1 -.eft vero rett angulum 
HV E aquale rea angulo OF R( fropterea quoddua rea a Irnea O R,H E jc /e fe- 
tant intra circulum in r figitur rea angulum H F E ad quadratum F R cande 
proportione habet quam H E ad E 1 \tnmq\ proportio reaanguli UVE ad qua- 
dratum V R 'pompofita [it ex duabus rationibus , ipjius E V ad V R,fcu R S ad 

5 E ,( propter parallclagrammnm F E S R),& ex proportione HV ad V R, 
qua eadem eft proportioni ipfius R S ads T ( propterea quod triangula H V R, 

6 R ST fimilia conjlituuntur ab aquidi/lanubus HF,RS,drFR,ST) 
quapropter dua proportiones R S ad S E ,dr R S ad S T componentes proportio- 
nem quadrati R S ad rett angulum EST eadem funt rationibus , ex quibus 
componitur proportio r octanguli H V E ad quadratum V R-,& ideo quadratum 
R S ad rettangulum EST eandem proportionem habebit , quam rc clangit lum 
H V E ad quadratum V R , [eu eandem quam habet H E ad E T, tgitur /i fiat 
conus , cuius vertex R , dr cajis circulus diametro ET, cuius planum perpen- 
diculare fi ad planum trianguli E RT , erit triangulum E RT ifofcehum per 
axim pradiili coni extenfum , atq\ ad ipfum fictionis DEE planum ejl quo- 
que perpendiculare , dr eius axis G E Jubtcndit angulum E R H , qui deinceps 
tjl angulo verticis ; igitur planum D E F in cono E RT generat hyperbolen , 
cuius axis inclinatus ejl E H , & erectus F. 1 : dr propterea conus E R T com- 
prehendit hyperbolen DEE. Rurfus fi retia R X producatur quoufque fiecet 
peripheriam circuli L E ex altera parte in punito T i atque denuo coniungantur 
reti a linea ET, & HT , qua extendatur quoufque conueniat cum retia linea 
(x punito E parallela ipfi O T in punito aliquo , quod concipiatur ejfe d i fieri 
poterit alius conus ( cuius vertex T , bafis circulus diametro E d erectus ad 
planum trianguli ) fimi lis cono E R T , fiue A B C : Ojlendetur\ficuti modo di- 
tium ejl , quod idem planum H D F efficiet in cono T d E eandem hyperbolen 
D E F. 

h Inde dcmonftrabitur quod E H ad E I neceflfe eft , vt habeat eandem 
proportionem , quam O e ad e Z : & hoc eft abfurdum , &c. quia conus 
d E f continet hyperbolen D E F ncccffario eius axis tranfuerfus E H fubten- 
det angulum H Z E , qui deinceps eft anguli verticis trianguli per axtm ; & 
propter fimi lit udtnc conor u rett orum, funt triangula per axes ABC, E RT ,& 
E Z f fimilia inter fe , dr anguli verticales B , Z. , cr R aquales erunt inter fe > 
ideo confcqucntcs anguli M b C , dr H R E, nec non H Z E aquales erunt in- 
ter fie , & [ 'ub tenduntur ab eadem retia linea H E > ergo in eodem circuli fig- 
mento confiftunt : dr propterea puntlum 7 in circuli peripheria H Z E cadit . 
Poftea ( vt in propojitionc 55 . primi libri,dr in hac eadem propofitione demon- 
ftrauit Apollonius ) conflat quod H E. ad EI habet eandem proportionem , quam 
O e ad e Z ;& prius O V ad V R erat vt H E ad E t i ergo O V ad V R ea- 
dem proportionem habet quin, o e ad c Z ; fid quia puntlum Z non cadit imj 
h , neque in T alias conus F. Z i non cjjct alius a pracedenttbus E RT , dr F. 
T d i ergo O c ad c Z non habet eandem proportionem ,qn'am OV ad V R,quod 
eft abfurdum . 

j Et demonftrabitur quod O V ad V R fit vt H E ad E I , &c. Repeta- 
tur denuo conftruttio primi cafus huius propofitionis , vt Jiat conus rettus L E 
K fimi lis cono ABC, tunc quidem quadratum L P ad quadratum E P habe- 
bit eandem proportionem , quam O H ad H L , fcu quam quadratum B £fad 
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quadratum gji i fed in hac poftrema fuppofitione conceditur quadratum B Ji>_ 
ad quadratum habere maiorem proportionem , quam H E ad E I ; igitur 
O N ad N L maiorem proportionem habebit , quam H E ad E 1 ; fed quia co- 
nus E RT ponitur continere feli tonem DEE: habebit O V ad V R eandeuLj 
proportionem , quam H E ad E / ( vt ex J 3 . primi deducitur , & in hac tro- 
pojitione denuo f alium eji ) : igitur O N ad N L' maiorem proportionem habebit 
quam O V ad V R ; ojlenfa autem fuit O N ad N X , vt O V ad F R ; ergo O 
N ad N L maiorem proportionem habebit , quam O N ad N X : quod eji ab f no- 
dum , nam N X minor eji , quam ii L . 


Nota: in Propofit. XXXI. 


D Einde fit fcdio elliptica A B C,& tranfuerfa illius A C, & ereftus ^ 
A D 1 & circunducamus fuper A C in plano eredo ad ie&ionis 
planum ABC fcgmentuin circuli , quod capiat angulum xqualem an- 
gulo F : &C. Rurfus conus exhiberi debet Jimilss cono dato E F G , qui datam 
ellipjim ABC contineat y Jit que axis tranfncrfus tllipjis C A , eiujque latus 
reffum AD. 

Quia H I in I K, quod eft xqualc ipfi C I in I A, ad quadratum I A |> 
eft > vt A C ad A D , & C I in A I ad quadratum I K nempe K N ad 
N O propter fimilitudinem duorum triangulorum , & ex A I , nempe N 
K ad I K nempe A N vt parallelas conftituamus lineas , & ex his dua- 
bus proportionibus componitur proportio quadrati NK ad AN in N O, 

Stc. Stnfus huius textus valde corrupti hic eji . JJuia ex conjlrultione H l ad 
l K erat vt C A ad A D ,& fumpta communi altitudine I K , erit reitangu- 
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lum H 1 K ad quadratum 1 K , vt H I ad 1 K feu vt C A ad A D ; e/lquefi 
rcilangutum CIA aquale relt angulo H l K\ igitur retlangulum C IA ad qua- 
dratum I K eandem proportionem habet , quam C A ad A D i componitur veri 
proportio reti anguli C I A ad quadratum I K ex duabus proportionibus laterum 
C I ad 1 K , (jr A I ad I K : & propter parallelas N 0 , 1 K , atque T N >& 
C I , & Utus commune C 0 K duo triangula CIK,crKON ftmilia fttnt ; 
tgitnr K N ad N 0 ejl , vt C I ad 1 K i & quia in parallclogrammo I N la- 
tera oppofita funt aqualia K N ad N A eandem proportionem habebit quam A I 
ad II' ; quapropter dua rationes K N ad NO, CT K N ad NA componunt 
proportionem quadrati K N ad retlangulum ANO , qua eadem ejl proportioni 
rec! anguli C I A ad quadratum I K ; & propter ea quadratum K N ad retian- 
gu/ua: ANO eandem proportionem habebit , quam A G ad A V . Si igitur 
pat cunu< , cuius vertex K bajis circulus diametro A O deferiptus , cuius pla- 
num perpendiculare fit ad planum A K C ; atque per retiam A C aqtiidtjlan- 
!.//< tpfi k N planum ducatur perpendiculare ad idem planum A K C genera- 
bitur cltipfs , cuius axis tranfuerfus erit A C , & latus retium A D. Textus 
tgitur corrtgt debere ex dictis mani feft umefit , 

Et quia angulus H K C nempe A O K atqualis eft H A C, & angulus 
C H A arqualis cdCK A remanet angulus H C A arqualis O A K erit 
H C A il mile F E G fimile quoque OK A; ergo , &c. Jguoniam ex con- 
Jlrutltone fegmentum A H C capax ejl anguli aqualis angulo F erit angulus A 
H C aqualis angulo F ;& quia peripheria A H C feti a eft bifariam in H;ergo 
fubtenja latera A H , & H C aqualia funt : & propterea triangulum A H C 
ifojecltum , fr fimile erit triangulo F F G ; propterea quod anguli verticales a- 
qualcs funt inter fe ; funt vero duo anguli AHC,&AKC in eodem circuli 
Jegmento ; ergo aquales funt inter fe; pariter que duo anguli C A N, & C K H 
tn eodem circuli Jegrnento conjlituti , aquales funt inter fe , & propter paralie- 
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las A 0,K H funt anguli alterni A O K ,dr H K O aquales inter fe ; igitur 
angulus A O K aqualis erit angule C A H ; & propterea in duobus triangulis 
K A O ,& H C A tertius angulus AC H aqualis erit tertio angulo K A 0 , 
dr propterea triangulum K A O ifofcelium , dr ftmile erit triangulo HAC, 
ftue F G E ; igitur conus , cuius vertex K bafs circulus A 0 perpendicularis 
ad planum trianguli A K O erit conus rectus , & fmilts cono E F G dato . 

Alioquin contineat illum conus alius , cuius vertex fit Q_, & triangu- 
lum Q.A P , & oftendetur quemadmodum didlum eft , quod planum., 
tranfiens per axim illius cont cre&um ad planum fedtionis ABC icftio 
communis cum plano fc&ionis eft A C , & quod punftum verticis illius 
coni fit in circumferentia fegmenti A H C , Sic. J^uia fupponitur , quod 
conus P fmilts cono E F G contineat ellipfim ABC , cuius axis tranjuer ■> 

fus C A , dr latus retium A D ; igitur triangulum per axim coni duci um 
A P, nedum fmile erit triangulo E F G , fcd etiam perpendiculare erit ad pla- 
num ellipfs A B C , df propterea confflet in plano circularis fegmenti A H C 
pariter crctti ad planum ABC , per idem axim A C extenftm , dr eft angu- 
lus A J^_C aqualis angulo verticali F propter ftmilitndinem duorum triangu- 
lorum , dr ex conftruclione prima partis huius propofttionis , eft fegmentum A 
H C capax anguli aqualis angulo F ; fecaturqne bifariam in H i igitur angulus 
A XfC aqualis ipfi F in penpheria fegmenti A H C exiftit . Ducatur pofteicj 
4J S parallela lateri tranfuerfo ellipfs A C , qua fecet bajim trianguli per axim 
•SfA P productam in S , dr a puncto H bipartita diuiftonis fegmenti A H C 
coni ungatur re Ha linea H ^producaturq; quoufq', occurrat recta linea C A in R. 
Junonia duo anguli A H C ,dr A ffC in eode circuli fegmento conftituti aqua- 
les funt inter fe \ pariter q\ duo angule C A H,& C JfH in eode circuli fegmento 
txtft entes funt aquales ,& eft angulus A P gjcqualis angulo P A £>Jn triangu- 
lo tfofcclio .IfA P ;dr angulus P A Q aquahs angulo C A H in triangulis fimi- 
/ibus; igitur angulus A P aqualis eft alterno angulo P ft^H ; dr propterea 
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rei Ia linet H R parallela ejl ipfi A S ; & erat prius JifS parallela ipfi c R , 

& re it a linea C P Q ejl communis j igitur triangula C R Q, dr Qj> P fimi . 
lia funt , & Jpatium R S parallclogrammum efi ; eritque it prius dictum ejl 
proportio quadrati Q _S ad reti angulum A S P eadem proportioni rctlangnli C 
R A ad quadratum R Qj ejl iero quadratum Qji ad reti angulum A S P , it 
ellipfis axis tranfuerfus C A ad eius latus retium A D , propterea quod conus >. 

A QP fupponitur continere elltpfim A B C; igitur retlangulum C R A ad qua- 
dratum R Qeandem proportionem habet , quam C A ad A D; ejl iero r e tt an- 
gulum H R JJaquale reti angulo C R A ; igitur retlangulum H R Qad qua- 
dratum R Qjeu H R ad R JJeandtm proportionem habebit , quam C A ad A 
D > fed in priori caj u faci a ejl H 1 ad I K in eadem proportione , quam C A 
ad AD ; igitur H R ad R eandem proportionem habebit quam H I ad 1 K . 

C Ergo diuidendo HK maior ad minorem JCI erir vt minor HQ_ad ma- 
iorem Q_R , &C. idejl quia H R ad R -£fejl it H I ad 1 K , dr diuiden- 
do H Qjid Q^R eandem proportionem habebit quam H K ad K l , dr permu- 
tando H Qad H K erit it Qjl ad K I : quod ejl ab fur dum ; quandoquidem 
in circulo Jubtenfa H Q_a centro remotior minor ejl , quam H K , at exterius 
comprehenfa Qjt maior ejl , quam K /. Quapropter fieri non potejl , it ali- 
quis alius conus A P prater iam dittos contineat ellipfim A B C , dr fit Ji- 
milis dato cono E F G . Textus ergo confufus corrigi debebat. 

Ad propofitionem 77. libri quinti egi dc_j 
conlati ibus circulorum , dr fetlionum coni- 
carum , eorum que admirabilia fymptomata 4 
nemine adhuc quod fici am excogitata patefeci, 
non tamen pr. edici a difeeptatio omnino per fe- 
ti a, dr ab fi lut a fuit : itaque iuxta loci exigen- 
tiam hic a fferam coronidis loco eiufdem doihri- 
na complementum . 

Per rectam lineam coniungentem 'ver- 
tices duorum conorum eandem baftm ha- 
bendum ducere duo plana 'vtrumque co- 
num tangentia : oportet autem retiam li- 
neam 'vertices coniungentem extra peri- 
pheriam circuli communis bafis cadere . 

Circulus A MCfil communis bafis duorum 
conorum , quorum icrticcs B , dr E , dr co- 
niintla recla linea B E extra peripheriam-o 
cirt ili A M C cadat : duci debent duo plana 
tangentia itrofque conos per eandem retiam 
lineam B E extenfa. Et primo retia linea-t 
E B plano circuli A MC aquidfiet , dr dutlo 
quolibet plano per E B circulum fecante iru» 
retia linea N O erit ipfa NO parallela E B; 
tunc ducatur diameter A M perpendicularis 
ad N O , dr per A , dr M ducantur A D ,M 
y tangentes circulum, fine perpendiculares ad 

idem 
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tdcm diametrum M A ; erunt igitur t angent ct 
A D,& M y parallela eidem N 0, erat au- 
tem E B parallela ipfi N 0 ; igitur dua cir- 
culum tangentes A B , & M V parallela funt 
idem E B ■, & propterea A D , & E B tn eo- 
dem funt plano , virumque conum tangente _> 
cum per vertices E ,<jr B ducatur , dr per A 
D bafis circulum tangentem. Eadem ratione 
M V >& E Bineodcm plano vtrnmque conum 
s an pe n te extftent . St vero rc&u E B plano cir- 
culi non aqtiidtfiat prodicta alicubi planum 
eiufdcm circuli fecabit extra circulum ipfiun:, 
vt m T , dr tunc quidem k punito X extr.Lj 
circulum pojito ducantur dua contingentes X A, 
& X iW . Manifefium ejl , redas 'tineas A X , 
B E in eodem plano iacere : tranfit vero pra- 
diltum planum per vertices B,dr E duorum 
conorum , atque per X A tangentem circulum 
bafis communis ; igitur planum A E B vtrnm- 
que conum contingit. Eodem modo planum E 
B M ex altera parte vtrumq; conum tanget . 
Et hoc erat faciendum. 

In qualibet conifeciione H A 1 
cuius diameter A L non Jit axis , 
per eius ^verticem A altam conife- 
itionem in eodem plano defcriberc-j , 
qux priorem akfandat , atque eadem 
reflet linea utramq ; feSlionem tangat 
in punclo mutu.e earum abfcisftonis. 

Sicut in conjlrullione prop. i i.cr 
addit, facium ejl , defer ibatur conus B A 
C comprehendens feclionem H A 1, cu- 
ius vertex B bafis circulus A M C per 
fictionis verticem A duitas , & trian- 
gulum per axim B A C efficiat diame 
irum A L : & in duobus circulis -equi 
dijl antibus A C M > & in eo , qui per 
fcilionts bafim H I ducitur id: planum 
feHioms conica defignet duas parallelas 
A D,H I,dr planum trianguli per axtm 
efficiat circulor u diametros C A, & eum, 
qui per L ducitur aquidijlantcs inter fex 
ergo ficuti bafts H l perpendicularis ejl 
ad circuli diametrum per L ductam, feu 
ad bafim trianguli per axtm , ita D A 
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perpendicularis eft ad circuli diametrum C A , & proptcrea A D , planorum^ 
H A 1 , & A C M communis fcctio , tanget circulum AC, (fi ideo fuperficiem 
ipfam conicam , (fi fictionem in ea exiftentem continget diameter A L non 
erit perpendicularis ad tangentem, fiu ordmatim applicatam A D per verticem 
A , alias A L effit axis , quod non ponitur . Deinde in plano D A B ex A du- 
catur recta linea A E perpendicularis ad A D fnpra , vel infra circulum , (fi 
vertice quolibet punito E fumpto in rella linea A E, & bafi circulo AC M Jiat 
alter conus E AC, in cuius fuperficie plani D AH I defignet fictione F AG,& 
in ea triangulum per axtm E A C efficiat diametrum A K : Et quia eadem re- 
fla linea D A perpendicularis e fi ad AC, atque ad A E fi fic antes in A i ergo 
D A perpendicularis efi ad planum CEA, atque planum D AC extenfum-a 
per perpendicularem D A , erit quoque perpendiculare ad planum trianguli per 
axim CEA , quare triangulum per axim efficiet diametrum A K, qua erit 



axis fictionis F A G, atque D A perpendicularis erit ad axim A K exiftentem 
in plano C E A, ad quod D A eft perpendicularis , & cum ea conuenit : quare 
D A ordmatim ad axim applicata per verticem A tanget fictionem FAC, qua *• 
prius in eodem puncto A tangebat fictionem H A I in eodem plano exiftentem', 

(fi propter ea eadem recta A D vtramque fictionem tangit in puncto A . Foftea 
contundatur recta linea B E , & quia recta linea BA,AD,AE funt in eo- 
dem plano tangente vtrumque conum ( cum per vertices B , efi E , atque per D 
A contingentem circulum oafts communis ducatur ) & E A , (fi B A angulum 
conft ituum , cum E A poftta fit perpendicularis ad D A , at B A ad eandem Jit 
inclinata , (fi exi fiunt in eodem plano ; ergo recta B E parallela eft , aut fiiat 
contingentem D A extra circulum vt in D . Poterit igitur ex propof. i $■ addi- 
tarum duci per ree tam B E planum aliud B EM V vtrumq; conum contingens, 

(fi per 
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dr per rectum B E extendatur alntd planum E N O B inter duo plana contin- 
gentia prope verticem A vbicumqi cadens , quod (icet vtrumqne conum, dr cir- 
culum bajis in recta tinea N 0 , & JupcrJiacs duorum conorum in lateribus 2 
N E N , B O, E O B, quarum B N occurret femifectioni A H m quolibet 
cius puncto prope verticem A, eo quod portio A H , & pcripberia A N C ex 
cepto puncto eius A tota inter duo plana conos tangentia intercipiuntur, & eadem 
ratione E O occurret femifectioni A G in quolibet eius puncto B. vitra verticem 
A ad partes G . Et quoniam in eo- 
dem plano trianguli E N B ( [ci li- 
cet plani B N O E fccantis vtrum- 
qne conum ) a puncto E ducitur re- 
cta linea EO intra angulum N E B; 
ergo vltcrius producta fecabit latus 
B N fubtendentem angulum N E B 
inter puncta N , & E, vt in X,dr 
propter ea recta Ime a N X intra tria- 
gulum E N 0,dr ideo intra conum 
£ A C intercepta crit;Jlmiliter re- 
cta linea OX intra triangulum B N 
O , & intra conum B AC intere lu- 
fa er it quare quodlibct aliud punctu 
J%Jateris conici B N citra, vel vitra 
interclusa portione N X cadet ncccf- 
ario extra fuperficiem coni E A C, 

& ideo quodlibct punctum Jgjn pro- 
ductione Uteris coni B N fumptum 
& in ficmijfe fectionis conica H A 
prope verticem A cadet extrafemif- 
fim fectionis F A , qua in fuperfi- 
cie coni E A C extjlit , dr ad eaf- 
dem partes vergit. Pari modo quod- 
Itbet aliud punctum R lateris conici 
E 0 citra , vel vitra intcrcliifanui 
portione A' O cadet extra fuperficiem 
coni B A C, dr ideo quod hiet punctu 
R fumptum in medietate fectionis 
conica A G prope verticem A cadet 
extra medietatem fectionis A I,qna 
in fuperfeie coni B A C exiftit, dr 
ndeafdem partes vergit . Igitur fe- 
ctio H A / ab fc indit conifectionem 
E A G in vertice communi A , vbi 
ambo tanguntur ab eadem recta /i- 
Quod erat faciendum. 
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Si fuerint quotcunquc coni 
fuper circulum communem ba- 
fis defcriptiy habentes latus com- 
mune indefinite extenfum i>u> 
triangulis per axes ad bafes 
perpendicularibus , atque per ter- 
minum lateris communis duca- 
tur planum efficiens coni [cilio- 
nes tangentes baftm : habebunt 
ille latera recla aqualia inter 
fe , eritque feilio fingularis , fi 
fuerit parabole , <-vcl circulus : 
fi 'vero fuerit ellipfis , aut hy- 
perbole erunt infinite . 

Sit conus A D C fingularis , (fi 
A B C fit multiplex, habentes cir- 
culum A C bafeos communem , (fi 
latus A B D productum commu- 
ne fumptum fit in triangulis per 
axes conorum perpendicularibus ad 
circulum bafis B C , atque i ter- 
mino A ducatur plani fiecans cir- 
culi A C planum in recta linea , 
qua perpendicularis fit ad diame- 
trum C A , quod efficiat in cono 
quidem ABC fietiionem AN, 
cuius latus rectum fit X , (fi latus 
tranfuerfum A F : in cono vero 
A D C efficiat fietiionem A M , cu- 
ius latus rcclum z , <fi diameter 
communis A E ; fit que feltio A N 
hyperbole , circulus , aut ellipfis 
circa axim maiorem , aut mino- 


PROK 
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rem iSettio veri, fingularis A M in cono D A C fit parabole , (fi ducatur B M 
parallela diametro fiettionis A E fiecans circuli diametrum A C in H : (fi du- 
catur C O parallela D A fiecans A E in O, Dico latus retium Z paraboles A M 
aquale efifie lateri retlo X cutu/hbe, altenus fieettoms A N;& fiupponantur tres 
parabola A M interfit aquales carumq; latera recta Z aqualia, qua in tribus fi- 
gunt apponetur ,vt confufio eu netur. Quoniam vt latus rectum X ad tran-. 
fiuerfium A F fictionis A N , ita efi rectangulum A H C ad quadratum B H & lj 
hac vero proportio componitur ex ratione C H ad H B , (fi ex ratione A H ad lib ' *■ 
H B : cfique C A ad A F , vt C H ad H B ( propter parallelas E A , H B , (fi 
fimihtudmcm triangulorum) & vt A H ad H B , ita cft A C ad C D , ficu ad 

L 1 AO 
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A 0 ( cum c n , & H B fint parallela , atque D O fit parallelogrammnm ) com- 
ponunt vero ha dux proportiones rationem quadrati C A ad rectangulum F 
A 0 : ergo vt rectangulum A H C ad quadr atnm H B > ita ejl quadratum C A 
ad rectangit/um F A O , (fi pro- 
pter ea vt X ad A F , ita erit qua- 
dratum A C ad rectangulum F A 
O , fed vt F A ad A D ( /am- 
plis aqualibus altitudinibus A O , 

C D ) ita ejl rectangulum F A O 
ad rectangulum A D C ; quare ex 
aquali X ad A D erit vt quadra- 
tum A C ad rectangulum AD C; 
tandem vt 7. latus rectum para- 
boles A M ad D A ita ejl quadra- 
tum A C ad rectangulum A D C ; 
igitur X , & 7. ad eandem D A 
habent eandem proportionem quam 
quadratum A C ad rectangnlum-j 
A D C , cr propterea Utera recta 
X , & 7 aqualia funt inter fe . 

Et quoniam in quolibet ca/u fictio- 
nis conica A A' latus rectum X 
femper aquale ejl Z Uteri recto 
vnius ciufdemq ; paraboles A M ; 
ergo Utera recta X reliquarum-) 
omnium /eettonum aqualia funt 
inter fe , licet fictiones illa fint 
tnaqualcs , & habeant Utera tra- 
fuerja inxquaha , imo neque eiuf- 
dem fpeciet fint • Quod erat pro- 
pofitum . 

Admiratione dignum prxeipui 
ejl in hac propofitione , quod fi fi- 
ctio A N fuerit circulus > vnicus 
tantummodo erit ; nam circuli la- 
tus rectum X aquale erit eius dia- 
metro, fcu axi tranfuerfo A F ; efl- 
que femper Utut rectum eiufdcm 
menfurx , vt ojlenjum ejl ; igitur 
circuli diameter F A idem femper erit ; (fi propterea circulus , qui a tali plano 
generari potcd fingulans erit , nimirum itle , qui in vnieo cono ABC efficit 
triangula per axim fimi Ita , (fi fubcontrarta B A C, & B F A. Manifijlum-i 
quoq ; ejl parabelem A M fingularem efic , nam f apponitur idem circulus bafis A 
C, <fi in pUno per axim cont comune latus A D B femper eofde angulos D A E, 
(fi D A C efficere conceditur;, icitur vt feltio A M fit parabole necefario redit i 
punito C duci debet parallela diametro paraboles A E; cum ergo in triangulo per 
axim D AC detur bafis A C innariabilis quia circulus vnicus fupponitur eiuf- 

que 
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que anguli D ,dr D A C ; dabitur quoq, eius Jpecies Jemper eadem, immo tria- 
gulum per axim inuariabile erst , qui Jemper eidem midi inclinatur ad circu- 
lum bafis C A : dr propterca conus D A C Jemper idem erit , dr eodem modo 
fetius , -vade feli te paraboles A M eadem Jemper omnino erit, habens idem latus 
retium Z . In hyperbole vero , aut ellipji Utera C B pojfunt Jupra , vel tnjra 
C D par alie Um ipft^A E a puntlo C duciani, extendi, & Jtc efficientur tranjucr - 
Ja latera A F tnaquaha inter Je , cumque cont Jethones A N habeant latero-i 
retia X aqualia inter Je , latera vero tranjucr Ja A F inaqualia , dr hyperbola- 
rum commune latus retium habentium illa matortfi, cuius axis tranjuerjus ejl Conii' 
minor : dr duarum elhpjum commune latus retium habentium , tlla maior ejl 
cuius axis Iranjuerjus ejl maior ; igitur ellipjes , aut hyperbole , qua in conis 
praditla lege conjlrutlis dejeribuntur non Jugulares Jed tn finita ejje po fiunt . 

Vbi notandum e fi , quod ellipjes pojunt ejje ea qua ad maiores, aut ad minores 
axes adiacent , Pari modo confiat quod fi in conts Juperius expofitis Jam fic- 
ti iones conica confiituentur ad eundem axim quinque ficti iones commune latus 
retium habentes Je Je in eodem vertice tangentes , dr earum intima erit clli- M*-ro|. 
pfis , qua ad axim minorem adiacet, dr non erit vntca,Jed multiplex, drom- rr °£' lS ' 
nes cadent intra circulum , circulus ver 0 tntra ellipfim ad axim matorem acco- Comi. 
modatam cadet , hac vero tntra parabolen conjlituetur , dr inter circulum , dr 
parabolen infinita ellipjes Je in eodem puntlo verticis tangentes collocari pofi- 
Junt. Tandem parabole comprehendetur ab infinitis alijs hyperbolis Je Je in eo- 
dem puntlo tangentibus. 

St in qualibet contfeilione HAC 
ducatur breuifecans fingularis DA, 
tunc qualibet aha comfeilio M A 
•N , cuius axis fit eadem breuife- 
cans , A L femtffis ercEli eius 
minor fit eadem fingtilari breuifecan- 
te A D. Dico feci tonem M A fi 
interius contingere priorem fectionem 
H AC tn A. 

dpuia A L minor eft , quam A D 
fumi poterit retia A O maior quidem quam A L , & minor quam A D , dr 
centro O inter uallo O A deficnbatur circulus P A Manifeftum ejl , 
circulus P A fijfeil tonem M A N exterius continget in A , at circulus P A 1 4 ". lib" 5. 
Sfinterius priorem fictltoncm B A C tanget , vt ojlenfum eft , igitur coni Je- Conic. 
Uto M A N continget Jeiltoncm B A C interius in A. SJuod erat oftenden- 1>r ° dd ;’ : ' 
dum - ^ lib. 5.' 

lfdem pofitis fi feclionis T A V , cuius axis A D fiemiffis eius e- prop. 
rcEli fuerit A Ifimator quam DA, qua ejl fingulans breuifecans fe- tp.Add. 
Slionis HAC. Dico , quod T A b' exterius contingit feSlionem H AC 

in A. . > v . . 
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Junonium A R maior ponitur qui 
A D jumt potent reda A X minor 
quidem , quam A R , ftd maior qua 
A D , & centro X internatio X A 
ex pr. 14 sUfcrsbatur circulus t A S. Patet 
.id Jit. ( ex demonftratts fuperins ) circulum 
lib. 5. /s extrinfccus tangere coni feci tonem 
Maurol. B A C ; at ftclio T V extrinfecus 
pr. 5. 6.9. circulum I S tangit in eodem puncto 
^onk. 5 verticis A > er S’ T ? extrin- 

fecus tangit conifectionem B A C ito 
eodem fundo A . .Quod erat ojltn - 
dendttm . 

PROP. Si in eodem plano circulus F AG fecuerit confeclionem H A 1 itui 

Addit P m ^° ^ "° n f u ruertex axit e,us t M l ue ea ^ em f ecla lutea D A 

ex 16. contingat circulum , tfjf fectioncm in eodem puueio A; Dico quod qua- 
hufoi libet alia comfeclio S A Z tn eodem plano cum tlhs pofita ctttus axis ftt 
idem circuli diameter A K habens T femtjfem lateris refti axts aquale radio 
circuli F AG : fecabit quoque eandem conifeciionem H A 1 tn eodeuut 
punclo A , atque continget eandem reclam lineam A D m ai. 





De fer ibant ur ( vt in 1 6. additarum huius libri fadum cjl) duo coni ABC, 
Scalenus comprehendens fcdioncm H A I , & conus redus E A C comprehen- 
dens circularem fubcontrariatn J 'titionem FAC, quorum bafis communis Jit 

circulus 


Conico r. Lib. VI. 


269 


circulus A M C , ita vl idem, planum per vertices < onerum B , (fi E , (fi per 
A D (intingentem eundem circulum bafis extenjum tangat vtrumque cenuuej 
in lateribus A B , (fi A E . Vofiea fis S A Z optatur parabole ducatur in plano 
A E C ex C redi a C N parallela A E axi feti tonis F A G ,fi vero S A Z 
dftdcratur hyperbole , aut ellspfis producatur axis A E iu dtref/nm extra aut intra 
feCl tonem , (fi in refla Ime a E A O fecetur porlio A O aqualis lateri tranfuer- 
fo fiflionts S A Z , coniungaturqiie refla linea C O , feeans EA tn N {eo 
quod axis K A tts plano A E C er e flo ad csrculft A M C , exifiit) fi- vertice N 
fiat alter conus N C A . Manfefium efi in cono reflo E A C defignart ab eo- 
dem plano D A E circulum F A G , at tn cono reflo N AC efficietur aha fe- 
ti ‘0 conica circa communem axim A E , qua fe fie mutuo , (fi eandem re ff anui 
lineam D A tangent , in communi vertice A , atque circuli F AC, & fectto- Prop. 17. 
nis genita in eono N A C duo latera recta erunt aqualia , (fi propterea fertio- 
nts genita in cono N A C femtlatus rectum aquale erit radio circu/t T fen di- 
midio erecti fectioms H A 1 , (fi fi habuent latus tranfuerfum erit aquale A 
O ; ergo fectio genita tn cono N A C ,(fi fictio S A Z circa communem axiuui 
A E habent latus rectum cummune duplum tpffius T , (fi etiam commune latus 
tranfuerfum A O : Quare fictio genita in cono N AC,& S A Z aquales fiunt 'o. 
inter fie , (fi congruentes ; quapropter idem planum D A E , quod efficit tn cono 
Scaleno B A C fictionem H A I , defignat quoque in cono recto N A C foetio- 
rum S A Z : habent vero hi duo toni cirratum bafis communem , (fi idem pla- 
num per contingentem A D , (fi per vertices B , (fi N ductum vtrumque co- 
Hum tangit 5 igitur ( vt demonfiratam eft in 16. Addit, hutus ) fictio conica-t 
S A Z abfeindet altam fictionem H A I , (fi amba tangentur ab eadem recta 
linea D A in eodem puncto mutua abfctffioais A . Quod erat propofitum . 

Si m qualibet confetttone ‘B AC 
ducatur br eu feeans ftnguldris D A> 

(gjf qualibet alta comfeclio 1 A K , 
cuius axis fit D A t atque fettufftt 
latoris recli axis feclioms 1 A K fit 
aqualis breuifecanti D A . Dico , 
feclionem 1 A K contingere eandem 
rectam Irneam G A , quam tangit 
fctti» 2 A C , abfandere reli- 
quam confeElionem m eodem pun- 
ito A. 

Definiatur centro D interuallo D 

A circulus T A S confiat ( ex prop. 1 o. additarum libri quinti ) circulum T 
A S fiecare confectionem B A C tn A , cumque circa eundem axim D A po- 
nantur circulus T A S , atque tonfectio 1 A K , cuius Utens recti fimiffis a- 
qualis efi D A radio circuli T A S , ergo confectio I A E abfiindtt confectio- 10. idd t. 
nem B A C in eodem puncto A , in quo ficatur a circulo T A S , & tanguntur uus ' 
ab eadem contingente G A tn puncto A . Quod erat , (fie. 
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Sectionum conicarum circa axim communem pofitarum ilatam coni fir- 
ciionem abfcmdenuum non in eius --cnice , tjuas omnes eadem rcSla li- 
Addit. nea con iin^at , erunt fmgulares tantummodo parabo!,: , ifjp circulus , elli- 
pfes Hjcrb , (gr hyperbole erunt infimi* . 

Jjhianiam circa communem axim D 
A conditui potiunt parabola , circulus , 

Prop. 17 infinita hyperbole , & infinita tlltpfes 
huius, habentes fcmilatus retium axis aquale 
fingulari brcuifccanti D A in fethoncj 
''Lm 1 ' comea B AC edulio , & ha omnes ab- 
huins. Ce indunt comfetlionem B A C in A. 

Ergo patet propofitum . 

Htnc colligitur dari non pojfc conife- 
iiionem minimam extrinfecus tangen- 
tium , neque maximam intrinfecus fi- 
gentium eandem conifcttioncm in pun- 
ilo A extra verticem axis pofito . 

Nam qualibet coni feti io , cuius femie- 



>P,. 18 ' re Ilum axis minus eji breuifccante fingulari D A intrinfecus tangit fetlionem 
.mius. B A C in A , & fi femieretlum maius fuerit eadem D A extrinfecus eandenuo 
op. \9fetlt0nem B A C continget , neque vnquam cejfant pradUli conratlus extrito- 
addit. j ect > ve i Ut r in feci qnoufquc femieretlum axes efficitur aquale brcuifccanti D 


Pro| 
a 

huius. 
Proi 


huius. 

Prop- *!• 
addit, 
huius. 


A : at tunc non amplius contingit , fed fecat eam in A . Quare patet propofi- 
tum. - . - . 

Confiat etiam quod parabolarum vnica tantummodo , & circulorum vtoieus 
etiam abfc indit coni feli ionem B AC in A , & contingit eandem contingentem 
AC in A. 

At hyperbolarum, atque eUipfium abfeindentium eandem fellioncm B A C in 
A . quas omnes eadem retia linea A G tangit in A non poteft affignari maxi- 
ma , neque msmma. 

Nam vj ditium e fi ad 1 7 . Additarum huius libri infinita hyperbole ft /£_* 
contingentes in vertice axis definunt in parabolam vnicam , & ptft parabolam 
inter sus fe fe fuceeffiue contingunt infinite cllipfcs ed exim maiorem ediae en- 
tes , que definunt in circulum vnirum , er pofi circulum interius eum contin- 
gunt infinite ellipfes ed exim minorem adiecentes , qnerum omnium femiere- 
'tla Utera axium aqualia fiunt brcuifccanti fingulari D d date fetiioms B AC . 
Quare patet propofitum . 
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CONICORVM LIB- VII- 




DEFINITIONES. 

I. 

I diuidatur inclinatum fecundum proportionem 
figura: , aut addatur vni axium ellipfis linet, , 
carumque differentia , aut aggregatum ad ean- 
dem lineam habeat eandem proportionem fi- 
gura : vocabo homologam inclinati PRAESE- 
CTAM. 

II. 

Et homologam eredi INTERCEPTAM . 

III. 

Atque pundum , quod eft extremum ipfius interceptae , & dia- 
metri: vocabo TERMINVM COMMVNEM. 

IV. 

Reliquum verb TERMINVM DIVIDENTEM. 

V. 

Et differentiam , vel fummam lateris, & intercepta:: vocabo IN- 
TERCEPTAM COMPARATAM . 

VI. 

Differentiam verb , aut fummam lateris , & prafedj : vocabo 
PILESECTAM COMPARATAM : hoc autem latus refer- 
tur ad diametrum , qux bifariam diuidit lineam conjungen- 
tem verticem fedionis , & terminum potentis huius lateris : 
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reliquae vero linea: referuntur ad hoc latus . 

VII. 

Infupcr vocabo duas diametros coniugatas > & arquales in elli- 
pfi , jEQVALES. 

Et fi quidem ad vtrafque partes axis fe&ionis dua: diame- 
tri educantur , qitx ad fua erc&a eandem proportionem ha- 
beant , vtique vocabo eas /EQyALES . 

VIII. 

Diametros vero aequales ad vtrafque partes duarum axium elli- 
pfis cadentes , voco Homologas illius axis : funtque homo- 
loga’ diametri in ellipfi tranfuerfa ad tranfuerfam , & recta 
ad reftam . 


N O T M. 


I. T) Rima definitio t reni fime exponi potefi hoc ratione . Si axis tranfuerfus 

X interius in hy per hola di ut datur , aut exterius in ellipfi, fecundum pro- 
portionem figura , figmentum homologum axis tranfuerfi vocabo Prufctfum , vt 
fi fuerit hyjerbole , vel ellipfis A B , cuius axis tranfuerfus A C , centrum D, 
latus rcltu A F , (fi in hy per hola fecetur C A inter vertices A, & C ; in ellipfi 
vero fecetur extersus in punito G , ita vt fumma , vel di ferentia ipfarum G A, 
(fi axis C A , idefi C G ad G A habeat proportionem figura fcilicet eandcm-i > 
quam habet latus tranfuerfum C A ad latus retium A F ; tunc quidem vocatur 
recta linea C G Prafeeta . 

II. Atque G A vocatur Intercepta . 

III. Punctum vero A extremum 
intercepta G A , (fi diametri C A 
vocabitur terminus communis dua- 
rum Irnearum, fcilicet axis C A, (fi 
addita , vel ablata A G . 

IV. Punctum vero G, in quo axis 
A C interius, vel exterius 'diuiditur 
fecundum proportionem figura voca- 
tur terminus diuidens ; Si vero fece- 
tur C H aqualis A G vocabitur etia 
C H intercepta , (fi A H prafeeta 
atque C terminus communis , (fi H 
terminus diuidens . 

V. Si diameter 1 L fecuerit bifa- 
ria m fubtenfam A B a fectionts ver 
tice A eductam , atque a termino B 

ducatur 



-v 


' ' 


Conicor. Lib. VII. 2 

ducttnr B EperpendicuUris ad axim tum fu an, in E , tam quidem axi, fi*, 
mentum C E ab oppofito vertice C ductum , vocat interpres Latus . Poftea fum- 
mam in p rima clhpfi , cr differentiam in reliquis figuris Uteris C E, & inter. 
C ’ n,m,rum >pfam lineam H E , vocat Interceptam comparatam. 

VI. Et buris C E fdr prafttta G C differentia in tribus prioribus fieuris, 
tn figura quarta , ideft G E , vocatur Prafctla comparata. 

\ II. Ducantur tn clhpfi ABC dua diametri contutata I L , & N O . ana 
snterfefint aquale, . Vel tranfuerfa I L ad eius Utus r ellum eandem propor - 
ttonem habeat ,quam eius ce», agat a N O ad fitum Utut reffum ; tunc quidem 
vocat pariter diametros coniugatas l L, N O AEquales, 7 



SECTIO PRIMA 

Continens Propofit. I. V. & XXIII. 
Apollonij. 

PROPOSITIO I. 


I 


S I in parabola AB d termino 
axis A D educatur re&a lineae 
A B fubtendens fegmentum iedionis 
A B > & ab eius termino ducatur B 
D ad axim perpendicularis ; vtique 
illa chorda poterit eius abfeiflam D 
A in aggregatum abfciflic , & eredi. 

Fiat A F xqualis ere&o A E. Quia., 
quadratum AB cft aequale quadrato DA 

Mu cum 
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cum quadrato D B > quod eft squale ipii A D in A F ,* igitur eft squa- 
le ipfi F D in D A. Quod erat oftendendum. 

PROPOSITIO V. & XXIII. 

T N parabola ABC cuiufcumque diametri B F erefrus B H ex- 
X cedit axis A D eredum A E quadruplo abcilfae A D potentis 
atermino illius diametri ad axim du&ae 13.& diametri CG,re- 
motioris ab axe, eredus C I maior efteredoBH diametri propin- 
quioris B F quadruplo differentiae axis abfeiffarum potentium £ 
terminis diametrorum ad axim du&orum . 


a 





Educamus A L , B K tangentes in A , B , & B N perpendicularem ad 
n.lib. i. B K , erit K D in D N «quale quadrato D B , quod eft «quale ipfi A E 
in A D ; ergo K D ad D A eandem proportionem habet , quam A E ad 
... D N : cftquc D K dupla ipfius A D ( 37. ex 1.) igitur A E cft dupla., 
,5 ' ‘ J ' *’ ipfius D N ; quare A E cum duplo D K, nempe cum quadruplo A Deft 
xqualis duplo K N, nempe B H ( eo quod N K ad B K tangentem ean- 
dem proportionem habet, quam affumpta M B ad B L coniugatam (57. 
ex 1. J ( propter fimilitudinem duorum triangulorum J ; ergo B H xqualis 
cft quadruplo A D cum A E ; quare eredhis diametri B F excedit A E 
quadruplo A D . & A O maior cft , quam A D i ergo cre&us diametri 
C G remotioris maior cft , quam crcftus B F proximioris quadruplo D 
O differendi abfeiffarum. Et hoc erat oftendendum. 


44. !ib.i. 


Notae in Propofit. I. 


03 


Via quadratum A B eft xquale quadrato D A , 8 ec. J^uoniam re- ^ 
il angulum F D st aquale tfi rett angulo F A D fukfegmentn vua curn^a 
quadrato reliqui figmenti D A ; ejtque latus reUtun A £ aquale 

i... ul. AFi 
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A F ; igitur red angulum F D A aquale tft 
redangulo D A £ vna tum quadrato D A i 
fcd quadratum ordinatim ad axim applicata 
B D aquale ejl red angulo D A E fub abfcif 
fa & Utere redo contento ; igitur rcd angu- 
lum F D A aquale eft duobus quadratis B D, 
& D A : tftque quadratum A H J "obtenden- 
tis relfum angulum D aquale duobus quadra- 
tis B D , & D Ai igitur quadratum fubten- 
fa A B aquale eft redangulo A D E fub ab- 
fcijfta D A , & fub D F , qua aquatis eft ei- 
dem abfeiffa cum Utere redo . 



Nota: in Propofit. V. & XXIII. 


a rj T diametri G C remotioris ab axe crcdus C I maior eft credo B H 
£j diametri propinquioris B F , &c. Videtur hac 2 }. propofttio deficiens ; 
cum omnino inuerifimile fit Apollonium non animaduerttffe rem adeo facilem ; 
quod nimirum diametri G C remotioris ab axe eredus C 1 maior fit credo B 
H diametri B F proximioris quadruplo differentia axis abfeiffarum potentium 
i terminis diametrorum ad axim doliorum . 

Jj Quare A E cum duplo K D , nempe cum quadruplo A D eft aiqualis 

dupio K , nempe dimidio B H , &c. Quoniam B H latus redum diamc-\9 ■ lib- i. 
trs B F ad duplum contingentis B K eft vt M B ad B L , fcd ( propter aqui- 
dtft antes , & fimilitudintm triangulorum L B M , & K N B ) vt M B ad B 
L , ita eft duplum N K ad duplum K B ; ergo latus redum B H aquate eft du- 
plo K N; fcd prius oftenjum eft quod D A aqualis eft medietati ipfius D K, & 35- • ,ib - *• 
D N aqualis medietati ipfius A E ; igitur duplum K N aquale eft duplo K D , 
feu quadruplo A D cum duplo D N ffeu cum A E. 

C Et A O maior eft , quam A D; ergo eredus diametri C G remotioris 
maior eft quam eredus B F proximioris , &c. Addidi in hac conclufionej 
•verba hac ( quadruplo D 0 dtfferetia abfcijarum) qua •videntur deficere. Ma- 
nifeftum enim eft , quod C I latus redum diametri C G ab axe remotioris fu- 
perat latus redum B H diametri F B axi propinquioris quadruplo D O diffe- 
rentia abfeiffarum axis ab ordinatis a verticibus earudem diametrorum dudisi 
nam P H aqualis oftenfa eft E A vna cum quadruplo A D , eademque ratione 
C / aquahs tft eidem axis lateri redo E A cum quadruplo A O ; ergo exceffus 
C l Jupra B H erit aqualis quadruplo differentia D 0 . 


M m a 


SECTIO 
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SECTIO SECVNDA 


Continens Propofit. II. III. IV. VI. 
& VII. Apollonij. 


PROPOSITIO II. & III. 


S I in fcdione A B a termino cornuni A vtriuslibet intercepta: a 
educatur linea reda A B vfq; ad fedionem , atque ab eius 
termino B ad axim A E ducatur perpendicularis B E; erit qua- 
dratum A B ad re&angulum contentum a redis lineis inter per- 
pendicularis incidendam , & terminos intercepta: , nempe A E 
in G E habebit eandem proportionem , qulm habet inclinatus, 
fiue tranfuerfus A C ad prceiedam C G. 




A F 


i 
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• A F ad A C , & vt A G ad G C ; ergo H E ad E C cft vt A G ad G 

0 C ; & componendo in hyperbolis , & diuidcndo in ellipfibus , deinde.» 
comparando homologorum differentias in duabus figuris prioribus , & 
fummas homologorum in reliquis, fiet A H ad G E , vt C A ad C G ; 
CTgo A H in A E j nempe quadratum A B ad G E in AE.cft vt C A 
inclinatus , fiue tranfuerfus ad C G praefedam . Quod fuerat propofi- 
tum. 

PROPOSITIO IV. 

a Cl hyperbolen , aut ellipfin A B tangat reda linea I M in I, 
kj & occurrat axi A C in M ; vtique ipfius I M quadratura, 
ad quadratum femidiametri N D coniugata: ipfi I L habebit ea- 
dem proportionem , quam axis contenta M S ad eius inuerfam 
S D. 



Educantur A Q^M R perpendiculares adaxim vfquead I L.ponatur- 
que linea P , quot ad I M eandem proportionem habeat , quam K I ad 
Q I , feu eandem , quam habet M I ad I R ; Ergo P cft femiffis eredi je. Kk 
diametri I L f 51 . ex t.,1 atque D N dimidium coniugatar diametri N O 
poterit P in I D , atque I M poterit P in I R ,• & ideo I R ad I D , 
nempe M S contenta ad S D inuerfam eandem proportionem habet , qua 
quadratum tangentis I M ad quadratum N D fcmii&s coniugata: ipfius I 
L. Et hoc erat propofitum. 


PROP. 


V 
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PROPOSITIO VI. & VII. » " l 

S I in hyperbole , aut cllipfi addantur axi tranfuerfo , vel au- a 
ferantur ab inclinato dux intercepta; A G , C H ab eius 
terminis A,C, atque a vertice feflionis A educatur refla linea 
A B ad terminum alicuius potentialis BE,& per centrum D 



/ 


ducatur diametri coniugatx I L } N O, ita vt reflus N O xqui- 
diftet ipfi linea: A B : vtique proportio figurae inclinatx , vel 
tranfuerfae coniugatarum , quae cft eadem proportioni quadrati 
I L ad quadratum N O , erit quoque eadem , quam habent li- 
neae inter incidendam illius ordinatim applicatae ad axim,& ter- 
minos diuidentes duarum interceptam, fcilicet vtH E ad E G. 

Educamus I M tangentem , Sc I S perpendicularem . Et quia A D cft 
xqualis D C , & A K xqualis K B ( eo quod I L cum fit coniugata N O 
bifariam diuidir A B ) erit C B parallela ipfi I D , & proptcrea M S ad 
S D , nempe A E ad E C ( propter fimilitudinem triangulorum ) cft vt 
auadratum I M ad quadratum N D (4. ex 7.) & quadratum I D ad qua- 
dratum I M eft vt quadratum C B ad quadratum B A ( propter fimilitu- 
dinem triangulorum; ; ergo proportio quadrati I D ad quadratum N D 
eft compofita ex ratione A E ad E C,& ex ratione quadrati C B ad qua- 
dratum B A ; fed proportio quadrati C B ad quadratum B A eft compo- 
fita ex ratione quadrati C B ad C E in E H , & ex ratione C E in E H 
ad A E in E G , & ex ratione A E in E G ad quadratum A B i cft vero 
quadratum C B ad C E in E H , vt C A ad A H ( 3. ex 7. ) atque A E 
in E G ad quadratum A B eft vt G C ad G A ( 2. ex 7. ; , & proportio 
C E in E H ad A E in E G , componitur ex ratione C E ad A E , & ex 

HE 
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H E ad E G ; igitur proportio quadrati I D ad quadratum N D compo- 
fita eft cx proportione C A ad A H , & ex G C ad C A , atque ex C E 
adEA,&AEadEC,& tandem ex H E ad E G ; fed C A ad A H, 
& G C ad C A componunt proportionem C A ad ei «qualem A C : fi- 
militer C E ad E A ,& A E ad E C eft vt E C ad fe ipiam: quare fi hae 
proportiones auferantur , remanebit E H ad E G , vt quadratum I D ad 
quadratum N D : nempe erit eadem ac proportio figurae diametri I L. 
Quod erat offendendum. 

Notae in Propofit. II. III. 

S I in fedione A B a termino communi A intercepta: , &c. Addidi p*r- 
ticuUm vtriuslibet imtntpu vt propofitio rfficutur xm ner fidis comprtht*- 



tum 
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dens quartum cafum in poftrema figura , quam fuper addidi ■, uti neceffariam-s 
pro intclligentia oclaux propofittonts . 

Et componendo in hyperbola , & diuidcndo in ellipfi prima deinde 
coniungcndo in duabus figuris prioribus , & occurrere faciamus refpe. 
cfiiuum cum refpeftiuo in reliquis figuris poft inuerfioncra , vt fiat, &c. 



Idefi componendo in byperbolis , & in ellipfibns comparando differentias terni" 
osorum ad confequentes, deinde comparando homologorum differentias in duabus 
figuris prioribus , & fumas in reliquis , tunc enim A H ad G E eft , vt A C 
ad C G ,dr fumptx communi qltttudsne E A , erit teli angulum HAE ad re- 
di angulum G E A i vt A C ad C G . Sed reClangulttm HAE aquale tfi qua- 
drato A E vna cum rellangulo H E A , cui aquale efi quadratum B E , ergo 
quadratum A B aquale tjj rellangulo H A E { propterea quod A B /obtendit 
angulum rellum E in triangulo B A E) quare quadratio A B ad relt angulum 
AGE eandem proportione habet quam C A ad CG . 

Notae in Propofit. IV. 

S I hyperbolen , aut cllipfim A B tangat reda linea I M , & occurrat a 
axi A C in M , vtique ipfius I M quadratum , &c. Suppleri debet 

R H 
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(infimato , qui deficit in huc propofittotic , vt nimirum ficnfns continuatus fit 
a punctis M ,A , I educatur ad axim perpedteulares M R , A fi>j (fi l S fictus 
diametros in R , & S , (fi A 4L> 1 M fe mutuo fecem sn K , erit 1 S 

trdinatim ad axim applicata , (fi A ficuts etiam l M contingit fi di tonem . 
■vocat autem Interpres redtam l ineam M S, qua inter tangentem, (fi ordinatam 
interficitur Contentam , atque D S vocat Inucr/am . 

Notx in Propofit. VI. & VII. 

S I addatur duabus extremitatibus tranfucrfa; , aut infiftantad duas ex- 
tremitates redi, aut diminuatur a duabus extremitatibus inclinati A, 




& C duo intercepta , &c. Expungo verba appofititia . Aut infifiat ad duat 
extremitates redii ; qua fcnfitm perturbant . 

Educamus 1 M tangentem , & I S perpendicularem. Et quia A D eft 
aequalis D C , &c. Jdefi Educamus J M contingentem fictionem in I , qua 



1 
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/icit axim in M , & I S ad axim perpendicularem , feu ordinati m applici- 
tum , eum fetans m S . Et quia trianguli A C B duo latera A C , A B /ican- 
tur proportionahter , /ciltcet bi/ariam tn D , & K ; ergo I D parallela eft bafi 
C h : eftque tangens l M parallela ip/t B A , cum ambo ad diametrum 1 L /tnt 
ordinattm applicata ; partterque / S parallela efi B E ( cum fint ad axim per- 
pendiculares ) igitur triangula M / S , A B E fimi lia erunt ; pariter que trian- 
gula D I S , C B E erunt fi milia : & ideo M S ad S l erit vt A E ad E B,& 
S I ad S D erit ,vt B E ad E C: quare ex aquali ordinata M S ad S D ean- 
dem proportionem habebit , quam A E ad E C: efi que quadratum l M ad qua- 
Prop.4. dratum A’ D , i t M S ad S D ; ergo quadratum l M ad quadratum N D efi , 
huius. <vt a E ad E C , &c. 


Prop. j 
lib. 2. 



SECTIO TERTIA 

Continens Propofit. Apollonij VIII. IX. X. 
XI. XV. XIX. XVI. XVIII. 

XVII. & XX. 


\ t f k 


VIII.T N hyperbola , vel cllipfi quadratum axis inclinati , fiuc 
X tranfuerfi ad quadratum fumma duarum diametrorum., 
coniugatarum eiufdem fe&ionis habebit eandem proportionem, 
quam produ&um prafe&a axis in fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum fumma fua intercepta , & potentis compa- 
ratarum. 

t...\ n vi IX. Vel 
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' IX. Vel ad quadratura, 
differetix coniugatarum ea- 
dem proportionem habet , 
quam produdum prxfedx in 
Tuam interceptam compara- 
tam ad quadratum differen- 
tia» interceptx , & potentis 
comparatarum . 

X. Vel ad redangulunu 
fub duabus coniugatis con- 
tentum eandem proportionem habet , quam prxfeda axis ad 
fuam potentem comparatam . 

XI. Ad fummam vero duorum quadratorum ex coniugatis 
eandem proportionem habet , quam prxfeda ad fummam prx- 
fedx , & interceptx comparatarum . 

XV. Sed ad quadratum eredi vnius coniugatx eandem pro- 
portionem habet , quam pi xfeda axis in fuam interceptam com- 
paratam ad quadratum fux prxiedx comparatx . 

XIX. Sed ad quadratum differentix vnius coniugatarum , & 
eius eredi eandem proportionem habet , quam produdum prx- 
fedf axis illi diametro homologg in fuam interceptam compa- 
ratam ad quadratum exceffus prxfedx , & interceptx compara- 
tarum . 

XVI. Ad quadratum vero fummx inclinatx diametri, & eius 
eredi eandem proportionem habet, qnam prxfeda axis in fuam 
interceptam comparatam ad quadratum fummx interceptx , & 
prxfedx comparatarum. 

XVIII. Sed ad figuram inclinatx vnius coniugatarum ean- 
dem proportionem habet , quam axis prxfeda ad prxfedam, 
comparatam . 

XVII. Et ad fummam duorum quadratorum inclinatx , & 
eredi vnius coniugatarum eandem proportionem habet , quam 
prxfeda in interceptam comparatam ad duo quadrata prxfedx, 
& interceptx comparatarum . 

XX. Et tandem ad exceffum duorum quadratorum laterum, 
figurx inclinatx duarum coniugatarum eandem proportionem, 
habet, quam produdum prxfedx in interceptam comparata ad 
exceffum quadratorum prxfedx*, & interceptx comparatarum. 

N n a lifdem 
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Iifdcm figuris manentibus fit H V potens comparata , & I P fit ereflu Z 
ipfius I L . Dico quod quadratum A C ad quadratum fummi I L , & N 
O cft vt C G in E H ad quadratum E H V. Quia quadratu A D aequale 


% 



37-lib. i.tft SDinDMf 39. ex i.J ergo S D in D M ad quadratum I D 1 nem- [j 
pe E C in C A ad quadratum C B ( propter fimilitudinem trianguloru ) 
eft vt quadratum A D ad quadratum I D , nempe vt quadratum A C ad 
quadratum I L : cft que quadratum C B ad C E in JS H , vt C A ad A 
H , feu ad C G ( a. 3. ex 7. ) ideft vt A C in C E ad C G in C E , & 
permutando ; igitur A C in C E ad quadratum C B , quod habebat 
( vt oftenfum cft ) eandem proportionem , quam quadratum A C ad 
quadratum I L , erit vt G C in C E ad C E in E H , nempe vt C 
G ad E H , feu C G in E H ad quadratum E H ; igitur quadratum.. 

A C ad quadratum I L eandem proportionem habet , quam C G iit. 

E H ad quadratum E H. Et quadratum I L ad quadratum N O, feu LI 
ad I P eft vt H E ad E G ( 6 . 7. ex 7 . ) fcilicet vt quadratum E H ad 
H E in E G , quod xquale fuppofitum fuit quadrato H V ; Ideoquej 
1 1. ad NO eandem proportionem habebit , quam E H ad H V i qua- 
propter quadratum I L, fiue ad quadratum fumtn.c ipfarum I L. N O cft 
vt quadratum H E ad quadratum E H V ; fiue ad quadratum differentia: 

I L , & N O erit vt quadratum E H ad quadratum differentiae E H , & 

H V , fiue ad I L in N O habebit eandem proportionem , quam E H ad 
H V i fiue ad duo quadrata I L , N O eandem proportionem habebit > 
quam E H ad fummam E H , E G ; eo quod quadratum I L ad quadra- 
tum N O eft vt E H ad E G ; fiue infuper ad quadratum I P eandem^ 
proportionem habebit , quam quadratum E H ad quadratum E G ; vel 
potius ad quadratum differentia: I L , & I P erit vt quadratum E H ad 
quadratum differentia: E H , & E G , vel rurfus ad quadratum reda: li- 
nei ex L I , & I P compofit.T , erit vt quadratum H E ad quadratum^ 
fumm.e duarum H E , E G , atque ad L I in I P eandem proportionem 
habebit , quam HEadEG; vel ad quadratum ipfius L I cum quadrato 
I P habebit eandem proportionem ,'quam quadratum H E ad duo qua- 
_ drata 
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drata H E , & ipfius E G , fiuc ad differentiam duorum quadratorum L 
I , & ipfius I P eandem proportionem habebit , quam quadratum H E 
ad differentiam duorum quadratorum H E,& E G. Et iam oftcnfuin cft 
quod quadratum A C ad quadratum I L eandem proportionem habet , 
quim C G in H E ad quadratum H E; 8. ergo ex squalitate quadratum 
A C , fiuc ad quadratum furam* I L > N O cft > vt C G in H E ad qua- 
C dratum E H V ; 9. fiuc ad quadratum differentia: cius , qua: cft inter I 
J L.NOcft vtCGioHEad quadratum cxcclfus E H fupra H V .• 10. 

fiuc ad I L in N O erit , vt C G ad H V : 1 1. fiuc ad duorum quadrato- 
te rura I L , N O fummam , erit vt 
f C G ad fummam G E, E H; ia- 
fiuc ad quadratum I P erit , vt 
C G in H E ad quadratum E G: 
g 1 $. fiuc ad quadratum differen- 
® tiae L I , I P erit , vt C G in E 
H ad quadratum differenti* H 
h E , E G: 14. fiuc ad quadratum 
cx refla linea squali sum* dua- 
rum L 1 , 1 P , erit vt C G in_. 

E H ad quadratum cx refla li- 
nea compofita ex H E , E G : 

1 ij. fiuc ad L I in I P erit vt C G ad G E : 1 6. fiuc ad duo quadrata cx 
k L I , & cx I P erit vt C G in E H ad duo quadrata E G , & E H : 17. 
1 fiuc ad differentiam duorum quadratorum cx 1 . 1 , & cx I P erit vt C G 
* in E H ad differentiam duorum quadratorum cx H E , & cx E G . Et 
hoc erat propofitum . 

Notae in Propofit. VIII. 

T Ifdem figuris manentibus fit H V potens comparata , &c. Pratcr defi- 
nittones (apertus expefit.es htc dux alia dee Ur ari delent , /gnatum enim efi 
quid nam nemine Figura comparata , cr Petentis comparata tntelligi debeas. 
Itaq; redi angulum fui prafcdla cemparata , & intercepta comparata contentum , 
ided redi angulum H E G vocatur Figura comparata : 6" fi quadratum reda li- 
nea H V aquale fuerit redi angulo H E G vocatur HV rotens comparata. 
b Ergo S D in D M ad quadratum D I , nempe E C in C A ad qua- 
dratu C E,&C. AEquaha enim fpatu, fitLcct rcdlangulu S D M,cr quadrat » 
D A ad idem quadratum I D habent eandem proportionem ; fed quia triangula 
M 1 D, & A B C fimtlta funt , propterea quod latera homologa funt parallela 
inter ft i partterque triangula D S I ,& C E B funt fimilta , vt ofienfum cft 
'in 6. & 7 . limus ; ergo S D ad D I erit vt E C ad C B , atque M D ad D l 
efi vt A G ad C B erunt compofita proportiones eadem inter fe , fcilicet redi an- 
gulum S D M ad quadratum D / eandem proportionem habebit , quam redi an- 
gulum E C A ad quadratum C B ; quare vt quadratum A D ad quadratum^ 
D I , fsn vt quadruplum ad quadruplum , fcilicet vt quadratum A C ad qua- 
dratum I L , eo quod A D, & l D femijfcs funt diametrorum AC , i L. 

Notx 



« 


i 
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Notae in Propofit. IX. 


i Hp > 1 

|i jt , 1 


S lue ad quadratum difFerentia*.cius , quar rft irner I L , N O eft vt C 
G in H E ad quadratum E H, H V, &c. Licet noucm fubfcqucntes 
propoflmnes facile ex oflaua deducamur , nequeunt rumen omnes fimul conglo- 
bxto vnico hxaftu denoran > atque opere prtttstm erit aliquantisper breuita- 
tem nimiam Arabici Interpretis relinquere. Tria demonjlratt funt in propofi- 
lione oli aut , qnt in fequenttbus nouem propofitiombus vfum habent. Primi 
quod quadratum A C ad quadratum I L eandem proportionem habeat , qaauuo 
re(l angulum C G in H E ad quadratum H E . Secundo quod I L ad N O ean- 
dem proportionem habeat , quam H E intercepta comparata ad H V potentenes 

‘V Jc i«. comparatam. Tertio quod quadratum l L ad quadratum N 0 ,feu L 1 ad eius 

ub. I* 1 



latus rectum / p ,Jlt vt H E *d E G , t >tl vt quadratum H E ad reti angulum 
H E G , vel ad quadrati H T . Modo propofit to nona fic demonftrabitur . J-fuia 
I L ad N O eundem rationem habet qukm H E ad H V , erunt antecedentes ad 
differentias terminorum proportionales , idejl I L ad differentiam ipfarum I L, 
<£ N O eandem proportionem habcbtt , quam H E ad differentiam ipfarum E 
H , & H V : atque quadratum I L ad quadratum ex differentia ipfarum I L, 
& N O deferiptum eandem proportionem habebit , quam quadratum H E ad 
quadratum ex differentia ipfarum E H , & H V deferiptum : erat autem qua- 
8. humi* Aratum A C ad quadratum t L , vt r ei t angulum C G in H E ad quadratum 
E H i ergo ex aquali ordinata quadratum A C ad quadratum exdifferentia ip- 
farum l L > ffr N O deferiptum eandem proportionem habebit , quam reli angu- 
lum C G in H E ad quadratam ex differentia ipfarum E H , & H V . 


Notat 


r 
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Notx in Propofit. X. 

S Iuc ad I L in N O erit vtCGadHV.&c. J£uia 1 L ad N o habc- 
iat eandem proportionem, quam E H ad h V pofitis communibus altitudi- 
nibus 1 L,& E H habebit quadratum l L ad reHangulum l L in N O cande 
proportionem , quam quadratum E H ad rea angulum E H in H V ; fed qua- 
dratum AC ad quadratum I L habebat eandem proportionem, quam reffanru- CX , P ™ pS ' 
lum CG in E H ad quadratum £ H ; ergo ex aqualttate quadratum A Cad 
reClangulum fub 1 L tn N O tandem proportionem habet , quam rea angulum^, 

C G tn H E ad reaangulum E H in H V, Jiuc quam habet C G , ad H V . 


n 


fg 

Nota: in Propofit. XI. 

S lue ad duorum quadratorum I L , N O fummam erit vt C G ad fum- 
mam G E , & E H , &c. J^uia quadratum I L ad quadratum N O erat, 
vt H E ad E G , antecedentes ad fummas terminorum erunt proportionales , 
fcilicct quadratum l L ad quadratum I L Jimul cum quadrato N 0 eandem pro- n „ 
portionem habebit , quam H E ad fummam ipfarum H E , & E G ; erat au- huius. 
tem quadratum C A ad quadratum t L ,vt C G ad E Hi ergo ex aqualitate 
quadratum A C ad quadrata ex 1 L , & ex N O fimul fumpta eandem pro- 
portionem habebit , quam C G , vel H A ad fummam ipfarum H E G E. 





Nota: 
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S lue ad quadratum I P erit vt C G in E .H ad quadratum E G , &c. 

Sjtouum 1 L ad I P erat vt H E ad E G ; ergo quadratum I L ad qua- 
dratum I P erit vt quadratam H E ad quadratam E G > erat autem quadra- 
tam A C ad quadratum l L ,vt reff angulum C G , fea AH m H E ad qua- 
dratum E H ; igitur ex aquahtatt quadratum A C ad quadratum 1 P ean- 
dem proportionem habebit , quam reOangulum A H E ad quadratum G E . 

Notx in Propofit. XIX. 

S lue ad quadratum differentia: 1. 1 , & I P erit vt C G in E H ad qua- 
dratum differentia: H E , E G , &c. Suta / L ad 1 P erat vt H E ad 
E G , comparando antecedentes ad terminorum differentias , fctltcct 1 L ad dif- 
ferentiam ipfarum I L , & I P eandem proportionem habebit , quam E H ad 



differentiam ipfarum E H , & E G , & quadratum 1 L ad quadratum ex dif- 
ferentia ipfarum I L , dr 1 P deferiptum eandem proportionem habebit , quam 
quadratum H E ad quadratum ex afferentia ipfarum H E, dr G E defer iptu: 
erat autem quadratum C A ad quadratum 1 L , vt recl angulum A H E ad 
quadratum H E ; ergo ex aquahtatt quadratum A C ad quadratum ex diffe- 
rentia ipfarum I L , & I p eandem proportionem habebit , quam recl angulum 
A H E ad quadratum ex differentia tpfarum H E , dr E G . 


/ 
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Nota; in Propofit. XVI. 

S lue ad quadratum cx reda linea squali lumina: duarum I L , & I p 
erit, vr C G in H E ad quadratum cx reda linea conipolita ex H E, 
E G , &c. Ji^u/a I L ad 1 P erat vt H E ad E G comparando, antecedentes ad 
fummas terminorum, erit ! L ad I L ,& 1 P Jitnttl futr.pt as , -vt H E ad H E, 
Cr E G fimul Jumptas , & quadratum I L ad quadratum ex [amnia ipftrurtLj 
I L , Cr I P dcfcnptum , erit vt quadratum H E ad quadratum ex fumnnvj 
duarum H F. , CT E G dtfcrtptum ; cr erat prtus quadratum A C ad quadra - 
tum / L , vt reffangulum A H E ad quadratum H E ; igitur ex aqua litate^» 
quadratum A C ad quadratum ex fumma ipfarutn 1 L , cr I P defer tptum ea- 
dem proportionem habebit, quam reffangulum A H E ad quadratum ex fumma 
ipfarum H E ,& E G dejeriptum. 



Nota: in Propofit. XVIII. 


2 


S lue ad I L in I 1’ erit , vt C G in G E , &c. £>uia'l L ad 1 p e/l vt H 
F. ad G E poftis communibus altitudinibus / L , H E habebit quadratum 
i L ad reffangulum fub I L , & I P eandem proportionem , quam quadratum 
.~H E ad reffangulum H E G : fed quadratum A C ad quadratum / £ eandem 
proportionem habebat , quam reffangulum A H E ad quadratum H E ; ergo ex 
ttqualttatc quadratum A C ad reffangulum L I P eandem proportionem habebit 
quam reffangulum A H E ad reffangulum H E G , feu vt A H , vel C G ad 
G E. 


OIID32 


Oo 


Nots 
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Nota: in Propofit. XVII. 

S Iuc ad duo quadrata ex I L, & I P erit, vt C G in E H ad duo qua- 
drata E G , & E H , dee. Quoniam I L ad I P erat vt H E ad E G , 
& quadratum 1 L ad quadratum / P erit vt quadratum, H E ad quadratum _* 
E 0' :cr comparando aut t cedentes ad terminoru furum as quadratum I L ad qua- 
dratum / L vna cum quadrat» I P habebit eandem proportionem , quam qua- 
dratum H E ad fummam quadrati H E cum quadrato E G : fed prius quadra- 
tum A £ ad quadratum t L erat vt red angulum A H E ad quadratum H E i 
igitur quadratum A C ad fummam quadrati l L cum quadrato 1 P eadem pro- 
portionem habebit quam red angulum A H E ad quadratum E G vna cum qua- 
drato E H . 



Nota in Propofit. XX. 

S Iuc ad differentiam duorum quadratorum I L , I P erit ,'vt C G in H 
E ad differentiam duorum quadratorum ex H E , & ex E G , &c. 
Quoniam vt dtilum ejl quadratum I L ad quadratum 1 P eandem proportioni 
habet , quam quadratum H E ad quadratum G E , dr comparando anteceden- 
tes ad terminorum differentias quadratum I P ad differentiam quadrati 1 Ll 
quadrato I P eandem proportionem habebit , quam quadratum H E ad diffe- 
rentiam inter quadratum H E , & quadratum E G : cdque quadratum C A 
ad quadratum I L , vf red angulum A H E ad quadratu H E ; ergo ex aquali 
quadratum A C ad quadratorum ex I L , & ex I P differentiam eandem pro- 
portionem habebit , quam red angulum A H E ad quadratorum ex E G , cr ex 
E H differentiam . 



SECTIO 
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SECTIO CLVARTA 

^ f •• • k ^ 

Continens Propofit. Apollonii XII. XIII. 
XXtX- XVII. XXII. XXX. 

XIV. &XXV. 


XII. xra. r\ Ifferentia quadratorum duorum axium hy- 
XXV. -1 J perboles aequalis eft differentis quadra- 

torum quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

•XXVIIII. Nempe differetis inter quadrata, i figuris earumde 
diametrorum squales funt. 

XXVII. Et differentia duorum axium maior eft differentia, 
quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

XXII. Et fummi quadratoru duorum axium ellipfis squalis 
eft fumms.quadratorum quarumlibet duarum diametrorum con- 
iugatarum . 

XXX. Nfcmpe fumms quadratorum , & figurarum earundem 
diametrorum homologarum funt squales . 

XII1I. Axis verer tranfuerfi qUadratu ad differentiam quadra- 
torum duarum diametrorum coniugatarum eandem proportio- 
nem habet , quam prsfe&a ad duplam inuerfs. 


Def. i 
& »• 


t*' 

huius, 
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In eifdem figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati a 
( in propofitione 12. 13. 25.,) nempe C A ad A F eredum ipfius eft , 
vtPrarfeda Q G ad Interceptam G A , fiue ad C H > ergo quadratura* 

A C in hypcrbola ad differentiam quadratorum axium ipfius , Sc in elli- 
pfi ad eorundem fummam eandem proportionem habet , quam C G ad 
H G. IJemonftratum autem prius fuit , quadratum C A ad quadratum {3 
I L eandem proportionem habere , quam C G ad H E , & quadratura* 


\ I L ad quadratum N O eandem proportionem habet > quam H E ad E 
G ,* Infuper quudratum I L ad fummam quadratorum I L , N O in cili- 
cii , aut ad eorundem differentiam in hyperbola eandem proportionem* 
nabebit , quam H E ad H G; & in propofitione 14. vt H E ad cxceflum 
H E , E G , quod eft duplum D G > igitur ex aequalitate quadratum A 
C , fiue ad fummam duorum quadratorum I L , NO, quemadmodum 
habetur in propofitione 22. & 30. fiue ad eorundem differentiam , vcluti 
habetur in propofitionibus 12. 13. 14. eandem proportionem habebit , 
quam C G ad H G , fiue ad duplum D G , vt in propofitione 14. & de- 
monlkatum fuit in eadem proportione effe quadratum A C ad lummam 
quadratorum A C, & eius coniugati, & eft propoiitio 23. aut ad eorun- 
dem differentiam , & eft propofitjo 12. quapropter 1 fumma. quadratorum 
I L , N O coniugararum in cllipil , nempe quadratum 1 L vna cum eius 
figura eft xqualc aggregato quadrati A C vna cum quadrato cius coniu- 
gati 30. nempe quadrato A C , & illius figura: , & in hyperbola diffe- 
rentia quadratorum I L , N O nempe excelfus quadrati i L luper illius 
figuram xqualis eft differentia* duorum quadratorum A C , & recti illius 
nempe quadrato A C , & illius figurx 27. & oftcnfum iani eft , quod I c 
L m hypcrbola maior eft, quam A C ; ergo differentia AC & illius con- 
iugati maior quam differentia I L , & N O : atque fic ofteudetur , quod 

difc 
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differentia I (. « & NO maior iit , quam differentia quarumlibet duarflm 
coniugatarum ab axi remotiorum . Et hoc erat o (tendendum . 



Notae in Propofit. XII. 


a IN eifdem figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati in 
1 propofttionc 12. & 15. nempe A C ad A F eredtum ipfius cft vt pr.x- 
fedta C G*d Interceptam G A , feu C H : ergo quadratum A C in hy- 
perbola ad differentiam quadratorum axium ipfius , & in ellipfi ad illo- 
rum fnmmam cft , vt C G ad HG, &c. Idcfi . gnia quadratum A C ad 
quadratdm axis ei conjugati , fine C A ad eius er e [tum A F eandem pro- '' 
portionem habet , quam prafelta C G ad Interceptam G A , vel ad C H , dr huius. 
comparando antecedentes ad terminorum differentias in bjpcrbola , & ad ter- 
minorum finmmas tn ellipfi, quadratum C A ad differentiam quadratorum ex axi 
AC , & ex axi habebit in hyperbola eandem proportionem , quam C G 
ad differentiam inter C G , & C H : in ellipfi vero quadratum A C ad fum- 
mam quadratorum ex A C , & ex JifR eandem proportionem habebit , quani 
C G ad fiummam ipfius C G cum C H. 

jj Et quia iam dcmon/lratum eft , quod quadratum C A ad quadratum 
I L fit , vt C G ad £ H , &c. Relicta abfirufa complicatione propofitionum-t 
Arabici Interpretis difiinttiori methodo ,ficuti in pracedenti fe itione faCtum eft , 
propofithnes declarabimus . J^uoniam in hyperbola quadratum 1 L ad quadra- mill, ‘ 
tum N 0 eandem proportionem habet , quam fi E ad E G comparando antece- 
dentes ad terminorum differentias , quadratum 1 L ad differentiam quadrati 
I L a quadrato N 0 eandem proportionem habebit , quam H E ad ipfarum H 
E , & F G differentiam ; Jed quadratum A C ad quadratum I L cft vt C G 
ad H E ( vtluti in propofitione 8. ofienfum eft ) ergo ex aqualilafc quadratum 
A C ad quadratorum ex l L , & ex N 0 differentiam eandem proportionem-» 

habebit. 
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habet it , quam C G ad ipfarum H E , dr E G differentiam , feu ad H G :fed 
in eadem hyperbola quadratum A C ad quadratorum A C , dr <£fR differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam C G ad ipfarum C G , dr C H diffe- 
rentiam , feu ad H G ( ve/uti in principio huius propofitionis dictum eft ) ergo 
quadratum A C ad quadratorum ex A C , dr ex JfR differentiam , eandem 
proportionem habebit , quam ad quadratorum ex / L > & ex N O differentiam ; 
& ideo in hypcrbola differentia quadratorum axium A C , CT JfR aqualis 
eft differentia quadratorum l L , & N O coniugatarum . 


Notse in Propofit. XIII. 

Vomam in ellipfi quadratum 1 L ad quadratum N 0 eandem proportio- 
\J nem habet , quam H E ad G E ; comparando antecedentes fd termino^ 
fummas quadratum l L ad quadratorum ex 1 L , & ex N 0 fum- 
mam eandem proportionem habebit, quam H E ad ipfarum H E, & E G fum- 
mam : fed quadratum AC ad quadratum l L efl, vt C G ad H E (vt in oda- 
ua propofittone ditium eft ) ergo ex aquali quadratum A C ad quadratorum ex 



I L ,'dr ex N 0 fummam eandem proportionem habebit , quam IC G ad fum- 
mam ipfarum H E , dr E G , feu ad G H : fed in principio pracedentis nota 
oftenfum eft, quod in ellipfi quadratum A C ad quadratorum ex A C , dr- ex 
R fummam eandem proportionem habet , quam C G ad fummam ipfarum C G, 
&C H, feu ad G H : quare quadratum A C eadem proportionem habet ad fum- 
mam quadratorum ex C A , dr ex Ji^Jt , quam aa fummam quadratorum ex l 
L , & ex N O \ dr propterea in ellipfi quadrata duorum axium A C , dr 
fimul fumpta aqualia funt quadratis duarum coniugatarum diametrorum I L, 
& N O fimul fumptis. 


Nota: 
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Notae in Propofit. XXIX. 


i ii. huius. 


/'"'V Venum in hyperbola differentia quadratorum ex axi A C , dr ex axi J§2_” 

R aqualis efi differentia mter quadratum / L i quadrate eius coniugata 

N 0 i effque J^_R media frtfortienalis mter figura latera A C ,& **• 1 * b - *• 
A F ; ergo reO angulum C A F fub extremis contentum aquale ejl quadrate in- 
termedia J%^R: Et prepterea differentia inter quadratum A C , & re 8 angu- 
lum C A F aqualis erit differentia inter quadratum AC i quadrate f^R . 



Fari ratiene erit differentia quadrati t L a reil angule L I P aqualis differen- 
tia quadrati, 1 L i quadrate N 0 ; & prepterea in hyperbole differentia qua- 
drati axis A C i recl angulo fub figura lateribus cementum C A F aqualis 
efi differentia quadrati diametri l L a rtOangule L I P fub lateribus figura 
eius. 


Notae in Propofit. XXX, 

Q Veniam in ellipp quadratorum ex A C , & ex J fumma aqualis efi Pr ^„ s '. V 
fumma quadratorum ex I L , & ex NO; e/lque reti angulum C A F ex i j. 
aquale quadrato , & rcft angulum L 1 P aquale quadrato N 0 ’*• *• 

( vt in procedenti nota diClum efi ) igitur m ellspfi quadratum axis A C , (jr 
relt angulum C A F fub eius lateribus cotentumfimulfumpta aqualia funt qua- 
drate ex 1 L cum rcffangule, figura eius L J P. 


Notae 
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Notae in Propofit. XIV. Se XXV. 


Q Veniam nedum in hjperbola , fed etiam in cilipfi quadratum A C ad fun* 
mam quadratorum ex 1 L, & ex N 0 eandem proportionem habet , qua 

^ . A H ad fortunam ipfarnm H E , eff E G , atque quadratorum ex / 

L , & ex N 0 fumma ad eorundem quadratorum differentiam eandem propor- 
tionem habet > quam ipfarum H E, di" £ G fumma ad carundcm differentiam , 


ergo ex aquali quadratum A C ad quadratorum ex I L , dr ex N 0 differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam C G , fiue H A ad ipfarum H £ , & 

£ C differentiam ; fed in cilipfi ipfarum H E , & £ G differentia aqualis ejl 
duplo £ D j igitur tn elltpfi quadratum A C ad quadratorum ex l L , & ex 
N 0 differentiam eandem proportionem habebit , quam praftCla C G ad duplum 
inuerfa E D . 

Nota? in Propofit. XXVII. 

E T oftcnfum iam cft , quod I L in hypcrbpla maior cft , quam A C ; q 
ergo differentia A C , & illius crohiugati maior eft , quam differens 
• tia homologorum fuorurrt a luis-coniugatis,& differentia proximioris ho- 
! inologi nd ?uam coniugatam maior cft differentia remotioris a fua coniu- 
gara °8 tc. Hcr autem fc demonffrabitur . In diametris A C, dr 1 L produc a- 
'tur j M aqualis JfR , & / A aqualis N 0, cr ab ijsdem fceentur A S /qua- 
lis JfR ,& IT aqualis NO. guoniam M S bifariam fecatur in A , & ei 

indtreUum 

V.,V. 
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indirellum additur S C , 

erit reO angulum M C S ^ ^ 

tum quadrato ex A S , [eu 
ex 3ffR aquale quadrato 
ipfius AC; ergo reti angu- 
lum M r C S aquale tft dif- 7 

ferentia, quadrati A C a 
quadrato J£jt ; far i ratione p ^ 

reclangulum K JL T vna 
cum quadrato N 0 aquale 
erit quadrato 1 L ; ergo fi- 
militer re It angulum K LT aquale eft differentia quadratorum ex l L,& ex 
N 0 i eft que quadratum / L matus quadrate AC, cum diameter I L in hyfer- 
bola maior fit , quam axis C Ai igitur re£l angulum K LT vna cum quadrato 
N 0 maius erit reCfangule M C S vna cum quadrato gjt : eft vero reclangu- 
lum M C S aquale reS angulo K L T (cum fint differentia quadratorum ex con- F f h °P' '*• 
rugatis diametris , qua sn hyperbola ofienjd fiunt aquales); ergo quadratum N uU *‘ 


N 



mirtVs 


0 , fellitet refiduum maioris fiumma, maius erit quadrate A , quod eft refi- 

duumfumm t minoris : & fropterea N O maior erit , quam gjt : erat autem 

1 L mater quam C A i igitur J L cum N O , fieu K L maior erit , quam A C, 
& Qjtfimul , (lue quam M C : fied in recl angulis M C S, & K L T aquali- 
bus , vi K L ad M C , ita reciproce CS ad LT i igitur C S , fieu differentia 
ipptrnm A C , & %_R maior eft, quam L T , fieu differentia ipfiarum I L, & 
K O in hyperbola . 

Si pofica frater / L ponatur alia diameter ab axe remetior cum fiita coniu- 
gata erit ft militer differentia quadratorum ex diametris ceniugatis remotiori- 
bus ab axi aqualis differentia quadratorum axium A C , & , & ideo 

F p aqualis 


* 
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aqualis erit differt utut quadratorum ex t L ,dr ex N 0\ eftqnt faeittt diame- 
ter illa remotior ab axe maior quam l L; ergo Jimili ratiocinio o/iindetur, qkod 
differentia coniugatarum diametrorum ab axe remotiorum minor rft t tfuam dif- 
ferentia propinquiorum 1 L ,dr N 0, 

SECTIO QJINTA 

Continens Propofit. XXL XXVIIL XXXXII. 
XXXXIII. XXIV. & XXXVII. 

A xes hyperboles fi fuerint xquales , tunc quxlibdt diame. 

tri coniugata: in illa fedione xquales fiunt ai.fi vcrbfue- 
nt 2 8. vnus duorum axium in hyperbola , aut ellipfi maior, a 
tunc cius diameter homologa maior erit fua coniugata j quoufi- 
que ad duas xquales diametros coniugatas in ellipfi peruenia- 
tur , & axis maior ad fiuum coniugatum , fiue ad eredum eius 
maiorem proportionem habet , qulm quxlibet alia diameter 
ciufdem fcdionis ad fibi coniugatam , fiue ad eius eredum- ; 
eritque proportio maioris diametri axi proximioris ad fibi con- 
iugatam , fiue ad eius eredum maior proportione maioris con- 
iugatarum ab illo remotioris ad minorem, fiue ad cius eredu. 

Et minima figurarum diametrorum erit figura axis inclinati, fiue 
tranfuerfi , & maxima erit figura redi in ellipfi : atque figurae 
reliquarum diametrorum ( fiue diametri fint inclinatae , vel tran- 
fuerfe) maiores funt, qua figurae diametroru ab axi remotiorui4. 

Et in ellipfi credus axis tranfuerfi minor eft, qua eredus cuiuslibet 
alterius diametri, & eredus proximioris diametri minor eft eredo 
cuiuslibet remotioris 37. Et 
exceifus axis tranfuerfi fuper e- 
ius coniugatum maior eft ,qua 
eXcefluS homologarum diame* 
trorum , fuper fuas coniugatas, 

& exceffiis proximioris homo- 
logx fuper fuam coniugatanu 
maior eft , qu&m exceifus re- 
motioris fuper eius coniugata. 

Et differentia duorum laterum 
figura: axis maior eft , quam- 


1 



4 
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differentia duorum laterum figura: fui homologi ; pariterque pro- 
ximioris 3x1 homologi differentia duorum laterum figura eius 
maior eft , quam differentia duorum laterum figura remotioris. 

PROPOSITIO XXI.&XXVIII. 

• 9 

S it itaque fedio A B P. , & duo axes coniugati eius A C , 

R , centrum D ; fintqucl L, N O dure alia: diametri con- 
iugata: ; pariterque ST, V X , & educamus ad axim CAM 
perpendiculares B E , P M . Dico quod fi fuerit A C arqualis 
Qjf ; erit quoque I L squalis ipfi N O , & S T ipfi V X. Si 
vero fuerit eorum aliquis reliquo maior , vtique eius homologa 
diameter maior quoque erit fua coniugata , & fimiliter in reli- 
quis propofitionibus . 

Sit prius alter axis A C maior in prima figura , fed Q_R in fecundis j 
fintque A G , C H dux interceptx diametri A C. Et quia quadratunu. 

A C ad quadratum Q K , nempe A C ad eius eredum eft vt A H ad H 
C , feu ad A G i & habet H A ad A G maiorem proportionem in prima „ rw. 
figura , & minorem in fecunda , quam H E ad E G , qux oftcnfa eft huius. 
( 6 . 7. cx 7. ) vt quadrarum I L ad 
quadratum N O , nempe I L ad eius 
eredum. Et fimiliter proportio illa.. 
maior , aut minor eft , qu.im H M ad 
M G , qux eft vt quadratum S T ad 
quadratum V X i igitur A G ad QJl, 
fiue ad eredum ipGus A C in prima 
maiorem proportionem habet , & in 
fecunda minorem , quam I L ad NO, 
fiue ad eredum ipfius I L, fiue quam 
S T ad V X , vel ad eredum ipfius 
S T ; fed quia H E ad E G in prima 
figura maiorem proportionem , & in 
fecunda minorem , quam H M ad M 
G habebit I L ad N O maiorem pro- 
portionem in prima , & minorem in- 
fecunda , quam S T ad V X , cum- 
que H E in prima figura fit maior, & 
in fecunda minor , quam E G , pari- 
terque H M , quam M G , erit I L in 
prima maior , & in fecunda minor , 
qu.im N O , fimiliterque S T , quam 
VX. 



i 


ed 
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XXI. Deinde fit AC xqualis QR in hypcrbola fiet A C xqualis ere* . 
flo i & conuenicnt duo pundta H , & G in punito D , critquc A C ad 0 


QJl vt A D ad fe ipfam , fiue vt A C ad fe ipfam , qux eft vt D E ad 
Prop.s. fe ipfam , & hxc oftenfa cft , vt quadratum I L ad quadratum N O ; igi- 
,mus ' tur I L, & N O funt xquales , & ne dcmonftrabitur , quod ST>VX funt 
xquales, & hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO XXVI * 4 


A T in ellipfi fieri po- 
teft, vt H E fit ar- 
qualis E G , fi nimiruiru 
punGum B cadat in Q^, & 
tunc BE cadet fup er C^D, 
& erit diameter IL xqua- 
lis fua: coniugatse ; & vo- 
cabo eas xquales . 

Quia C G ad C H , nempe 
quadratum A C ad fuara fi- 
guram maiorem proportionem 
habet in primis figuris, & mi- 
norem in fecunda ellipfi, quam 
C G ad G E , nempe quam_ 
quadratum A C ad figuram., 
mfius I L C 1 8. ex y. ) & C 
Gad GE in prjm is figuris ma- 
iorem proportionem habet, & 
in 
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in fecunda ellipfi minorem, quam C G ad G M , nempe quam quadra- 
tum A C ad figuram i piius S T ( 1 8. ex 7 . ) ergo figura ipfius A G eft 
minor i in fecunda vero maior quam figura ipfius I L,- & fimiliter figura 
ipfius I L maior, aut minor eft figura ST. Et hoc eft propofitum. 


PROPOSITIO XXXXII. 


d 


e 


I N hyperbole , & ellipfi su- 
ma duorum axium minor eft 
fumma quarumlibet duarum co- 
iugatarum diametrorum eiufde 
fedionis . 

XXXXIII. Et planum ab eis 
contentu minus eft plano a dua- 
bus coniugatis contento , & 
planum ^ proximioribus axi 
coniugatis contentum minus 
eft plano a remotioribus con- 
tento . 

Iifdem figuris manentibus , quia in 
L, & I L , quam S T; & fiquidem 
A C xqualis fuerit Qjl , erit quo- 
que IL xqualis NO.&ST xqua- 
lis V X ( 1 1. ex 7. ) ergo fumma- 
jpforum A C, Q__R minor eft, qua 
fumma I L , N O , & quam S T , 

V X : fi vero A C non fuerit xqua- 
lis ipli Q R , vtique differentia duo- 
rum quadratorum A C,QR xqua- 
lis erit diffcrcntixquadratorumlL, 

N O : & propterea lumma ipforum ' 
A C , QJt minor erit, quam fum- 
raa I L , N O : & hxq fumma ex 
hac eadem demonftratione minor 
etiam erit , quam fumma duarum- 
S T , V X. At in ellipfi ; quia A 
C ad Qjl maiorem proportionem 
habet , quam I L ad N O ( 18. ex 
•j.) habebit quadratum ex fumma 
A C , Q.R ad earundem duarum-, 
fummam quadratorum maiorem., 
proportionem , quam quadratum- 
fuinmx I L , N O ad quadratorum 



hyperbole A C minor eft quam I 
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frmmam earundem : & fumcna duorum quadratorum ipfarum xqualis eft 
femunx duorum quadratorum A C, QJl ( n. cx 7 , ) ergo lumina A C, 
Q_R ininor eft , quam furaraa I L , N 0 , atque fic oftendetur, quod tu- 
ma IJb, N 0 minor eft, quam fumuu S T, V X. Quod crar propofitu. 


PROPOSITIO XXXXII1. 



D Eindc in ellipft quadratum fummx A C , QR minus eft quadrato 
fummx I L , N O ; & fumma duorum quadratorum A^C , QJl 


aequalis eft fummne duorum quadratorum I L , NO ( »a. ex 7 . ) igitur 
remanet A C in Q_R minus quam I L in N O , & fimiliter I L in N O 
minus erit , quam S T in V X . 

Sed in hypcrbola , quia quilibet axium minor eft homologa diame- 
tro coniugatarum ; igitur planum rc&angulum ab axibus contentum mi- 
nus eft eo quod a duabus coniugatis continetur hoc igitur in hyperbo- 
le manifeftum eft. 

In ellipfi autem , quia A C ad Qjl maiorem proportionem habet ; 
quam I L ad N O per conucrfionem rationis, Sc permutando maior AC 
ad minorem I L minorem proportionem habebit , quam differentia ipfa- 
rum A C , Q.R ad differentiam ipfarum I L & N O i & propterea diffe- 
rentia ipfarum A C , & Q R maior erit differentja reliquarum I L , & N 
O. Et fimilirer oftendetur, quod exceffus I L fuper N 0 maior fit , quam 
exceffus S T fuper V X. 


f 


S 


PROP. 
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PROPOSITIO XXIV.' ' *’ 


E T quia ia ellipfi qua- 
dratum QR, nempe 
figura axis A C minor eft 
in prima , & maior in fe- 
cunda ellipfi , qdara qua- 
drarum N O , nempe qu 2 
figura I L f 28. ex 7. ) 
cltquc A C maior in pri- 

h ma , & minor in fecunda 
figura quam I L > igitur 
eredum ipfius AC minus 
clt in prima figura, & ma- 
ius in fecunda , quam ere- 
dum I L . Et fic offende- 
tur , quod ere.uum ipfius 
I L maius fit , fiue minus, 
quam eredum S T. 

Et quia eredum ipfius 
A C minus eft in prima., 
ellipfi , & maius in fecun- 
da, quam eredum ipfius 
I L ,& A C maior eft im. 
prima, & minor infecun- 
da figura quam I L , igi- 
tur differentia AC.eiufq; 
eredi , qua: funt duo la- 
tera figurae A C,in quo- 


rl 



i 1 A . A 
..y/jra 

j; 

J» J I 


libet 


I 
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libet cafu maior erit differentia I L, eiufque eredi . Pari modo offende- 
tur quod differentia ipfius I L, & eius eredi maior fit differentia ipfius S 
T , eiufque eredi. Et hoc erat offendendum. 



PROPOSITIO xxxvn. 





I N hyperbole differentia la- 
terum figurae axis inclinati 
maior eft differentia lateru figu- 
rj fui homologi eiufde fc&ionis: 
& differetia laterum figurae in- 
clinati proximioris axi maior 
eft differentia - laterum figurae 
inclinati ab illo remottorir. x 
In hyperbole AB P fit axis C 
A , & I L , S T fit duae ali* dia- 
metri , & centrum D ; atque cre- 
dus ipfius A C fit A F , & ipfius 
I L fit I K , atque ipfius S T fit S 
Z : & educamus C B , C P , pa- 
rallelas duabus homologis diame- 
tris I L , S T , & duas ad axim_ 
perpendiculares B E . P M > fece- 
mulque duas interceptas C H , A 
G , & fit inclinatus A C in prinuu 
figura maior , quam A F , in fecu- 
da ver6 minor . Et quoniam A C 
ad A F fupponitur vt H A ad A G 


ijsiil 





erit 
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erit quadratum A C ad quadratum differenti* ipfarum AC, A F , vt 
quadratum H A ad quadratum H G , at ad quadratum differenti* ipfa- 
rum IL,I K eft , vt E H in HA ad quadratum H G ( 19. ex 7. ) ad 

S uadratum vero differentia? S T.S Z eft, vt H M in H A ad quadratum 
[ G ( 19. ex 7J eft vero M H in H A maius quam E H in H A, atque 
E H in H A maius quam quadratum H A ; igitur A C ad differentiam- 
ipfarum A C, A F minorem proportionem habet, quam ad differentiam 
ipfarum I L , I K , & ad differentiam carundem I L , I K minorem pro- 
portionem habet , quam ad differentiam ipfarum S T , S Z ; igitur diffe- 
rentia ipfarum A C , A F maior eft , quam differentia ipfarum I L, I K, 
atque differentia carundem I L , I K maior eft quam differentia S T , S 
Z. Quod erat propofitum. 


Nota: in Propofit. XXVIli. 


, o v. 



huius. 


S it in primis f guris axis A C maior , quam axis gjt. guix quadratum n t6 
AC ad quadratum Ji>Jl eandem proportionem habet , qiiam H A ad-AGi- U b. 1. 
tjlque G A minor quam G E ; ergo H G ad G A maiorem proportionem habet Dcfin. 1. 
quam ad G E : dr componendo in hyperbola , dr diusdendo tn elltpfi H A ad A tulms ‘ 
G maiorem proportionem habet , quam H E ad E G ; fed H £ ad E G eandem 6 tc 7. 
proportionem habet , quam quadratum ■ - ■ ■ 

1 L ad quadratum N O;ergo quadra- 
tum AC ad quadratum maiorem 

proportionem habet, quam quadratum 
1 L ad quadratum N O : dr propterea 
A C ad maiorem proportionem 
habet , quam l L ad N 0 : dr funt 
quoque carundem proportionum dupli- 
cata pariter inxquales , nimirum axis 
A C ad eius latus reclum A F maio- 
rem proportionem habebit , quam dia- 
meter I L ad eius latus r ellum I K . 

Secundo quia G E minor e/l , quanLa 
G M ; ergo H G ad G E maiorem pro- 
portionem habet , quam ad G M t dr componendo in hyperbola , dr diuidendo in 
ellipfi H E ad E G maiorem proportionem habebit , quam H M ad M G ,dr 
quadratum I L ad quadratum A' 0 habet eandem proportionem , quam H E ad 
E G ; nec non quadratum S T ad quadratum V X eandem proportionem habet, 
quam H M ad M G ; ergo quadratum I E ad quadratum N O maiorem pro- 
portionem habet , quam quadratum S T ad quadratum V X , dr I L ad N O 
maiorem proportionem habebit , quam S T ad V X , & carundem proportio- 
num duplicata inxquales quoque erunt ,{cilicet l L ad eius latus reclum maio- 
rem proportionem habebit , quam S T ad eius latus reclum . Deinde in fecun- 
dis Jigur is Jit axis A C minor quam $JL . guia H A minor eft , quam H E; 


CX IM 6. 
huius. 


6 & 7. 
Imius. 




L E M M A. L 

I fJ ellipft cuius axes incudes funt , duas diametros contutatas inter 
[e aquales referire. 
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tue non H F. minar quam H hi ergo H 
A ad eundem H G minarem proportio- 
nem habebit ■ qu xm H E > & compa- 
randa antecedentes , ad terminorum^, 

Lem.i. fnmmas vel ad differentias H A ad A 
lib. 5. G minarem proportionem habet , ejuem 
H E ad E G , & Jimthter H £ ad E G 
minorem proportionem habet , q nam H 
cx 15. 1 6. M ad M G : e fi Vero quadratum A C 
*" ad quadratum > vt H A ad A G , 
huius. 1 ' & quadratum t L ad quadratum N 0 , 

Prop. 7. vt H E ad E G i pariterque quadratum 
huius, s T ad quadratum V X efi , vt H M 
ad M G ; & ideo A C ad S^R mino- 
rem proportionem habebit , quam l L ad 
N O ,& I L ad N 0 minorem propor- 
tionem habebit , quam ST ad V X, & 
ex 15. 1 (>■ fimiliter earundem proportionum dupli- 
l' b - *• cata eodem ordine inaquales erunt » fci- 
licet AC ad eius latus reflum minorem 
proportionem habebit quam I L ad eius 
rettum latus , &c. Ad perfeftionem-o 
partis fecunda propofmonts 28. requiri- 
tur hoc. 
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ln eadem figura coniungatur reda linea A termines axium coniungens » 
& per centrum huic parallela fit e d , par fi idem centrum , & fiemipartitionem 




applicata A gjucatur diameter a b: Dico diametros eoniugatas a b , & C d 
aquales etfic interfit, Quoniam a termino ^ordinat im applicata Agjtd dia- 
metrum a b ducitur ad axim perpendicularis «sj D cadens in centrum D 'ffiV* ^ op. q. 
H D ad D G eandem proportionem habet , quam quadratum diametri a b ad huius. 
quadratum eius coniugata C d ; fiuntqui H X) > & G D aquales inter fi , cum 
fiemiaxes , atqui intercepta fint aquales uster fie i ergo diametri coniugata a b, 

& C d aquales erunt inter fie hoc pramiffio . , , , 

Repectantur in elhpfi dua diametri coniugata inter fie aquales a b,Cd,& 
inter a ,& A ponantur diametri IL.ST, quarum coniugata N 0 , & V X, 
dr ducatur reliqua recta linea , 
ve prius faflum efi , & pona- 
tur primo loco axis A C maior 
quam .£>_ R: Dico 1 L maiorem 
efie ipfia N 0 , dr S T maiorem 
V X . Jguta quadratum A C ad 
quadratum Jp^R eandem propor- 
tionem habet > quam H A ad A 
G , & quadratum I L ad qua- 
dratum A' 0 eandem proportio- 
nem habet , quam H £ ad E G ; 
partterqui quadratum S T ad 
quadratum V X eandem propor- 
tionem habet , quam H M ad 
M G ; fied in prima hyperbolo->, 

& prima elltpfi H A maior efi , 
quam A G , dr H E maior , qua 
E G , atque H M maior , quam 
M G i igitur quadratum l L ma- 


Defin. t. 
huius. 


Prop. 7 . 

huius. 


Q_q * 


IUS 
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itis tjl qitsdr.rfo N O , (fi qua- 
dratum S T majus quadrato V 
X > ideoqrie quando axis A C 
maior efi, quam .SfR , erit dia- 
meter 1 L maior cius coningala 
N O, & S T maior quam V X . 

Pari ratione , quando axis A C 
minor eji, quam £JR erit H A 
minor , quam A G , <fi H E mi- 
nor , quam E G, atque H M mi- 
nor , quam M G : & propterea 
in fecunda byperbola , (fi fecun- 
da ellipji etiam diameter / L 
minor cnt , quam NO, fi S T 
minor erit quam V X . idcms 
contingit in reliquis diametris , 
dummodo in elltpjl cadant inter 
A , fi a , nam ab rf aqualis 
fua coniugata cd.^ vitra pu- 
elum a ad partes diametri 
cadentes minores funt fuis coniugatis in prima ellipji, fi maiores in fecunda, 
cum propinquiores fint axi fifR. 

Si vero fuerit vnus duorum axium in hyperbola aut cllipfi maior, tunc ^ 
cius homologa diameter coniugata maior cft , &c. Non nulla in hoc textu 
deficiunt ; non enim omnes diametri in ellipji funt inaquales vt m Lemmate i. 
cjlcnfum eji , fi ideo textus corrigi debuit. 


Nota: in Propofit. XXI. 


E T conuenient duo punfla H , & G in punfto D ; critque A C ad Q_b 
R , vt A D ad fe ipfam , fiue vt A C ad fe ipfam , &c. ^uia qua- 
dratum A C ad quadratum £fR cjl Si V/ T K 

Ptfin. i. vt C G ad G A , (fi vt quadratum^, / t / / 

hu“Si 7 ' JL ad quadratum NO , ita eji H E /i i/ /Js' 0 

ad E G , nec non quadratum S T ad /j ■ 

quadratum V X eji vt H M ad MG\ ' L 

fcd quando axium quadrata funt inter 
fe aqua Ita, tunc quidem prafellaC G, 
v feu H A aqualis efl interceptaG A, & 
terminus G,feuH cadit tn citro Di fi 
ideo H E vel DE aqualis tjl E G vel 
E D : par it er q; H M aqualis tjl M G: 
quare coniugataru diametroru quadra- 
ta aqualta /unt inter fciefi etiatranf- 
ucrja latera fuis erellis aqualia erunt. 


Quia 
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Quia C G ad A G , nempe quadratum A C ad /uam figuram in ma- 
iori , & in figura fecunda eliipfi in minori proportione > &c. idefi, Jn. 
prima , dr fecunda figura hyperboles , 

(fi in prima figura dtipfis habet C G ad 
G A maiorem proportionem , quam ad 
G E , eo quod G E maior efl , quam G 
A : at in fecunda figura elltpfis propor- 
tio minor eft, quia G E minor ejl, quii 
A G . Propofitum vero ait ter ofiendetur 
hac ratione. 

Quoniam ex demonjlratis in notata 
propofit. 27. in hyperbola , atque ex 
propofitione n. libri quinti in eliipfi 
erit axis minor , & rettus £fR minor 
diametro retta N O , dr N O minor 
remotiore V X , ideoque quadratum 
R minus erit quadrato N O , & qua- 
drarum N O minus quam quadratum 
V X : eft vero figura , feu rett angulum 
C A F fub extremis contentum aquale 
quadrato ex medta proportionali 
inter illas defiriptum : par iterque re- 
il angulum L l K aquale eft quadrato 
diametri a coniugata NO, nec noruj 
rett angulum T S Z aquale erit qua- 
drato V X , ergo rett angulum C A E 
minus eft rett angulo LIX, atque rett angulum L 1 K minus eft rett angulo T 



r5.lib.1i 



S Z. E contra in eliipfi fecunda . Jguia JfR maior eft quam N 0 ,' df hac 
maior , quam V X ; ergo rett angulum C A E maius eft rcttangulo L 1 X , & 
hoc maius erit rett angulo T S Z. J “ w " 

Not* 
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Nota: in Propofit. XXXXII. 

E Rit igitur aggregatum A C , QJt minus quam aggregatum I L , N d 
O , &c. Hoc oflcnfum eft in nota propofit. 27 . huius. 

At in ellipfi , quia A C ad QJt maiorem proportionem habet , quam 
I L ad N O , erit quadratum aggregati A C , QR ad fummatn duorum c 


-i-iKi .»t 





quadratorum ipfarum in maiori proportione, quam quadratum aggregati 
I L , N O ad fummam duorum quadratorum carundem , & fumma duo- 
rum quadratorum ipfarum , &c. Fiat A R aqualis duabus A C & QR , 
10 fiat aqualis duabus 1 L , & N O i atque Jecetur A R in m , vl fit A m 
huauV' ad m R, -vl 1 L ad L 0. JJnta in prima ellipfi A C ad JfR , vel ad C R 
(in hac figura) maiorem proportionem habet , quam 1 L ad N O , feu ad L 0(in 
prafenti figura ) > Ergo A C ad C R 
maiorem proportionem habet , quam 
A m ad m R ; idcoq-, A C ad ean- 
dem A R maiorem proportionem ha- 
bebit quam A m j & propterea A m 
minor erit , quam A C : fed A m 
maior c (l quam M R , eo quod I L 
priori homologa maior efi , quam L 
O : at in fecunda ellipfi A C ad C R 
minorem proportionem habet, quam 

IL 


Lcm.i. 
lib. 5. 
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1 L 'ad L O , feu quam A m ad m R ; & A C ad eandem A A minorem pro- 
portionem habet quam A m ; ideoque A C minor erit , quam A m , (fi A m I.cm. j. 
minor quam m A , ficuti 1 L minor efl , quam L 0 ; (fi propterea fella A A lib - J- 
bifariam m n in vtroq; cafu C n fcmtdijjirentia maxime , (fi numme fciiicet 
A C , & C A maior erit , quam m n Jemidifferentta tnaqualtum mttr media- 
rum A m , ($• R m : funtque duo quadrata ex A C , <j‘ ex C R aqualia qua- 
dratis ex R n , dr ex C n bis fumptis , atque quadrata ex A m , dr ex R in 
aqualia funt quadratis e x R n , (fi ex m n bis fumptis , fd duplum quadrati 
n C cum duplo quadrati n R maiora funt duplo quadrati n m cum duplo qua- 
drati n R ( cum n R ft communis , dr n C mater fit n m )> igitur in atroque 
cafu duo quadrata ex maxima , dr ex minima , fctlicet quadratum A C vna_j 
cum quadrato C R maiora funt quadrato A tn , & quadrato m R fimul fnm- 
plis : (fi quadratum A X minorem proportionem habet ad fimum am quadrato- 
rum ex A C , dr ex C R , quam ad Jummam quadrati A m , (fi quadrati m 
R i ftd quadratum I O ad quadratum I L urna cum quadrato L O tandem pro- 
portionem habet , quam quadratum A R ad fummam duorum quadratorum ex 
A m , dr ex m R ( propterea quod A R , (fi 1 O dittiduntur properi iena/iter in 
m , & L ) : igitur quadratum A R ad fummam quadrati A C vna cum qua- 
drato C R minorem proportionem habet, quam quadratum IO ad fummam qua- 
drati l L cum quadrato L O . 

Non ficus oli cudetur , quod quadratum fummx I L, (fi N O ad quadrati ex 
I L, (fi quadrati ex N O fummam habet minorem proportionem , quam qua- 
dratum fumma ST , (fi V X ad quadratorum ex S T , atque ex V X jum- ex 12 . 
mam : (fi ideo I L cum N O minores erunt , quam S T tum V X. hu,us - 

Nota; in Propofit. XXXXIIf. 



R Emanet A C in QR minus quam I L m N O , & pariter I L in N 
O minus quam S T in V X , &X. J^uta fi ex quadrato fumma AC, 
(fi 3jl auferantur duo quadrata ex 
C A , fi ex JffR fimul fumpta , re- 
manent duo rellangula Jub C A , (fi 
ffR contenta : partterque duplum re- 
(i anguli ex l L in N 0 eft refiduum 
quadrati ex fumma ipftrum 1 L , (fi 
N O dcjcrtptt , pofiquam ablata funt 
quadratum ex I L, (fi quadratum ex 
N O fimul ■, fed bina quadrata vtnnq; 
ablata funt aqualia inter fe in elhpfii 
(fi fumma A C , .ZfR minor efl quam 
fumma I L , N O; Ergo duplum re- 
il anguli fub C A (fi fub R mi- 
nus efi duplo rell anguli 1 L in N O, 

dr rell angulum fub A C , (fi Q_R minus efi rell angulo fub 1 L , (fi N O. 


Prop. ii. 
huitu. 

Prop. 4!. 
huius. 


Notat 


3 12, 


ApolJonij Pcrgcei 




Q Via AC ad Q R maiorem pro- 
portionem habet , quam I L 
ad N O poft coucrfioncm 
rationis, & permutationem AC ma- 
ior ad I L , minorem , habebit pro- 
portionem minorem , quam cxcefliis 
A C fuper QJt ad exccflum I L fu- 
per N O , &c. Hoc quidem verums 
ejl in ellipft , ( velnt i dictum ejl etd 
propof. 28 . huius ) quando maior axis 
efl-A C , fcd quando A C ejl minor , 
atque A C ad JfR minorem proportio- 
nem habet , quam I L ad N O , opere 
pratium erit , dcmonjlrare , quod tunc 
etiam differentia axium AC ,& J£jl 
maior Jit differentia diametrorum 1 L, 

& N O. .Quoniam exijlentc C A mi- 
nore , quiem gjt ( ex 28 . huius )AC 
ad Qfjl minorem proportionem habet , 
quam / L ad N 0; G" tnuer tendo JfR 
ad A C maiorem proportionem habebit, 
qu am N O ad 1 L , & per conuerfionc . 
r a* tonis ,SjR ad differentiam i p [arum 
* & A C minorem proportiontnLj 

habebit , quam N O ad differentiam tpfarnm N O , dr 1 L i& permutando 4L 
R maior ad mtnorem N O habebit proportionem minorem , quam differentiato 
ipfarum JjR , & A C ad differentiam tpfarum N O , & I L : & propterea 
differentia ipfarum JfR , dr A C maior erit , quam differentia ipfarum n O , 
&1L. 

. . Poftea quando C A eft maior axis , tunc 1 L ad N O maiorem proportionem 
umis ' habet , quam ST ad V X ; & fimiliter per conuerfionem rationis , dr permu- 
tando maior I L ad minorem S D habebit minorem proportionem , quam diffe- 
rentia coniugatarum diametrorum I L , <jr N O ad differentiam coniugatarum 
ST ,& V X , quapropter axi propinquiorum diametrorum l L, & N O diffe- 
rentia maior erit , quam remotiorum coniugatarum S T , dr V X differentia . 

E contra quando C A ejl axis minor idem concludetur , vti paule ante fa- 
cium ejl . 



Notat 



Notar in Propofit. XXIV. 




I Girnr ere&um ipfius A C mi- 
nus eft in piima , & maius in., 
iccunda , quam I L , & fic often- 
defur , quod crcdlum ipfius I L ma- 
ius fit , fiue minus quam ercdtunu. 

S T , &c. Quoniam in prima tlhpfi 
relf angulum C st F minus tfl rctt an- 
gulo L l K i ergo AC ad 1 L mino- 
rem proportionem habet reciproce , qua 
I ad A F ; quare / K ad aliquam 
aliam quantitatem maiorem , quam-t 
A F eandem proportionem habebit , 
quam AC ad / L i eftqui A C maior 
eluam / L in prima ellipfi-, ergo multo 

magis I K maior erit quam A F . Pari ratione in eadem prima ettipft rtllan- 



Prop. i», 
huius. 


s ' 7 -* • * "" - -oovrox. vxui »» i't uro L* lutj/jf rcihlff- 

gulum L I K mmus eft reilangulo T S Z , ftr I L axi maiori propinquior ma- 
ior eft , quam S T ; ergo S Z maior erit , quam 1 K . 

E contra tn fecunda ellipfi rcltangnlum L I K minus erit rcBangulo C A F; 
& rcH angulum T S Z minus erit reilangulo LIA’: eft que T S "maior quam 
1 L , & / L maior , quam A C ; igitur reciproci A F maior erit , quam / K , 
cr I A maior , quam S Z . 


Ibidcn 
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SECTIO SEXTA 


Continens Propofit. XXXIII. XXXIV. 
XXXV. & XXXVI. 




PROPOSITIO XXXIII. 

A Xis inclinatus fi non fuerit minor dimidio fui eredi , vti- 
queeius eredus minor eft eredo exterarum diametrorum 
inclinatarum eiufdem fedionis, & axi proximioris inclinati ere- 
dus minor eft: , quam eredus remotioris. 

XXXV. Et fi fuerit axis inclinatus minor dimidio eredi, vti- 
que ad vtrafque eius partes cadent dux indinatx, quarum qux- 
libet xqualis eft iemiffi eredi ipfius > atque eius eredus minor 
eft eredo cuiuslibet inclinati ad vtrafque partes cius pofitx , 8c 
eredus proximioris minor eft eredo remotioris. 

In hyperbole A B N (int A C, 

I L , P Qj S T diametri inclinatx, 

& A F fit eredus ipfius A C , I 
K ipfius I L , P R ipfius P Q^& 

- S Z ipfius S T : fitque axis A C 
non minor medietate ipfius A F. 

Dico, quod A F minor eft, quam 
I K , & I K minor quam P R , & 

P R minor quam S Z. Educantur 
C B parallela I L , & C N ipfi P 
Q. & C X ipfi S T : & ducantur 
B E, N M, X V perpendiculatcs 
ad axim C A E . Quoniam fi A C 
xqualis eft ipfi A F, etiam I Lx- 
qualis eft ipfi I K ( 2 1. ex 7. ) & 
ex . P Qjpfi P k ; cftque A C minor 
lib. j ' quam I L , & I L , quam P Qj 

ergo 
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ergo A F minor eft , quam I K , & I K minor quam P R. Si vero A C 2I ' hmns ' 
maior eft , quam A F eflet I L maior , quam lK:&ILad IK mino- 
rem proportionem habebit , quam ACadAFC a8. ex 7. ) & I L ma- 
ior eft quam A C ; igitur A F minor eft , quam I K : atque limiJiter pa- 
tebit I K minorem c£Te quam PK.&PR, quam S Z . 

PROPOSITIO XXXIV. 


D Einde fit A C minor , quam A F , dummodo minor non fit dimi- 
dio eius : & fecentur dux prxfe&x AH.CG, qux erunt xqua- 
les,- pariterque A G,C H interceptx xqualcs ; ponaturque linea y xqua- 
lis lumina- G E,G A. Et quia A G non eft maior duplo AH,&; maior 



•/ 




eft duplo A G, erit j in A H maius, quam quadratu A G ; igitur 7 in A 
E ad y in A H , nempe E A ad A H minorem proportione habebit, qua 
J in A E ad quadratum A Giideoque E H ad H A.nepcE H in H A ad 
quadratum A H minore proportione habebit, quam j , feu eidem xqules 
E G,G A in A E , cum quadrato A G(quxfunt aqualia quadratoG E) 
ad quadratum A G ,■ ergo E H in H A ad quadratum E G , feu ( vt 
oftenfiun eft in 1 j. ex 7. ) quadratum A C ad quadratum I K minorem- 
proportionem habebit, quam quadratum A H ad quadratu A G, feu qua 
quadratum A C ad quadratum A F. Igitur AC ad I K minorem pro- 
portionem habet , quam ad A F; & propterea A F minor eft quam I K . 

R r a " Simili 
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Simili modo oftendetur quod I K minor fit , quim P R : etenim fi pona- 
tur linea f xqualis fiimmx MG.GE: cum G E non fit maior duplo E 
H , &/ maior fit duplo G E ; igitur /in E H maius cft quadrato G E . 
Poftea oftendetur ('quemadmodum antea didtum eft ) quod M H ad H 
E , nempe MHinHAad E H ia H A minorem proportionem habet 



* J 

quam quadratum M G ad quadratum G E > & permutando M H in H A 
ad quadratum M G, feu quadratum A C ad quadratum P R( i y. ex 7. ) 
minorem proportionem habebit , quam E H in H A ad quadratum G E , 
nempe quam quadratum A C ad quadratum I K : & propterea A C ad 
P R minorem proportionem habebit , quam ad I K ; ideoque I K minor 
eft , quam P R : & pariter P R minor , quam S Z . 

PROPOSITIO XXXV. & 
XXXVI. 

S it poftea A C minor dimidio A F ; erit A G maior duplo A H , & 
ideo H G maior eft , quam H A : ponatur iam H M xqualis H G , 
ducaturquc ad axim perpendicularis N M ; iungaturque N C , & educa- 
tur diameter P Qj>arallela N C. Et quia M H medietas eft ipfius M G, 
ent P Qjlimidium ipfius P R ( 6 . ex 7. ) Inter duas diametros P C 
ducatur diameter I I. , & C B ei parallela , & ad axim perpendicularis 
B E . Quoniam M H in H E minus cft quadrato H G ; addito communi 

produdio 
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producto ex G E , & GHinEH, erit MH in H E cum E G , atque 
G H in H E , nempe fumma M G , G E , qu* cft xqualis ipfi/in L H 
minus erit , quam quadratura H G cum aggregato E G , G H in E H , 
qua: funt xqualia quadrato G E ; igitur /in E H minus cft quadrato E 
G . Poftca vti prius diCtum eft oftendetur , quod quadratum A C ad 
quadratum P K maiorem proportionem habet, quam ad quadratum I K,- 
& proprerea P R minor cft , quam I K . Non aliter oftendetur quod 1 K 
minor fit , quam A F. Ponatur poftca diameter S T extra locum inter 
P Q_, A C compr.thcnfum , ducaturque C X ei parallela , & ad axiiru. 
perpendicularis X V . Igitur V H M maius erit quam quadratum H G , 



& eodem modo procedendo, tandem oftendetur quod quadratum A Cad- 
quadrarum 2> Z minorem proportionem habet , quam ad quadratum P 
R , <3 c ideo P R minor erit quam S Z . Non fecus oftendetur quod S Z 
minor eft erc&o cuiuslibet inclinati cadentis ad partem S T extra illam. 
Itaque dcmonftratum eft , quod P R minor fit erefto cuiuslibet diametri 
fc&ionis cadentis ad vtrafque partes ipfius P Q_vcrfus A , & X , & erc- 
tti proximiores diametro P Qjninores lunt remotioribus. Et hoc erat 
propofitum. 

In Se&ionem VI. 

■ aV.W A i / , m A 

I N Expoftionc fequentinm tropoftionum digitulus , qua a nimia prolixitate 
oritur , tncnttabtlis ejl.nif Methodus in textn ftrnata aliquantisper relin- 
quatur : propterea non nulla lemmata pramittam , ex qutbus fcmel demonftra- 
tis caJus omnes ftquentium propoftttonum facillime , & breuigime deducuntur. 


Lemma 


3 iS 
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L E M M A II. 


S J retia linea H G producatur in A & E , ita ut A H , pariter- 
tjue E H 5 non maior fit H G : Dico reftangulum ex A G E 
fiumma waquctltum fermentorum in E H intermediam fetiionem , mi- 
nui effe quadrato ex fermento intermedio minore E G . 

Hat H M aqualis H G,& quia A 
E aqualis, aut minor eft , quam ME} 
dr E G maior , quam E H , ergo A E 
ad M E minorem proportionem babet , 
quam E G ad E H , dr permutando 
A E ad E G minorem proportionem _» 
habebit , quam M E ad E H , dr co- 
pone ndo A G ad G E minorem proportionem habebit, quam M H, feu ei aqua- 
lis G H ad H E , & Herum componendo A G E ad G E minorem proportionem 
habebit , quam G E ad E H : quare ReU angulum ex Jumma A G E in H E 
minus erit quadrato ex intermedia G E , vt propojitum fuerat. 

LEMMA IH. 

I Jfdem pofitis fmt AH , 

& E R non minoret a r i » ® 

quam G H y uel H M: 

Dico reclangulum ex A G 
E in E H manas effe quadrato ex EG . 

J2*ia A G maior eft quam E G ,(jr G H non mater ipfa H E f ergo AG ad 
G E maiorem proportionem habet , quam G H ad H E , & componendo AGE 
ad E G maiorem proportionem habebit , quam G E ad E H ,& ideo relfangu- 
lum ex A G E m E H maius erit quadrato ex G E. 

L E M M A IV. 

I Jfdem pofitis fit A H met- 
ior , fed E H minor ea- 
dem M H femiffe totius M ^ ^ ^ ? 

G : Dico quod fi proportio ip- M - 

fiusAG adG E fuerit eadem 
rationi G H ad H E , erit 


A E H g 

» i - i . 

N 


reffato- 
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reclangulum fub AG E in E H aquale quadrato ex G E , (§^ fi pro- 
portio illa maior fuerit , erit quoque redangulum matus quadrato ; (gr 
fi illa proportio minor fuerit , Ftclangulum quadrato miuus erit. 

Et primo , quia A G ad G E ponitur vt G H ad H E ; componendo AGE 
ad G E , erit vt G E ad E H , cr reti angulum fub extremis contentum , ni- 
mirum fnb A G E in E H , aquale erit quadrato ex intermedia G E . 

Secundo A G ad G E maiorem proportionem habuerit , quam G H ad H 
E , componendo AG E ad G E maiorem proportionem habebit , quam G E ad 
E H , & ideo Reti angulum fub A G E in E H maius erit quadraro ex G E . 
pari ratione fi A G ad G E minorem proportionem habuerit , quam G H ad 
H E , oficndctnr Reti angulum ex A G E in E H minus quadrato G E . 

‘ L E M M A V. 

I fJ hyperbola , cuius axis C A ere cius A F , prafeila H A , in- 

tercepta G A , diameter L 1 , cuius ereclus 1 K , latus C E , 



diameter P , cuius ereclus P latus C 0 : Dico quod eredus P 
2fab ipfo credo 1 K , mei ab A F atque redangulum fub 0 G E in-> 
G H ab ipfo quadrato G E , mei redangulum ex O G A in A H ab 
ipfo quadrato G A , mna defeiunt , mei mna aqualia funt , aut mna 
excedunt. 

Et primo ponatur reti angulum fub O G E in E H aquale quadrato E G, er- 
go idem reti angulum fub O G E in E O ad reti angulum fub E G 0 in E H , 
fen E. O ad E H eandem proportionem habet , quam ad quadratum G E , dr 
propterea E 0 ad E H erit vt reti angulum fub E G 0 in E O ad quadratum-t 

EG, 


' 

Y - " •' ><r \; .1 
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G E , & componendo 0 H ad E H , [at reti angulum 0 H A ad re Et inquiunt 
E H A , erit vt reliangulum fui G E , & G 0 in 0 E vna cum quadrato E 
G > feu it quadratum ex O G ad quadratum ex G E, & permutando reti angu- 
lum A H O ad quadratum O G , ertt vt reliangulum E H A ad quadrarum G 
15 . Inuus . B 'f etl vt reliaH g"l» m O H A ad quadratum O G ,ita eft quadratum A C ad 
ex Dcf. & quadratum P K , dr vt reliangulum E H A ad quadratum ex G E , feu vt 
is. huius, quadratum A C ad quadratum A F , vel ex l K ; quapropter idem quadratum 
A C ad quadratum ex P K , atque ad quadratum ex A F vel l K eandem pro- 
portionem habet , & ideo quadrata ipfa aqua Ita funt , & eorum latera P K i & 

A F , vel I K pariter aqualia erunt. 



Eodem modo quando reliangulum fub O G E in E H maius eft quadrato G 
E , tunc quidem idem rclt angulum , cuius altitudo O G E , bafis vero O E , ad 
rett angulum , cuius altitudo OG E , ba/is vero E H , feu O E ad F. H , mino- 
rem proportionem habebit , quam ad quadratum F. G , dr componendo , atqucj 
permutando , vt prius facium eft , habebit reliangulum 0 H A ad quadratum 
0 G ,fiue quadratum A C ad quadratum P K minorem proportionem , quam-a 
15 . huius. reti angulum E H A ad quadratum G E , feu quam quadratum A C ad qua- 
dratum A F , vel I K , dr propter ea P K maior erit , quam A F , vel / K. 

Quando vero reliangulum fub E G O in E H minus eft quadrato EG, tunc 
quidem oftendctur eodem progreffu quadratum P K minus ejfe quadrato A F , 
vel I K , quod erat propofttum . 


Nota: in Propof XXXIII. & XXXIV. 


Def. 2 . 
huius. 


f~\ Vomam ex hypoteft C A minor non eft medietate ipfius A F , eft que A H 
ad A G > vt C A , ad A F , ergo A H maior , aut aqualis eft medietati 
ffiut A G ,dr ideo A H maior , aut a qualis eft rcft duo H 6', quare 

E H , 


i- 

;JI „ 1 

i 
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E H , atque eius portio A H notuj 
minores Junt eadem G H ; ergo re- 
ll angulum fub E G A in A H ma- 
ius erit quadrato A G , atque I K 
maior er st quam A F. 

Simili modo , quia tam M H , 
quam E H excedunt ipfam G H , 
erit reti angulum fub M G E in E 
H maius quadrato A G , atque P 
R maior , 


Lem 3. 
huius. 


Lem.y. 


Lem. 3. 
hiliu*. 

Lc m. j. 
huius. 



Q? 


Notae in Propofit. XXXV. 

Via ex hypoteji axis A C minor eft [emi A F , erit A U minor medieta- 
te ipfius A G , & ideo A H mtnor erit H G : fiat igitur M H aqualis 
HGt&per M ( qua intra fuUionc cadet ) ad aximtrdinatim applicat* 

Sf ' dtua- 
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ducatur N n occurrens feltioniin N ,&n ,i quibus t unguntur N C , n C,dr 
cis aqtudi flantes dtamctrt P & P q extendantur, queri crctta P R ,dr p r . 

Oftcndcndum ejl P Jf^fubduplam effe ipfius P R , atq\ P R , (jr p r aquales efie 
inter Je , cr minima effe ereilorum quarumbbet Diametrorum eiufdem feCDo- 
Prop.6. nis ■ Sjtpniam vt H M ad M G ita ejl P £jad pR,&p<\ ad pt, erat au - 
huius, rem H M fubdupla ipfius M G , ergo Diameter P .Sjfubdupta ejl erettt eius P R , 
par iter que p q fubdupla ejl ipftus p r .• atque Diametri P 4 L, & P q aquales 
fuut inter fe , cum aqtte recedant ab axi A C , atque earum commune latus Jit 
C M . Pojlea quia tam E H , quam M H maiores non funt eadem H M , vel 
Lcm. j G H . ergo r e tt angulum Jub M G E in E H minus ejl quadrato. E G , & ex 
Imius, lem. 5 . P R minor ejl I K. 



Similiter quia tam E H , quam A H minor ejl eadem H M , ergo rcElan- 
& '""hui. S u,um fub E G A in A H minus ejl quadrato A G ,& I K minor ent , quam 
A F .tandem, quia tam V H , quam M H non ejl minor eadem G H , ergo re- 
l* m * 3 - clangulum V G M in M H maius erit quadrato G M , (fi i<!e* R Z maior erit, 
Lct,, j. quam P R,(fi Jic vlterius: quare P R minimum c[l laterum rellorum quarum- 
libet Diametrorum eiufdem hyperboles . 

^dcUt** h yP crlole l atus teBum altemus Diametri referire , quod xqualt-j 
U fit lateri reclo axis ; fed oportet s <-vt axis tranfuerfus A C minor fit me- 
dietate eius ereElt A F . 

ei 3j. hu. Re periatur Diameter P Q, qua fubdupla fit eius erelli P R, fit que C M la- 

tus , & fiat e G ad G A ,vt M H ad HA, & ducatur ordinattm applicat <lj 
ad axim e d , coniungaturque rccla d C , fr extendatur diameter a D paralle- 
la ipfi d C , cuius latus reclum fit a c . Dico a c aquale ejfe A F : quta e G 
ad G A fafta fuit vt M H,fiue G H ad H A, ergo reffangulum fub c G A in 
A H aquale ejl quadrato G A , ideoque cretlum a c aquale ent ereHo A F , 
quod erat propojitum . 


Lcm. 4. 

huius. 
Lem. j- 
huius. 


Dato 
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Dato Luere recio l K diametri hyperboles 1 L reperire latus reEtu»i—> prqp . 
alterius Diametri , quod aquale fit lateri reSlo 1 K : oportet autem-> , Addit. 
'Vt Diameter 1 L cadat inter axim , (efi aliam Diametrum , qua fiub- 
dupla fit fini ereili . 

Reperiatur Diameter J^_p , ejus JubdupU Jit fiti erelh P X , eiufque latus ex 35 .hu. 
Jit M C ; ergo ex hypothejl / L cadet inter axim A C , Diametrum p ’ 

& propterea terminus E lateris C E cadet inter A , dr M , igitur reperiri po- 
terit P" G , qua ad G E eandem proportionem habeat , quam maior M H ad 
minorem H E , dr vt prius , lateris C V ducatur diameter S T , cuius latus 
r ellum S Z : dico S Z aquale efie / A' : quia V G ad G E eji , -vt M H,Jeu 
G H ad H E , ergo rcitangulum fiub E G E in E H aquale efl quadrato G E , huius!" 
ideoque S Z. aquale l K ; quod erat propojitum. Lcm.j* 

Deducitur ex prima propojitione additarum quod in aliqua hyperbola reperi- hu ' u5- 
ri pofiunt tria diametrorum latera rella aqualia inter fe; Ji nimirum in hyper- 
hola , cuius axis C A minor JSt medietate eius lateris reili, reperiantur vtrin- 
que dua diametri b a , quarum Utera rella a C aqualia Jint ipji A F ; tunc 
qutdem trta HU latera rella aquaha erunt inter fit : reliqua vero latera rella 
diametrorum cadentium inter A , <$• a maiora erunt Utere relto A F \ & la- 
tera rella diametrorum cadentium vitra punitum a ad partes B maiora fiunt 
Utere relto a c > propterea quod magis recedunt ab omnium minimo latere re- ' 
lio P R. 

Simili modo in eadem hyperbola reperiri po fiunt quatuor diametrorum Utera 
rella aqualia inter fe , Ji nimirum ex fecunda propojitione additarum dato la- 
tere relto I K diametri 1 L reperiatur aquale U tus retium S Z alterius diame- 
tri S T , Jr ex altera parte axis ducantur dua alia diametri aque ab axi re- 
mota ac illa , erunt quatuor rella Utera earum aqualia inter fe , dl maiora— > 
quolibet Utere retlo diametri cadentis inter / , & S ad vtrafque partes axis : 
minora vero erunt quolibet latere reUo diametri cadentis vitra punitum l ad 
partes verticis A , vel tnfra punita S ad partes a, vt deducitur ex 35 . huius, 

SECTIO SEPTIMA 

Continens Propofit. XXXVIII. XXXIX. 

& XXXX. 

PROPOSITIO XXXVIII. 

I N hyperbole axis inclinatus fi non fuerit minor triente ere&i 
ipfius, erunt duo latera figurae axis minora, quam duo late- 
ra figura cuiuslibet inclinata coniugatarum , qua in eadem fe- 
dtione conlillunt , & duo latera figura inclinati proximioris axi 
minora funt , quam duo latera figura remotioris inclinati . 


Si 
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Si vero fuerit axis minor parte tertia fui credi afiignari po- 
terunt ad vtrafque cius partes duo squales diametri , quarum^ 
quslibet pars tertia fit fui eredi , atque duo latera figurx eiuf- 
dem minora funt duobus lateribus figura: cuiuslibet alterius dia- 
metri ad vtrafque eius partes in eadem fcdione cadentis : &duo 
latera figura: diametri ei propinquiores minora funt duobus la- 
teribus figura: remotioris . 



In eadem figura fupponatur prius hyperboles axis A C non minor fuo 
eredo , erit P Q_maior quam AC, & S T maior quam P Qj idcoqufc 
eredus ipfius A C minor erit eredo ipfius P Q_( 33. ex 7.; , & creatus 
ipfius P Qjninor eft credo ipfius S T ; igitur duo latera figurx A C mi- 
nora funt, quam duo latera figurx P Q^dc duo latera figurx P Qjnino- 
ra , quam duo latera figurx S T. 

PROPOSITIO XXXIX. 


D Einde fit A C minor quam A F , fed non fit minor tertia parteJ 3, 
eius ; igitur A H non erit minor tertia pane ipfius H C : & pro- 
pterea non eft minor quadrante ipfius A C ; ideoque C A in A H non^ 
eft minus quarta pane quadrati A C ; quare C A in A M quater fum- 
ptum ad C A in A H quater , nempe M A ad A H non habet maiorem, 
proportionem , quam quadruplum ipfius A C in A M ad quadratum A 
C. Et ponamus M m xqualem M A , componendo M H , ad H A , 
nempe M H in H A ad quadratum H A non habebit maiorem propor- 
tionem, 
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tionem , quam C M in M A quater lumptura vna cum quadrato C A > 
nempe quam quadratum C m ad quadratum A C ; ideoque M H in H 
A ad quadrarum H A minorem proportionem habet quam quadrat um_ 
C m ad quadratum A C . Et permutando M H in H A ad quadratum., 
C m , feu ad quadratum ex fumma ipfarum G M ; & M H , ad quod 
habet eandem proportionem quam quadratura C A ad quadratum lum- 
mr P & P R ( 1 7. ex 7. ) habebit minorem proportionem , quam- 
quadratum A H ad quadratum A C,feuqudm quadratum A C ad qua- 
dratum fumma» ipfarum A C , & A F ; igitur fumma ipfarum A C , & 
A F minor cft quam fumma ipfarum P Q^, & P R . Et quia M H maior 
cft quarta parte fumma: ipfarum M G , & M H ; ergo quadruplum C m 
in M H maius cft quadrato C m , 6 c ponatur V « iqualis A V ; igitur 
quadruplQ V M in C m ad quadruplum M H in C», fcilicct V M ad 
M H minorem proportionem habebit , quam quadruplum V M in C m 
ad quadratum C m : Si componendo V H ad H M , nempe V H in H 
A ad M H in H A minorem proportionem habebit , quam V M in C m 
quater fumptum , vel u m in m C bis fumptum cum quadrato C m f eo 
quod h m dupla cft ipfius V M qui omnia fimul ad idem quadratum C 
m minorem proportionem habet , quam quadratum C ». Ergo V H in 
H A ad quadratum C u, fcilicct quadratum ‘A C ad quadratum fummi 
ipfarum ST, & S Z ( 17. ex 7 . ) minorem proportionem habet quam 
M H in H A ad quadratum C», feu qnam quadratum A C ad quadra- 
tum fummi ipfarum P Q^P R ( 17. ex 7, ) quapropter P Q^, & P R fi- 
mul fumpti minores fuat , quam S T , & S Z fimul lumpti . 

PROPOSITIO XXXX. 

S it A C minor triente ipfius A F , erit A H minor dimidio 
ipfius H G , & ponatur M H aqualis dimidio H G 3 & du- 



camus 




1 
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camus perpendicularem , & diametrum. Dico , quod P Qje. 
qualis cfl trienti ipfius P R . 

Educamus inter P Qj, A C diametrum I L , & 'educamus C B ei x- 
quidiftantem . & perpendicularem BE, & fcccmus E / xqualem E A 
erit fumma ipfarum G E > & E H xqualis C /; cftque H E minor quam 
M H , qux quarta pars eft ipfius C m ; ergo fumma ipfarum M G, H E 
in MH quater fumptum minus cft quadrato C m : auferatur communi- 
ter M G , H E in M E quater fumptum remanebit quadruplum fumma* 
M G , H E in H E minus quam quadratum C / f quia M G , H E fimul 
fumptx , nempe M C vna cum A E in M E quater fumptum xqualc cft 
quadrato l m ; quod cft duplum M E , & aggregatum C E , A E,ncm- 
pc C / in / m bis fumptum ) igitur aggregatum MG,&HEinME 
quater fumptum ad aggregatum M G , H E in H E quater fumptum, ne- 
pc G E ad H E maiorem proportionem habebit , quam ad quadratum l 
C . & componendo M H ad H E , fcu M H in H A ad E H in H A 
habebit maiorem proportionem , quam M G , H E in M E quater fum- 
ptum cum quadrato / C ( qux xqualia funt quadrato C m ) ad quadra- 
tum / C : & permutando erit M H in H A ad quadratum C m , nempe 
ad quadratum fummx ipfarum M G , & M H , fcu quadratum A C ad 
quadratum fummx ipfarum P P R ( 17. ex 7. ) maiorem proportio- 
nem habebit , quam E H in H A ad quadratum / C ( quod cft xquale 
quadrato fummx ipfarum G E , E H ) quod erit vt quadratum A C ad 
quadratum aggregati ipfarum I L , I K : quapropter A C ad duo latera 
ngurx P Qjnaiorem proportionem habet , quam ad duo latera figurx I 
L . Et propterca duo latera figurx P Q, minora funt , quam duo latcra- 





1' 


figurx 
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figura; I L. Simili modo eftendctur , quod duo latera figura I L minora 
funt , quam duo latera figura: A C . 

Educamus poftea C X extra fegmentum A N ; & educamus diametru 
S T ei parallelam , & ad axim perpendicularem X V , erit aggregatum- 
G V, M H in M H quater fumptum maius quam quadratum C »,& ad- 
damus communiter aggregatum M H , G V in M H quater fumptum- ; 
oftcndeturvt antea , quod duo latera figura: S T maiora funt .quam duo 
latera figura P 

Oftcndetur quoque in reliquis diametris cadentibus ad vtrafque par- 
tes ipfius P Q in eadem fcdione , quod duo latera figura diametri ip(i 
P Qj>roximioris minora funt , quam duo latera figura remotioris. 


In Scaioncm VII. Propofit: XXXVIII. 
XXXIX. & XXXX. 

L E M M A VI. 

S I reEla linea HG bifariam feSla in D producatur aitcumque ad A t 
<& E y ita rvtD H non maior fit quam H E , r vel H A , 

E D maior Jit , quam DA: 
maius ejfe quadrato D A. 

J^uia E D maior ad minorem 
D A habet maiorem proportionem, 
quam D H non maior ipfa H A, 
ad H A , ergo componendo EDA 
ad D A maiorem proportionem ha- 
bet, quam D A ad A H, & pro- 
pter e a rea angulum fub extremis contentum ,fcilictt fub E D A in AH > ma- 
ius ejl quadrato D A . 

LEMMA VII. 

I lfdem pojitis , fi D H 

non minor fuerit quam E k P 

H A , rvel H E , fitqut lH * * h ~~Q 

H E maior , qudm H A : 
dico reElangulam fub E D 
A in A H minus ejfe quadrato D A. 

Tiat 


dico reElangulum fub E DA m H A 


E 

E A. 
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Fiat fi ft aquilis maiori H D , erit F. A difierentia minima fi A , (fi in- 
termedii H E minar , quam M A , qua efl differentia maxima M H , & mi- 
nima H A , d' A D maior ejl quam A H , ergo E A ad M A minorem pro- 
portionem habet , quam D A ad A H , & permutando E A ad A D habebit mi- 
norem proportionem , quam M A ad A H , & componendo E D ad D A mmo- 
proportionem habebit , quam M H , fine D H ad A H , efi iterum componendo 
E D A ad D A minorem proportionem habebit , quam eadem D A ad rl H , & 
propterea reffangulum fub E D A m A H minus ertt quadrato D A . 

LEMMA VIII. 


I lfdem pofitis fi D H maior fuerit , quam A H fied minor quam E 
H ) fueriufkt proportio E A ad A D eadem proportioni M A ad A 
H , dico retlangulum fub E D A in A H aquale effe quadrato D A : 
fi '-vero proportio illa maior fuerit } asel minor retlangulum fi militer qua- 
di ato maius , mei minus erit . 

Jiuia E A ad A D po- 
nitur vt M A ad A H , ^ 

componendo E D ad D A, . ■ ■? 

erit vt M H , fcu D H ad E K G 

H A , & itrrirm componen- 
di E D A ad l) A , erit vt 

D A ad A H tdr propterea reff angulum fub E D A i» A H «quale erit qua- 
drato l) A . 

.^gando viro E A ad A D maiorem proportionem habet , quam M A ad A 
H , tunc bu componendi E D A ad D A maiorem proportionem habebit , quam 
D A ad A Hi & propterea reffangu/um fub extremis ; fctUctl fub E D A iiLj 
A H matus ertt quadrato intermedia D A : non fetus quando E A ad A D 
minorem peoportionem habet , quam M A ad A H > oJUndciur rtcf angulum fub 
E D A in A H minus quadrate ex D A . J 

L E M M A IX. 

I n hyperhola , cuius axis A C , ereilus A F , prffetla H A , in- 
tercepta G A , centrum D , diameter l L , eiufque ereclus / K , 
& C E fit latus eiufdem , fitque diameter ffP , cuius ereElus P 
(ffp latus LO: dico quod retlangulum fub 0 D E m E H ab ipfoqua- 
drato D E , atque ffP Tffumrna laterum figura Diametri P Dab L 
1 K fumma laserum figura 1 L , asci ab ipfa CAF fimma Utemuua 
figura axis , ama deficiunt , asci a ma a qualia fiunt , aut ama excedunt . 
U.l ' ~ 'Et 
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Et primo reflangulum fi,b O D E in E H aquale fit quadrato D E , ergo 
ad hac duo fpatit aqualia tandem proportionem habebit idem reflangulum fub 
EDO in O E , fed vt redi angulum fub E D O in O E ad redi angulum fnb E 
D O in E H , ita tjl O E ad E H , ( propterea quod aquales altitudines ha- 
bent ) , igitur vt O E ad E H , ita tfi redi angulum fub E D O in O E ad 
quadratum D E , £r componendo O H ad E H , fiue redfangulum O H A ad 
redi angulum E H A eandem proportione habebit , quam redi angulum fub E D 
O in O E vna cum quadrato D E , feu quam quadratum D O ad quadratum 
Z> E , vel potius vt quadratum ex dupla D O ad quadratum ex dupla D E , 
nempe vt quadratum ex G O H ad quadratum ex G E H , quare permutando 
redi angulum O H A ad quadratum ex G O H eandem proportionem habebit , 
quam redfangulum ex E H A ad quadratum ex G E H , /eu vt quadratum ex Prop. i«. 
A C ad quadratum ex C A F , vel ex L I K ; fed vt reclango lum A H 0 ad 
quadratum ex G O H , ita eft quadratum ex A C ad quadratum ex X : 
quare idem quadratum A C eandem proportionem habet ad quadratum ex Qp 
R , quam ad quadratum ex C A F, vel ex I K L, & propterea quadrata ipft 
aqualia funt , o~ fumma laterum SfP R aqualis eft fumma laterum C A F , 
vel / L A'. 

Secundo fit redi annuti fub E D O in E H maius quadrato D E , tunc quidem 
idem re fi angulum fnb E D O in O E ad rcdlangulum fub O D E in E H mi- 
norem proportione habebit , quam ad quadratum ex D E , feu O E ad E H mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex D E ; & componendo 
fumpta eadem altitudine H A , quadruplicando poftrema quadrata , (f permu- 
tando , & ex 1 6. huius , idem quadratum A C ad quadratum ex Jifp R mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex C A F , vel ex LIA', 

& propterea fumma Jfp R mator erit , quam C A F , feu quam L / A". 

Tertio fit refl angulum fub E D O in E H minus quadrato D E , patet quod 
idem refl angulum fub E D O in O E ad refl angulum fub E D O in E H , feu 
O E ad E H maiorem proportionem habet , quam ad quadratum D E , (*r com- 
ponendo duflis prioribus terminis in A H , quadruplicando poftrema quadrata, 

T t permu- 
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permutando vt prtus , idem quadratum A C ad quadratum ex F, maiorem 
proportionem habebit , quam ad quadratum ex C A F , feu ex L I K , & pro- 
plerea fumma J^_P R minor erit , quam C A F , vel L I K , qua erat often- 
denda . 


Notx in Propofit .XXXVIII. XXXIX. 


Q V ia axis C A minor non efl triente eius eredi A F , ejlq ; HA ad AC vt C A 
ad A F , ergo H A aqua lis, aut maior eft parte tertia ipftus A G ; dr A H 
aqualis , aut maior erit , quam femiffls ipfius H G differentia illa- 
rum , eft que G H fecla bifariam in D , ergo H A aqualis , aut maior erit , 



Lem. 6. quam D H , ejlque H F maior quam H A , ergo pariter H F maior eft , quam 
D H , quare reO angulum fub F D A in A H matus erit quadrato D A , atque 
Lem. 9. fumma laterum f gura L 1 K maior, quam fumma laterum figura axis C A F. 

Similiter quia H M maior di , quam H F, erit quoque H M maior , quam 
D H, & propter ea ex lemma 6. cr 9. fumma R maior erit, quam fum- 
ma Ll K. 


02 


Notx in Propofit. XXXX. 

Via C A minor eft triente ipftus A F , eft que H A ad A G vt C A ad A 
F , ergo H A minor eft tertia parte ipftus A G , & minor femiffe diffe- 
rentia 
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rcntia H G , & ideo H A minor trit , quam H D : fetari ergo poterit H M 
aqualis D H , qua maior erit, quam A H , duc aturqi per M ad axim ordinatim 
applicata N M n occurrens fcltioniin punftisN n, a quibus i ungatur C N ,drC 



n 1 qfdemque aquidiftantes ducantur dua diametri P & p q > quarum la- 
tera retia P R ,& p r . Ofteniendum tft p J^/ut ertih P R , atque p q fui 
trt&i p r fublrlplam tft , fed duo figura latera P P R aqualia cffe ait er tus 
figura lateribus p q , p r , & infuper P P R minima effe laterutn figura 
cuiuflibtt alterius diametri ttufiem / iffionis , & latera figurarum minimis pro- 
ximiora , cffe minora lateribus figurarum remotiorum , 

Jgnsa H M ad M G tandem proportionem habet quam P Jfitd p R , -vel p Prop. 6. 
q ad p c,eftque H M fui tripla ipfius M G ( cum M H faci a fit aqualis H D) llujns - 
ergo P JQjp/ius P R , par i ter que p q ipfius p r fnbtripla efi : dr futo latera^ 
figura JifiP R aqualia lateribus Q p r alterius figura , cum diametri , & 
q p aque recedant ab axi , dr habeant latus commune C M. 

fiftod i ero fiamma laterum figura gjl R minima fit reliquarum fkmmarn 
laterum figura cuiuflibtt diametri fic ofiendetnr . 

Quta A H , dr E H minora fiunt, quam H M , fine D H , ergo rtll angulum Lem.7. 
fub E D A m A H minus efi quadrato D A ,& fumma L 1 K minor efi fam- L cm 
maC AF. 

Pariter quia M H aqualia efi H D , dr H E minor eadem , ergo ambo no n ( Lcm -7- 
erunt matores eadem D H , ergo rell angulum fub M D E in E H minus erit un ' 9 ' 
quadrato D E , atque fumma JifiP R minor erit , quam L 1 K. 

Rnrfius quia y H maior , efi quam M H', feu quam D H , erunt illa /w*_> 
minores eadem D H , ergo, reet angulum fub V D M in H M maius erit qua- ' m ' 9 ' 
drato D M , atque fumma T S Z maior erit , quam fumma JfP R . 

In hyperbola reperire diametrum , cuius figura latera aqualsa fint lateribus PROP.j. 
figura axis ; oportet autem vt axis A C minor fit triente crclli eius . Reperta- Addit. 
tur diameter P g^fubtripla erclli eius P R , tiufque latus fit C M , & fiat e 
AodAD,vtM A ad AH, dr lateris C C ducatur diameter a b , cuius ere- 
ilus a c . Dico hanc efie diametrum quafitam : quia c A ad A D eandem pro- 
portionem habet , quam M A ad A H , erit reliangulum fub c D A tn A H 

T t 2 aquale 
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b a c aqualis erit laterum figura 



3 K K r. 


r 


a 


PROP.4. in eadem bjperboU data diametre 1 L referire aliam diametrum ita vt 
Addit. e j us figura latera aqualia fiat lateribus figura data diametri I L s oportet au- 
cx tem vt 1 L cadat inter axim , (fi diametrum P S^fubtriplam eius crclii . Sit 
huius. C E latus diametri I L , (fi C M , fit latus diametri P i? , (fi quia punffttm 
E cadit inter M , (fi A , erit H E minor , quam H M , vel D H : fiat V E 
Lcm8. td£ D tV( M £ ad E H, ergo reti angulum fub V D E in E H aquale erit 
quadrato E D, (fi ex lemma 9. fumma laterum T S Z aqualis erit fumma la- 
terum LIA'; quod erat propofitum . 

Facite colligitur ex 5. additarum, quod in hyperbola cuius axis fubtripla fit 
erelii eius affignari po fiunt tres fumma laterum figurarum trium Diametrorum 
qua aquales fint inter ft . Ex 4. vero additarum in eadem Hyperbola afignari, 
po fiunt qua tuor fumma Uterum figurarum qua tuor diametrorum , qua aquales 
fint inter fe . 

Deinde fit A C minor , quam A F , fcd non fit minor eius triplo , er- 
go A H non erit minor triplo H C , &c. Textus mendofus omnino corrigi ^ 
debuit , nam ex contextu fcquenti deducitur A C non tripU minor ,fed minor 
parte tertia fupponi debere ipfius A F . 



SECTIO 
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SECTIO OCTAVA 

Continens Propofit. XXXXIIII. XXXXV. 
& XXXXVI. 


I N hyperbole fi quadratum axis inclinati minus non fuerit di- 
midio quadrati ex differentia ipfius , & fui eredi , vtiquo 
quadratum diametri figurae eius minus eft , quam quadraturtu 
diametri figura; cuiufcumque alterius inclinati eiufdem fedionis. 

XXXXVI. Si vero minus fuerit cadent ad vtrafquc partes 
eius dus inter fe squales diametri, quarum vniuscuiuflibet’ qua- 
dratum squale eft quadrato exceflus fui eredi , & quadratunu 
diametri figura ipfius minus eft quam quadratum diametri figu- 
rx cuiuflibet alterius inclinati ad vtrafque eius partes cadentis : 
& diameter figurx inclinati proximioris illi minor eft quam dia- 
meter figurx inclinati remotioris. 


Iifdem figuris manentibus fupponatur prius A C non minor quam A Demonfl 
F; ergo P Qjion erit minor quam P R ( j 8. ex 7. ) & duo quadrata A ptop-44* 
C , A F nempe diameter figurx A C minor eft quam diameter figurx P 

“ Qj & 
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Qj & pariter diameter figurat P Qjpinor eft , quam diameter figurat S 
T . Sit iara A C minor quam A F , & cius quadratum non minus dimi- 
Dcmonft. dio quadrati cxceflus ipfius A F fuper A C . Et quia A C ad A F can- 
prop +5- dem proportionem habet , quam A H ad A G j ergo duplum quadrati 
A H non eft minus quadrato H G ; ergo M H in H A bis fumptum ma- 
ius eft quadrato H G , & addatur communiter duplum G A in A H fiet 
duplum fummx GA.MH.vclCMinAH maius quam duplum G A 
in A H cum quadrato H G, fcu quam quadratum G A cum quadrato A 


H : quare duplum C M in M) A ad duplum C M in A H , fcu M A ad 
A H minorem proportionem habet, quam duplum C M in M A ad qua- 
dratum G A vna cum quadrato A H : & componendo habebit M H ad 
H A , feu M H in H A ad quadratum A H minorem proportionem quam 
duplum C M in M A cum duobus quadratis ipfarum G A, & A H( qux 
omnia fimul xqualia funt quadrato M G cum quadrato M H ) ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H t & permutando M H in H A ad qua- 
dratum G M cum quadrato M H f nempe quadratum A C ad duo qua- 
drata laterum figura: PQJ fiue ad quadratum diametri figura: P Qf 17. 
ex 7. ) minorem proportionem habebit , quam quadratum H A ad qua- 
drarum A G cum quadrato A H , feu quam quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figura: eius ; igitur quadratum A C ad diametrum figura: 
P Qjninorem proportionem habet , quam ad diametrum figura: A C: & 
ideo diameter figura: P Qjnaior erit diametro figura: A C. Prxterea, 
quia duplum quadrati M H maius eft quadrato H G ; ergo V H in M H 
bis maius erit , quam quadrarum H G : & oftendetur ( quemadmodum-, 
diximus ) iqnod diameter figiirx S T maior fit quam diameter figurx P CL 


tttC 


PROP. 
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PROPOSITIO XXXXVI. 

S it poftea quadratum A C minus dimidio quadrati ex differentia ipfa- 
rum C A , & A F ; erit duplum quadrati A H minus quadrato H G 
& ponamus duplum quadrati M H xquale quadrato H G : & educamus 
ad axim perpendicularem N M , & iungamus N C ; & ducamus diame- 
trum P Q parallela ipfi N C, erit H M ad M G, vt P Qad P R , & pro- 
a pterca quadratum P Qdimidium erit quadrati exceffus ipfius P R ; ergo 
P Q_cft vna aequalium : ponatur infuper inter A , & P diameter I L , & 
conftrudlio perficiatur, vt prius . Et quia duplum quadrati M H arquale 
eft quadrato H G , erit duplum M H in H E minus quadrato H G , & 
ponatur communiter duplum G E in E H ; igitur duplum aggregati M G 
m E H minus eft quadrato G E cum quadrato E H , & oftendetur que- 
madmodum diximus antea , quod quadratum diametri figura P Q mi- 
nus fit quadrato diametri figura I L ; & quadratum diametri figura I L 
minus fit quadrato diametri figurc A C . 


Deinde ducatur diameter inclinata ST extra fegmentum A P ,Sc C X ei 
parallela, & ad axim perpendicularis X V: & quia duplum quadrati M H 
atqualc eft quadrato H G erit duplum V H in H M maius quadrato H 
G : ponatur communiter duplum G M in M H , fiet duplum aggregati 
V G , M H , in M H maius quadrato M G cum quadrato M H : quare 
duplum aggregati V G , & M H in M V ad duplum aggregati V G , & 
M H in M H , nempe M V ad M H minorem proportionem habebit , 
quam duplum aggregati VG,&MHinMVad quadratum G M cum 
quadrato M H : & componendo oftendetur ( quemadmodum antea di- 
&um eft) quod quadratum A C ad diametrum figura PQjnaiorcm pro- 
portionem habeat , quam ad diametrum figura S T. Eadem prorfus co- 
tingent in reliquis otnnibus diametris. Quapropter diameter figura P Q 
minor eft diametro figura cuiuslibet diametri ad vtrafque eius panes in 
eadem fe&ione exiftente , Quod erat oftendendum . 

In 
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In Scelionem VIII. Propofit. XXXXIIII. 
XXXXV. & XXXXVI. 

L E M M A. X. 

S I retl« line« G H bifariam feB« in D addantur fegmenta fi A , 
(gfr H E atque proportio dupli E H ad H G eadem fuerit propor- 
tioni G H ad fJ A : dico duplum rect anguli ex G A , (efr H E m H 
A «quale ejfe quadratis ex G A , (gff ex A H : fi 'vero proportio illa 
maior fuerit , erit quoque reEtangulum maius quadratis : fi r uer'o propor- 
tio fuerit minor , reclaugulum minus erit quadratis . 

Primo qui t li duplum E H ad H G , eft vt G H ad H A , ergo duplum re- 
di anguli E H A equule erit quadrato G H , cr addatur communiter duplum-t 
reU anguli G A H , ertt duplum— 

rc It anguli ex fumma G A, & E H f A . P , 

in A H aquale duplo relf anguli G G H 

A H cum quadrato G H ; his vero P ^ , . , 

fpatys aquantur quadrata cxG A, ® 

& ex AH, ergo duplum rell an- 


guli ex fumma G A , E H in AH aquale erit duobus quadratis ex G A , dr 
iex A H. 

Secundo , quia duplum E H ad H G , maiorem proportionem habet , quam 
G H ad A H , ergo duplum redi anguli E H A matus ejl quadrato G H, & ad- 
dito communiter duplo redi anguli G A H , erit duplum redi anguli ex G A , E 
H in A H maius duobus quadratis ex G A , dr ex A H . 

Tertio , quia duplum E H ad H G minorem proportionem habet, quam G H 
ad A H , ergo duplum redi anguli E H A mtnus eft quadrato G H , dr addito 
duplo redi anguli G A H , ertt duplum reti anguli ex G A , E H in A H minus 
quadratis ex G A , (f ex A H . 

L E M M A XI. 

S / retia linea G H fecctur exterius m A , E , fit eadem G H 
differentia nedum fegmentorum G £ , (ef £ H , fed etiam duo- 
rum figmentorum G A , (ft? A H : dico quod quadrata ex maximo , 
(df ex njno intermediorum figmentorum , fciltcet ex G E , (gfr ex E H 
«qualia fient quadratis ex 

reliquo intermediorum , (gfr E A ® 

ex minimo fegmento ,fci- M. h g 

licet ex G A , <gr ex A 
H n.na cum duplo retia- 

guli 
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guli ex fumma extremorum , ari intermediorum in differentiam mini- 
morum fegmentmnm ,fcilicet ex G A cum H E m E A. 

duplum rcAtnguli G A H cum duplo reAonguli G A E aquatur duplo 
reAanguli fub G A in ll E .addito comuntur duplo reAanguli H E A erit du- 
plum re A unguli G E H ucjuule duplo reAanguli G A H eunt duplo reAanguli ex 
fummu G A , H E in E A ; & uddito communi quadrato G H , erit duphtm-j 
tcA unguli G E H cum quudruto G H ,Jii licet duo quudrutu ex G E, & ex E 
H , erunt uquuliu illis om- 
nibus fputijs , fc i Itcct duplo . w 

r e A unguli ex fummu G A, - 

H E in E A cum duplo re- E _ 

A unguli G A H fmul cum 
quudruto ex G H: fed duplo 

reAunguh G A H cum quudruto G H uquuliu funt duo quudrutu ex G A , 
& ex A H, ergo duo quudrutu ex G E, & ex E H uquuliu erunt quadruus ex 
G A .& ex A H cum duplo rcAunguli ex G A & H E in E A , quod er ut 
ojlendendum . 




H' 


L E M M A XII. 

1 5 V hyperbola , cuius axis A C , ereBus A F, prxfeBa CG, EIA, 
centrum D , arjue diameter I L , eiufque ereBus 1 K , (efr latus 
C E , paritercjue altera diameter QP , cuius ereBus P (ffp latus 
C O : dico quod duplum reBanguli ex G E cu 0 Ei in Ei E d duobus 
quadratis ex G E , (ffp ex E H ; nec non quadrata QP , ffp P late- 
rum ffgurx diametri Qj> d quadratis ex L !,<&ex 1 K, -vel ex C A, 
(ffr cx A F , ama depetunt , aut ama aqualia funt , rvel ama exce- 
dunt. 



i 




Vu 
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Sjtia duplum relianguh ex G E, O Hin H E aquale eft quadratis ex G E 
CT ex E H , ergo idem reB angulum , cuius altitudo G E , dr O H » bafis neri 
O E bis fumptum ad duplum reclanguli , cuius altitudo G E , 0 H , bafis nero 
H E , fcu O E ad H E eandem proportionem habet , quam duplum reti anguli 
ex G E , & O H in 0 E ad quadrata ex G E , & ex E H : auare componen- 
Lem. n . do 0 H ad E H ,feu 0 H A ad E H A eandem proportionem habebit , quanta» 
huius, duo quadrata ex G 0 , dr ex 0 H ad duo quadrata ex G E , CT ex E H , dr 
permutando O H A ad quadrata ex G O , dr ex O H , feu quadratum ex A C 
17 . huius. q HA J rttM ex J£j> t( jr ex P E eandem proportionem habebit , quam reOan- 
lbidcm. gulu E H A ad quadrata ex G E, dr ex E H > fcu critvt quadratum A C ai 
quadrata ex I L , & ex l K , net ad quadrata ex C A Cr ex A F : quatio, 
duo quadrata ex Jfp , & ex R P aqualta funt duobus quadratis ex l L,& 
exi K , vel ex C A , & A E. 



r \ O rAr .'A V »■»**•: A vr«f m. 

Secundo quia duplum re & anguli exG E , 0 Hin H E minus ponitur quadratis 
ex G E, & ex E H, igitur idem fpatium fcilicct duplum reB anguli ex G E, & 
O H in O E ad duplum reltanguli cxGE,drOHtnHE, ftue O E ad H E 
maiorem proportionem habet , quam duplum reltanguli ex G E,0 H in O E ad 
quadrata ex G E ,& 0 H,& nt prius componendo , ex lemmate 11 dr permu- 
tando, ex 17 . huius ; idem auadratum A C ad quadrata ex JfP , & ex P R 
maiorem proportionem habeiit quam ad quadrata ex / L , & ex I K , vel ad 
quadrata, ex C A,& ex A F : quapropter quadrata ex Jf P , dr ex P R mi- 
' nor a erunt quadratis ex IL,dr ex IK, nel quadratis ex C A , CT ex A F . 

Tertio quia duplum reB anguli ex G E,0 Hin H E matus efi fumma qua- 
dratorum ex G E,& ex E H , igitur, eodem progrefu, habebit quadratum A C 
ad fummam quadratorum ex JifP , & ex P R minorem proportionem , quam-i 
ad fummam quadratorum ex l L , dr ex l K , nel ex C A , dr ex A F : & 
propterea fumma priorum quadratorum maior erit fumma pojleriorum, nt fue- 
rat propoftum. 

-C- Wf Nota 


J 
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Notar in Propofit. XXXXIV. Sc XXXXV. 


/'"V Via C A maior tft , quam A F , vel fi minor efi quadratum ex C A , 
minor non efi dimidio quadrati ex differentia C A , dr A F , efi que H 
A ad A G vt A C ad A F , (fi H A ad G H , vt A C ad differen- 
tiam ipfarum A C , A F , ergo quadratum H A ad dimidium quadrati G H 
erit vt quadratum A C ad dimidium quadrati ex differentia ipfarum A C, dr 
A F , quare quadratum ex H A minor non erit femiffe quadrati H G , tdeoq ; 


duplum quadrati A H minor non erit quadrato H G , efique duplum relf anguli 
E H A , vel M H E maius duplo quadrati AH, feu maius quadrato H G ; 
propterca duplum E H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H Len. io. 
ad H A, ticoque duplum re 8 anguli ex G A, H A in A H maius erit quadra- 
tis ex G A , & ex A H , & infuper fumma quadratorum ex 1 L , & ex 1 K 
maior erit , quam fumma quadratorum ex C A , & ex A F . 


Nota? in Propofit. XXXXVI. 


02 


Via quadratum axis C A minus efi femifie quadrati ex differentia ipfa- 
rum A C , dr A F , efique H A ad A G , vt C A ad A F , atque G H 
efi differentia ipfarum A H , & A G , igitur quadratum ex A H 

V u 2 minus 
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minus eft fmtffe quadrati G H: fiat iam quadratum ex M H aquale femiqua- 
drato ex G H , & Uteris C M fiant duo diametri Qj’ , & q p , eorumqucj 
er dia fint P R > & p r : dico duitas diametros aquales ejfie , & quadratum . -* 
ex P Qjtquale ejfe quadrato ex differentia tpfiarum P Qj & P R. 



Quia vt M H adG M , ita e/l diameter Q_P ad eius eredum P R , ergo 
ex 6. hu. antecedentes ad terminorum differentias , erit M H ad H G , -vt 

p Qjd differentiam ipfarum P Qj,&P R,& pariter eorundem quadrator 
proportionalia erunt , e fi que quadratum ex H M aquale femiquadrato ex 
G H , ergo quadratum ex P Qjtquale erit femiquadrato ex differentia P 
& p R , (fi fic quadratum e x p q aquale erit femiquadrato ex differentia ip- 
farum p q & p r i & funt diametri P £^, (fi p q aquales , cum aque rece- 
dant ab axi , & habeant latus commune C M. 

Secundo dico quod fumma quadratorum ex JfP , (fi ex P R minor e fi qua- 
libet aha fumma quadratorum laterum figura alterius diametri . 

Quia duplum redanguh M H E minus e fi duplo quadrati M H , feufingu- 
lari quadrato ex G H , ergo duplum M H ad H G minorem proportionem ha- 
bet , quam G H ad H E , ergo duplum relt anguli ex G E , (fi M H in E H 
*huiu!° "tinus erit fumma quadratorum ex G E , & ex E H & propterea fumma qua- 
Lcin. is. dr alorum ex Q^P , (fi ex P R minor erit fumma quadratorum c* 1 L , & ex 
huius, j jf _ 

Tertio , quia duplum relt anguli ex E H A minus tft duplo quadrati M H > 
ffeu fingulari quadrato ex G H , ergo duplum E H ad H G minorem proportio- 
nem habet , quam G H ad H A, ergo duplum rellanguliex G A, E H in A H 
L«m*is. minus erit fumma quadratorum ex G A , (fi ex A H : quare fumma quadra- 
huius. torum ex l L , (fi ex I K minor erit , quam quadratorum fumma ex A C , & 


Lem io 
huius 
Leni, i s 
huius. 


ex A F . 

Quarto quia duplum reUanguli V H M maius eft duplo quadrat! ex M H, 
fu fingulari quadrato ex G H , ergo duplum V H ad H G maiorem proportio- 
nem habet , quam H G ad H M , & propterea duplum relfanguh ex G M , (fi 
y H in M H maius erit fumma quadratorum ex G M > & ex M H > & ideo 
fumma quadratorum ex T S , (fi S Z maior erit quadratorum fumma ex Jf 
P , & ex P R , (fi fic de reliquis : quare fumma quadratorum ex Q_P > & ex 
P R minima eft omnium , Vt fuit propofitum . 


In 
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In hyperbola reperire diametrum , cuius figar* duo tjuadrara laterum p ROp . 
aqualia fint quadratis laterum figurx axis : oportet autem ut quadra- 5 . Addit. 
tum axis C A minus fit femiquadrato ex differentia laxcrum fgar.e eius 
C A , & A F . 

Fluta ex hypothefi quadratum axis A C minus ejl femiquadrato ex differen- 
tia laterum figura d C , A F , vt in nota propojit. 4 6. ditium ejl > quadratum 
tx A H minus eft femiquadrato ex G H : fiat duplum e H ad H G , vt G H ^ em 
ad H A , & Uteris C c ducatur diameter b a, cuius trcttus c a, ergo duplum huius. 
reif anguli ex fumma G A ,C H in A H aquale eft fummt quadratorum ex G A, lem. n. 

ex A H, & fumma quadratorum ex a b , & e x a C aqualis erit quadrato- lmms ' 
rum fumma ex A C , & ex A F , quod erat oftendendum . 

In eadem hyperbola diametrum reperire , cuius figura duo quadratos PROP.d. 
laterum aqualia fint quadratis laterum figura data diametri 1 L : opor- Ac ^‘ r 
tet autem ut 1 L cadat inter axim , (gfr diametrum P Qj cuius qua- 
dratum fubduplum fit quadrati ex differentia P Q_, fifr ex P Jf. 

Sit C £ latus diametri I L, & fiat duplum V H ad H G , iit G H ad H E, 

& ponatur S T diameter lateris C y , cuius erectus fit S Z : erit igitur dupli Lem. l0 , 
reti anguli exGEi&VHinE H aquale quadratis ex G £ , & ex E H , & 
propterea fumma quadratorum exT S , & ex S Z aqualis erit quadratorums ljj*j*** 
fumma ex L l ,& ex 1 K , quod erat propofitum . 

Deducitur pariter ex 5 . propojit i one additarum in eadem hyperbola tres dia- 
metros reperiri poffe , quarum laterum fumma quadratolum aquales fint in- 
ter ft. 

Et ex 6. propofitione additarum deducitur , quod quatuor diametrorum ciuf- 
dem hyperbola Uterum fumma quadratorum aquales efie posfunt inter fe. 
a Et educamus inter A P inclinatam I L : quia quadruplum quadrati M 
H atquale eft quadrato H G,&c. Suppleri debent ea , qua deficiunt , alioqui 
conftruttio tmpcrfctla efiet : duci igitur debet C B parallela diametro 1 L , 
qua occurrat /titioni ad punilum B , a quo ad axim perpendtcuUris ducatur 
B E fecans axim in E . 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXXXI. XXXXVII. 

& XXXXVIII. 

a TN ellipfi duo latera figura* maioris axis tranfuerfi minora funt 
X duobus lateribus figura* cuiuslibet alterius diametri , & duo 
latera figura: diametri axi maiori proximioris, minora funt duo- 
bus lateribus figurae diametri remotioris . 

xxxxvn. 


W 
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XXXXVII. Si vero duplum quadrati A C maius non fuerit 
quadrato ex fumma duorum laterum fua: figura; vtique quadra- 
tum diametri fu* figura; minus erit quadrato diametri figura: cu- 
iuflibet alterius diametri eiufdem fedionis , & quadratum dia- 
metri figura» proximioris axi minus erit quadrato diametri figu- 
ra: remotioris. 

XXXXVIII. Si autem duplum quadrati axis tranfuerfi maius 
fuerit quadrato ex fumma duorum laterum fua: figura, arquidem 
reperientur ad vtrafque eius partes duae diametri a:quaks,& cu- 



iuslibet carum quadratum bis fumptum a:quale erit quadrato ex 
fumma duorum laterum fua» figura ; & quadratum diametri fux 
figura minus eft quadrato diametri figura alterius cuiufcunquo 
diametri exiftentis in eodem quadrante eiufdem fedionis ; & 
diameter figura proximioris minor eft diametro figura remo- 
tioris . 


PROP. 
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atahM^bt ftisiip . . . .n.,'. : > . 

PROPOSITIO XXXXI. 

I N ellipfi A B C fit A C axis maior , &^ 0 minor , & fint P 
Q^, & S T dux aliae diametri , fitque A F ere&us ipfius A 
Cj&PR ere&us ipfius P C/, & O /ipfius y O. Dico quod 
C F minor eft , quam Qjl , & Qjl , quam T Z , & T Z , 
quam yf. 

Ducantur A N , A X ordinatim applicor* ad diametros P Q^ S T > 

& dux ad axim perpendiculares N M , X V , & intcrceptx A G, C H. 
b Quia quadratum A,C ad quadratum y O , nempe A C ad A F eandem- 

proponionem habet , quam C G ad G A , (eu ad C H habebit quadra- Defin. i. 
tum C A ad quadratum C F fummx ipfius C A , ciufque eredi eandem 
proportionem , quam quadratum C G , nempe C G in A H ad quadra- 
tum G H : & quadratum A C ad quadratum jO eandem proportionem- 
habet, quam G C in C H ad quadratum C H: eftque quadratum y O ad 
quadratum fummx y f , vt quadra- 
tum C H ad quadratum H G ; er- 
go quadratum A C ad quadratum 
y /c(l , vt C G in C H minorem 
ad quadratum H G ; fed quadra- 
tum A C ad quadratum C F ean- 
dem proportionem habet , quam- 
G C in maiorem A H ad quadra- 
tum G H i igitur A C ad C F ma- 
iorem proportionem habet , quam 
ad y f: & propterca C F fumma- 
AC , & ereCti illius minor eft , 
quam y f, qux eft fumma y O , & 
credi illius . Et quoniam C G in- 
M H, quod minus eft, quam C G 
in A H ad quadratum HG eandem 
proportionem habet , quam qua- 
dratum A C ad quadratum Qjl 
fummx diametri , & credi ipfius 
P Q_( 1 6. ex 7. ) quare quadratum 
A C ad quadratnm C F maiorem 
proportionem babebit , quam ad 
quadratum QJl , & proptcreaC F 
minor erit, quam Qjl . Et quoniam 

C G in V H ad quadratum H G eft vt quadratum A C ad quadratum 
T Z ad quam ordinatim applicatur A X fitf.cx y.) erit C F minor quam 
T Z: cumque C G in H M ad quadratum H G maiorem proportionem- 
habeat, quam G C in V H ad quadratum idipfum H G habebit quadra- 
tum 


ar 



1 


r 
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tum A C ad quadratum QR maiorem proportionem quam ad quadratu 
T Z. Et pariter oftcndctur , quod quadratum A C ad quadratum T Z 
maiorem proportionem habet [, quam ad quadratum yf; quapropter C F 
minor eft quam QJl , & Q_R minor , quam T Z , Sc T Z minor , quam 
y f. Quod erat oftendcndum. 


PROPOSITIO XXXXVII. 


I 

3 




I N eadem figura fi duplum quadrati A C maius non fuerit 
quadrato fumma: C F. Dico , quod diameter figura; eius 
minor eft diametro figurae QJ> R , & diameter figura QJ 5 R 
minor eft diametro figura T S Z, . 


Quoniam duplum quadrati A C non excedit quadratum fumm* C A 
F i ergo duplum quadrati C G , nempe G C in A H bis fumptum non., 
excedit quadratum H G , & propterea C G in H M bis fumptum minus 
eft quadrato H G : tollatur communiter duplum M G in H M remanebit 

duplum 
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dapium H-M m C M minus duobus quadratis ex M H , & ex G M : & 
propterea A M m M C bis fumptutn ad H M in M C bis iumptum , nC- 
pc A M ad M H habebit maronem proportionem, quam duplum A M 
in M C ad duo quadrata cx H M . Se ex G M : & componendo A H ad 
H M , ieu quadratum A H ad A H in H M maiorem proportionem ha- 
bebit quam duplum A M in M C cum duobus quadratis cx H M , & cx 
MGf qu* omnia fimul xqualia funt duobus quadratis C G , & H C ) 
ad duo quadrata M H , & M G ; igitur quadratum A H ad A H inHM 
maiorem proportionem habet, quam duo quadrata C G, & C H ad duo 
uadrata H M , & G M , & permutando quadratura A H ad duo qua- 
rata C G , & H C , fcilicet quadratum A C ad quadratum diametri 
figurat cius maiorem proportionem habet , quam A H in H M ad duo 
quadrata M G , & M H , feu quam quadratum A C ad quadratum dia- 
metri figurae P Q/ 19. ex 7 . ) quapropter diameter figura: P Qjnaior 
eft diametro figura: A C. Ducatur poftea diameter S T , & ad eam or- 
dinatim applicata A X,& ad axim 
perpendicularem X V . Et fiqui- 
dem G M minor eft , quam V H 
cum A G , & C H fint aequales , 
erunt duo quadrata H M , & M G 
maiora duobus quadratis H V , V 
G : htec autem maiora funt quam 
duplum V H in V d : ergo duplu 
M V in V d ad duplum H V in V 
d , nempe V M ad V H maiorem 
proportionem habet , quam duplu 
M V in V d ad duo quadrata ex 

V H , & ex V G: & componendo 
M H ad H V , feu M H in H A 
ad V H in HA maiorem propor- 
tionem habebit , quam duplum M 

V in V d cum duobus quadraris ex 

V H , & cx V G , qua: omnia fi- 
mul funt vt duo quadrata M H, & 

M G ad duo quadrata V H , & V 
G : & permutando M H in H A 
ad duo quadrata H M , & G M , 
feu vt quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figurae P Qj 1 9. ex 
7,) maiorem proportionem habebit, qulm V H in H A ad duo quadrata 

V H , & V G , feu quam quadratum A C ad quadratura diametri fi<*ura: 
s T ( 19. ex 7.; quare diameter figurae S T maior eft diametro figura- 
P Qi, Poftea quia rOcft media proportionalis inter A C , 8e A F erit 
quadratum A C ad quadratum y O, vt A C ad A F, nempe vt C G ad 
C H , feu vt C G m C H ad quadratum CH ,4 quadratum j O ad fum- 
mam quadratorum 7O ,& O f ,|nempc ad quadratum diametri fuae figura: 
eft vt quadratum H C ad quadratum C O cum quadrato H C* quare ex 

X x a:quali- 





1 
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squalitate quadratum A C ad quadratum jdiametri figura: y O eandem- 
proportionem habet , quam C G , fcu A H in H C ad duo quadrata ip- 
fius C G , atque ipfius C H : igitur A H in H V maiorem ad duo qua- 



drata ex V G minori , & ex V H, feu vt quadratum A C ad quadratum 
diametri figura? S T ( 19. ex j. ) maiorem proportionem habebit , quam 
A H in H C minorem ad duo quadrata ex G C , & C H maiora , fcili- 
cet vt quadratum A C ad quadratum diametri figura? y O ( 19. ex 7 . ) ; 
igitur quadratum diametri figura; jO maior eft quam quadratum diametri 
figurae S T. Si vero G M non fuerit minor quam V H,- vtique duo qua- 
drata ex G M , & M H non erunt maiora duobus quadratis ex V G , & 
ex V H at A H in M H ad duo quadrata ex G M , & ex M H , nempe 
quadratura A C ad quadratum diametri figura: P habebit maiorem- 
proportionem , quam A H ad H V ad duo quadrata ex V H , & ex V 
G , fcilicet vt quadratum A C ad quadratum diametri figura? S T ; igi- 
tur diameter figura? S T maior eft diametro figura? P Eadem pronus 
oftendentur, quando pun&um V cadit vitra pun&um D ad partes A in- 
ter pundta D » & M . Et hoc erat propofitum . 


PROP. 


I -* •' 
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PROPOSITIO XXXXVIR 

r ‘ ' : Pv •' P >» >-■ ■ : H i . r . fct. 




garurque A N , eiufque diameter P Qewendltw , erit H M ad M C* 
vt P Qjid P R f 7. at 7. ) ; ergo , & quidratufii H M ad quadratum H 
G ent , vr quadrarum P Qjd quadratum P R , & quadratum H M ad 
duo quadram ex H M , & ex M G eandem proportione habebit, qniiAi 
quadratum P Q^d quadratum diametri fu* figurat : educatur poftea diti 
1 L „ A ’ * B .’ & eredum illius fit" [ K ad quim ordinarim*, 
dudta fit A B , & ad axim perpendicularis fit B B erit quadratum M 
nec non G H in ji O «quale dimidio quadrati H- G «• igitur G H ad M 
- ' Xx * Hcrit 
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H erit vt M H ad H D : & comparando homologorum differentias erit 
MGadMD,vtGHadHM:& propterca dj? utnGH 
quadruplum HDinDMcft aequale duplo G MinMH. & 
duplum G M in M H maius erit quam duplum G E m MH, ponatur 
communiter duplum E M in H M cum quadruplo quadrati M D , & fiat 
P 4 *qualis D M > fiet duplum E d in M H maius quadrato H M cum 



quadrato M G ; igitur d E in E M bis fumptum ad duplum E d in M H • 
nempe E M ad M H minorem proportionem habebit , quam duplum d 
EinE M ad duo quadrata ex M G > Se ex MH: & componendo E H 
«d M H, feu E H in H A ad M H in H A minorem proportionem habe- 
bit , quam duplum d E in E M vna cum quadratis ex M H , & ex 
M G , quae aequalia funt duobus quadratis H E, & G E ad duo quadra- 
ta ex M G , & ex H M. Et fic pariter oftendetur , quod quadratum H 
A ad H E in H A minorem proportionem habebit > quam duo quadrata 
ex H A , St ex A G ad duo quadrata ex H E , & ox E G. Atque de- 
monftrabitur quemadmodum antea di&um eft , quod quadratum diame- 
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cri figurae P Q minus eft quadrato diametri figurae I L , & quadratum* 
diametri figura; I L minus eft quadrato diametri figura; A C. Ponitur 
poftca diametri S T,& y 0 vitra diametrum P Q^fitque A X ordinatim 
applicata ad diametrum S T, Sc V X ad axim perpendicularis fit, oftcn- 
dctur ( quemadmodum in procedentibus didhim eft ) quod diameter fi* 
gurae P Qjninor fit diametro figura: S T , & diameter figura: S T minor 
fit diametro figurae j O , vbicunque fecct ad axim perpendicularis X V 
jpfam A C. Et hoc erat oftendendum. 


In Scttionem IX. Propofit. XXXXI, 
XXXXVII. & XXXXVHI. 

LEMMA. XIII. 


H 


O E 


H. 


O E 


S I refla lima G H fecetur bifariam in D , (^ tum bifariam in O , 
E , atque fat G a aqualu H E ; fi quidem proportio dupli O H 
ad H G eadem fuerit proportioni G H ad H E , erit duplum reflan- 
guli ex differentia ipfarum E H , G O in H O aquale quadratis ex G 
0,@r ex O H:fi 'vero proportio illa maior fuerit erit reflangulum ma- 
tus quadratis ; <^r fi eadem proportio fuerit minor , idipfum reflangulum 
quadratis minus erit . 

Et primo qui* duplum OH 
*i H G ed vtG H *d H E, 
ergo duplum relf unguli O H 
E equule trtt quadrato ex G 
H ; auferatur comunitcr du- 
plum redanguh H O G , qui* 

H O eft communis relf tutulo- 
rum altitudo , remanet dupli 
relf anguli ex differenti* ipfa- 
rum E H ,G O, feu ex diffe- 
renti* ipfarum G a ,& G O 

in H O t feu remanet duplum re It unguli a OH equule quadrato H G minus 
duplo relfangult G O H : huic veri differentia aquali* funt duo quadrat* ex 
G O , & ex HO , ergo duplum relf anguli a. O H aquale eft fumma quadrato- 
rum ex G 0 , & ex O H . 

Secundo , quia duplum O H ad H G maiorem proportionem habet , quanta 
G H ad H E , ergo duplum relf anguli OHE maius erit quadrat* G H 
ablato communiter duplo relf anguli G 0 H erit duplum relf anguli ex differen- 
tia ipfarum EH>& GG in HQ maius , quam Jumma quadratorum ex G O, 
frexHO. 


0 D 


H, 


Terti* 
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.rTtrrtt fi duplum 6 H ad H G mitterem proportionem habuerit , quam G H 
adU E , eodem progreffii offendetur , quod duplum reil anguli ex differentiae 
qfaram E H>& GOm H 6 minus cjiquadratis ex CO.-o 1 ex H 0,'tfuodcrnt 
propofitum . " 

' ' • h- . . .• ■ . : j 2 : ■ ‘ 7 

- L 'E ; M M A XIV. 

■ • ■ i* 


I /j dVw pofmt fit G E minimum fermentorum , dico quod duo qua- 
drata. ex E JJ , & ex G E, fcilscet ex maximo , fij; minimo fer- 
mentorum aqualia fuut duobus quadratis ex O H , tffp ex G 0 inter- 
medijs fermentis ezma cum duplo rectangult fub different tjs minima G 
E d duabus intetmedqs GO ) @jr<HO. 

Fiat H a aqualis G E , 

ergo O a erit differentia ipfit- ^ 6 D 0 E 

ruift E H , & G E ,ficuti O ' ^ * *>"* ‘ ' <0 

Eefi dtffercptsa ipfarum G O, } , a ■ D O E \ ( 

& G E . Et quia duo quadra- ’ — ■ — ~ — — — . , . 1 G 

ta ex maximo ,‘Or, ex mini- a - ' 0 D E 

me fet,mentvrum , fci/iett ex- - : 'H * — — ^ - ■ - ■ — < G “ > 

H E , & ex E G aqualia funt o ® D E > 

duplo quadrati. Ix G D ■{(- H r — ■— ; — •- — — <G • 

mifie tetius, eu dupli quadrati ‘ .j 

ex E D intermedia feilione ; 

tfique duplum quadrati ex E D femiffe ipfius E a aquale duplo reflanquli E O 
a ex inaquabitis Jegmedlis vna curh duplo quadrati ex intermedia feChone d 
D , ergo duo quadrata ex G E , (f ex E H aqualia funt his omniius Jpasus 
fctltcet duplo quadrati ex G D , & duplo quadrati ex D 0 cum duplo re a an- 
guli E 0 . 1 , fed duo quadrata ex luaqualibus fegmentis G 0, dr ex 0 H aqua- 
lia funt duplo quadrati ex femiffe totius G D cum duplo quadrati ex interme- 
dia fcltionc O D , igitur excefius fumma quadratorum ex G E , & ex E H i 
fupra fummam quadratorum ex G O , & 0 H aqualis cjl duplo riil anguli ex E 
0 a , quod erat ojicndcndum. 


L E U M A XV. 

«.Vi*. ; *•. ri ^ ^ » .**•'* • ‘ -•* 

- • • ■ t . a -'t, • U. f » i •* • * tr \ . V V 

T Stf ellypfi, cuius axtsfi € , ereftus A F , diameter 1 L , eiufqq ereflus 
X 1 E j iffp littus CE , (fff f militer altera diameter Q_P , cuius ere- 
ftus P ^_ 3 ffff latus C 0 : dico tjuod duplum recl anguli ex differentiae 
ipfai um £ fl , G O } in H O a duobus quadrans ex G O , @p ex 0 
<i H , atque 


‘V 

/ 


t 
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H , atque aggregatum quadratorum larerum 1 L , (efi l K figura dia- 
metri 1 L ab aggregato quadratorum laterum P Qj (gfir P fijigtir* al- 
terius diametri, 'ima deficiunt, aut rima aqualia fiunt , 'vel <vna exce- 
dunt. 



Fiat O d differentia ipfiarum E H , (fi G O , (fi primo quia duplum rccl an- 
guli ex dO H aquale ejl quadratis ex G O , & ex HO , ergo duplum red an- 
guli dO E ad duplum redanguli d 0 H , ficu O E ad H 0 eandem proportio- 
nem habet , quam duplum redanguli d O E ad duo quadrata ex G O, (fi ex H 
O , & componendo , erit E H ad H 0 , [eu red angulum E H A ad redangu- Lcm. 14. 
Ium O H A vt duo quadrata ex G E , <fi ex E H ad duo quadrata ex G 0 , (fi huius. 

ex H 0 , & permutando red angulum E H A ad quadrata ex G E , (fi ex E hu ; as 

H , feu quadratum ex A C ad quadrata ex I L , & ex I K , vel ad quadrata. ‘ 7 ' U U ' 
ex A C , & ex A F eandem proportionem habebit , quam red angulum O H A Ibidem. 
ad quadrata ex G 0 , & ex H 0 , vel quadratum A C ad duo quadrata ex P 
& ex P R , quapropter duo quadrata ex I L , (fi ex 1 K , feu ex A C, (fi 
A F aqualia erunt duobus quadratis ex P & tx P R. 

Secundo fit duplum redanguli d OH minus quadratis ex G 0, (fi ex H 0 . 
duplum redanguli d O E ad duplum redanguli d O H , feu O E ad H O ha- 
bebit maiorem proportionem , quam duplum redanguli d O E ad duo quadrata 
ex G 0 , & ex H 0 , (fi rurfus componendo ex lcm. 2. lib. 5. (fi ex lcm. 14. (fi 
permutando , atque ex 1 7. propo/if. huius habebit idem quadratum A C ad duo 
quadrata ex l L > & ex 1 K maiorem proportionem , quam ad duo quadrata ex 
P & ex P R : quapropter duo quadrata ex / L , (fi ex I K minora erunt 
duobus quadratis ex P (fi ex P R . 

Tertto fit red angulum d OH maius duobus quadratis ex G 0 , (fi ex H O . 
duplum redanguli ex d O E ad duplum redanguli d O H, ficu O E ad H O ha- 
bebit 


3igiti 


17 ' hu:uj. 


'V 



* 
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bebk minarem proportionem , quam da f lum ' re Cl anguli do £ addat quadratu 
cxGO,(jr€xOH,& componendo ex lem. 14 .permutando , & ex lj. hu- 




ius , tandem erunt duo quadratu ex I L , & ex l K maiora duobus quadratis 
ex P 4L» & ex P K. 


S I in ellypft termini E , O laterum 
C E, C O, diametrorum I L,@r 
P Q^cadant bmc inde d ceraro D , ftcjue 
D 0 maior quam DE, dico quod qua- 
drata ex P Q , ($r ex P J^maiora funt 
quadratis ex 1 L , & ex I K. 

JQuia O H minor eft , quam E H ,fed duo 
quadrata ex G O maximo , & 0 H minimo 
Jegmentorum eiufdem retta linea G H maio- 
ra funt duobus quadratis ex G E ,& ex £ 
H intermedijs /egmentis ; ergo 0 H ad E H, 
minor ad maiorem feu relf angulum 0 H A 
ad red angulum E HA minorem proportionem 
habet , quam maior fumma quadratorum 
G 0 , & ex 0 H ad minorem fummam qua- 
dratorum ex G E , & ex E H , & per- 
mutando rctt angulum 0 H A ad duo qua- 
drata ex G 0 , dr ex O H , feu quadratum 
A C ad duo quadrata ex P dr ex P It 


minorem 
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minorem f repertionem habebit , qnkm refiangulum E H A ad duo quadrator 
ex G E , & ex E H , fc» quem quadretur» A C ad duo quadrata ex I E > & 
ex I K: igitur duo quadrata ex P & ex\P E maiora funt duobus quadra- 
tis ex 1 L , dr ex 1 K , quod erat ojttndendnm . 

Notie in Propofit. XXXXI. 

I N ellypfi > cuius axis maior AC, quia refiangulum A H E ad quadratum 

HG ejl ,vt quadratum A C ad quadratum ex L l K, mei ad quadratum^, Pl ( °P ' 6< 
ex C A E , atq; quadratum ex G H ad re fi angulum A HM tandem proportio - 1U1US ‘ 



l rr r 

Q 


nem habet , quam quadratum ex Q_P R ad quadratum A C , igitur ex aquali 
perturbata re fi angulum A H E maius ad minus refiangulum A H M eandem 
proportionem habet , quam quadratum ex J^__P R ad quadratum ex L 1 K , vel 
ad quadratum ex C A F : ejlquc refiangulum A H E maius refiangulo A H 
M , ergo quadratu ex fumma £^_p R maius eft quadrato ex fumma L l K ,& 
propter ea /i near it sima J^_P R maior erit , quam sum* L I K , vel quam fum- 

Y y m* 


i 


■pglc- 


ex 16. 
Ivutus. 
Ibidim. 


Lem. i: 
huius. 
Lem. 15 
huius. 
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maC st F . Tandem qui a reltangalnm A H M ad quadratum ex fumma H 
M G eundem proportionem habet , quam quadratum A C ad quadratum ex 
P R,fed quadrarum ex H C G ad rea angulum ex A H C eandem frenari ume 
habet, quam quadratum extuma T 0 f ad quadratum A C , ( et quod H C ejt 
intercepta comparata diametri T O, cum 1 O Jecet bifariam ai eam ordinati, rt 
applicatam A C , atque ab eidem pun- 
ito C perpendicularis ad axim ductae 
cadat Juper tdem punclum C ) , igitur 
ex aquali perturbata reUangulum A H 
M maius ad minus rea angulum ex A 
H C eandem proportionem habet, quam 
quadratum ex Jumma T O f ad qua- 
dratum ex fumma £fP Jt , & propte- 
rea fumma laterum 7 O { maior erit , 
quam fumma Jff R. 


\ 

T*' 



Notae in Propofit. XXXXVII. 



| Via duplum quadrati A C non efl maius quadrato ex C A F , ergo du- 
' pium quadrati ex A H aquale, aut minus erit quadrato ex fumma G 
H , ejlquc duplum rea anguli ex E H A , vel ex E H M minus 
duplo quadrati A H , igitur minus quoque erit quadrato ex G H , igitur du- 
pium M H ad G H minorem proportionem habet , quam G H ad E H , ergo 
duplum reaanguli ex differentia ipfarum E H G M in M H minus eft duobus 
. quadratis ex G U,& ex H M : quare duo quadrata ex 1 L,& ex 1 K minora 
erunt duobus quadratis ex Qp , & ex P R , & f,c duo quadrata ex 2P,& 
ex P R minora Jnnt duobus quadratis ex T S , & ex S Z. 


Noti 
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Notae in Propofit. XXXXVIII. 


Q Via ex hypothefi duplum quadrati A C maius eft quadrato ex C A F , 
ergo duplum quadrati ex A H matus erit quadrato ex H C . Fiat igitur 
quadratum ex M H aquale femiquadrato G H ,dr lateris C M fiant 
dua diametri JifP , & q p , quarum er tela fint P R , dr p r .• Dico dupluuLj 
quadrati J^P aquale efie quadrato ex fiumma laterum Ji^P X : gula Jlfp ad 
P X eft vt H M ad M G , dr antecedentes ad terminorum fiummas , dr eorum 
quadrata proportionalia erunt , fici licet quadratum fifP ad quadratum ex P 
X tandem proportionem habebit , quam quadratum ex M H ad quadratum ex 
H G i erat autem quadratum M H fubduplum quadrati ex H G , igitur qua- 
dratum ex P 4L fubduplum ed quadrati ex flfP X . Eadem ratione quadra- 
tum «q p fubduplum erit quadrati ex q p r, dr diametri J^P, & q p aqua- 
les erunt , cum aque recedant ab axi , dr habeant commune latus C M . 

Pe fle a quia punElum E cadit inter M , d' A , erit duplum rellanguli M H 
E maius duplo quadrati ex M H , feu maiu< quadrato G H , dr propterea du- 
plum M H ad HG maiorem proportionem habebit , quam 'G H- ad H E , ergo 

Y y 2 duplum 


Prop. 7. 
huiiik 


(002 


V 
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tcm. i 3 -duplum rctt anguli ex differenti a ipfarum E H , & G M in M H maius erit 
Icm . ,j. duobus quadratis ex G M ,& ex M H ,& praeterea dua quadrata ex 1 L,& 
huius, ex I K Jimul fumpta maiora erunt duobus quadrat it ex <£>_P , & ex P R . 


Similiter duplum reti anguli E H A maius erit quadrata ex G H , & pro~ 
pterea duplum E H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H ad H 
Lcm.13. A , & ideo duplum re £1 anguli ex differentia ipfarum AH, & G E in E H 
huius, maius erit duobus quadratis ex G E,& ex E H: igitur duo quadrata exC A, 
L h cl ”' I5, cr A F maiora erunt duobus quadratis ex 1 L , & ex I K . 

^ Rurfus quia V H minor eft , quam M H erit duplum rcclanguh V H M mi- 
nus duplo quadrati M H , feu minus quadrato G H , igitur duplum V H ad 
1 H G rumorem proportionem habet , quam G H ad H M , & proptcrea duplum, j 

huhis.’ reel anguis ex differentia tp furum M H , & G V in V H minus erit duobus 
Lcnv 15. quadratis ex G V ex V H , & proptcrea duo quadrata ex JfP ,& ex P 
huius. R minora erunt duobus quadratis ex T S i& ex S Z : fi fero D y mutor fue- 
lc L"- 1 6 ' ril anum V M , erunt duo quadrata ex JtP , & ex P E minora duobus qua- 
hu,m ' ‘ dratts 
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dr at is’ ex T S , & S Z : igitur fumma duorum quadratorum ex JfP , dr ex 
P R minor efi fumma quadratorum duorum laterum figura cuiufishet alterius 
diametri ' ciujdem elhpfis . , 

In ellipfi reperire diametrum , cuius duo quadrata laterum figutx ‘eius ^ 
aqualia ftnt quadratis laterum figura axis maioris : oportet autem a* 
quadratum axis maioris A C matus fit femiquadrato ex fumma laterum 
C A F figura eius . 

S2jtia ex hypothefi quadratum axis maioris A C maius efi femiquadrato ex 
fumma C A F , ergo , vt in nota prop. 48 . diCtum efi , duplum quadrati ex A 
H maius efi quadrato ex H G ; fiat duplum recl anguis c A A aquale quadra- 
to ex G H , & lateris C c fiat diameter a b cuius crcHus a C . Dtco hanc cffe 
diametrum quajitam : 

Junoniam duplum reti anguli c H A aquale efi quadrato exG H , ergo dup- 
lum e.H ad H G efi vt G H ad H A,mtq ; duplum rccldnguli ex differentia Lem 13. 
ipfarum A H , (fi G Q in e H aquale quadratis ex G C , efi t x c H 1 (fi fum- . Len , , j. 
ma quadratorum ex b a , (fi ex a C aqualis erit quadratorum fumma ex A C, 
dr ex A F , quod erat oftcndcndum . PROP 

In eadem eOypft diametrum reperire } cuius duo quadrata lattrums % AUdic. 
figura em s aqualia fint quadratis laterum figutx dau didmttri 1 L : 
oportet autem o>f 1 L cadat inter axim , <gr diametrum P cuius 
quadrarum fubduplum fit quadrati ex fumma laterum ffiP Tfi. 

Sit C £ latus diametii l L , (fi fiat duplum V H ad H G , vt G H ad H 
E , & pr natur S T diameter Uteris C fi , cuius erettus fit S Z : erit igitur 
duplum reCl anguli ex differentia ipfarum E H , & C V in V H aquale qua- [_ c(n . , j' 
dratts ex G V , & ex V H , ideoque fumma quadratorum ex L I , efi huius. 
ex I K aqualis erit quadratorum fumma ex T S , (fi S Z , quod propofitum 
fuerat. 

Colligitur fi militer ex 7. propofit. additarum , quod in vna ellyffi tres dia- 
metri reperiri po fiunt , quarum fumma quadratorum Laterum aquales fint inter 
fe : (fi ex '8. propofit. additarum deducitur , quod quatuor diametrorum ciuf- 
dem ellypfit laterum fumma quadratorum aquales poffunt ejfe, inter fc , fed 
oportet vt quadratum axis maioris date tllygfis maius fit , quam dimidium qua- 
drati ex fumma lattrum figura axis C A F . 

Duo latera figura: axistranfuerfi minora funt duobus lateribus figura 
exterarum diametrorum , & duo latera figura diametri axi proximioris 
minora funt duobus lateribus figura: remotioris > &c. Addidi ea •, qua defi- 
cere videbantur in hoc textu . 

Iifdcrri figuris manentibus cum fuis fignis offendatur quod duplum-, 
quadrati A C , fi non cxccffcrit F, quod diameter eft illius figura minor, 
quam diameter figura I L, & diameter figurx 1 L, quamdiameter figura • • 

P Q , &c. Legendum puto vt in textu apparet. 

Et fic offendetur quod fi putidum V inciderit fuper D A , & offende- 
tur D , & M , &C. Legendum puto , vt intextu videre efi . 


SECTIO 




osle 


i 
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SECTIO DECIMA 


Continens Propofit XXXXIX. XXXXX. 

& xxxxxr. 

XXXXXI. TN hyperbola , & ellipfi, fi axis tranfuerfus minor 
JL fuerit fuo ere&o , differentia quadratorum duorum 
laterum figura; axis eius maior eft , quam differentia quadrato- 
rum laterum figurae cdiuslibet alterius diametri ei homologi. Et 
differentia quadratorum laterum figure homologi proximioris 
axifcmper maior eft in hyperbola, quam differentia quadratorum 
laterum figuri remotioris : at in ellypfi quoufque diameter tran- 
fuerfa iqualis non fiat fuo ere&o . 

XXXXX. Et in hyperbola differentia quadrati axis inclinati 
ab eius figura minor erit femidifferentia quadratorum duorum- 
laterum figuri fui homologi. 



XXXXIX. Si vero in hyperbole axis inclinatus maior fuerit 
fuo eredo , vtique differentia quadratorum duorum laterum fi- 
guri axis minor erit differentia quadratorum laterum figuri al- 
terius 
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terius homologi diametri , atque differentia quadrati axis ab 
eius figura maior erit femidifferentia quadratorum duorum late- 
rum figura fui homologi, & minor erit integra differentia eo- 
rundem quadratorum. 

In fe&ionc A B N fit axis A C maior in figura prima , & in fecunda 
, minor , fintque I L , P Qjfua? aliae diametri , quae in cllipfi cadant inter 
D axim , St vna aequalium; ducanturque dua ordinationes A B , A N ad 
diametros I L , P & duas ad axim perpendiculares B E , N M ; fit- 
que A F creaus ipfius A C, & A G, C H dui interceptae: ponaturque 
C in cllipfi X D zqualis E D , habebit E H ad H A minorem proportio- 
nem in prima hyperbola , & maiorem in reliquis , quam E D ad D A , 
fcu quam E X , qua: cft fumma in hyperbola , & differentia in cllipfi 
ipfarum E G, & E H ad A C uifferemiam ipfarum H A , A G ,• & qua- 



dratum A C in omnibus figuris ad differentiam quadratorum A C , & 
A F eandem proportionem habet, quam quadratum A H ad differentiam 
duorum quadratorum A H , & G A : atque E H ad H A minorem pro- 
portionem habet in duabus primis figuris , St maiorem proportionem in 
duabus fecundis , quam E G ad G A, comparando homologorum fum- 
mas , erit EHadHA.vrEH cum E G ad H A cum G A , nempe ag- 
gregatum E H , E G in earundem differentiam ad aggregatum H A,A 
G in earundem differentiam , quod cft aequale differentia: duorum qua- 
dratorum E H , E G ; nempe quadratum A C ad differentiam quadrato- 
rum duorum laterum figura I L minorem proportionem habet ( in prima 
ellipfi ) , St maiorem ( in fecunda ) quam quadratum A H ad aggrega- 
tum H A , A G in earundem differentiam, quod eft aquale differentia 
quadratorum H A , A G , nempe quadratum A C ad differentiam qua- 
dratorum 
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dratorum duorum laterum figura: eius ; igitur quadratum A C ad diffe- 
rentiam quadratorum duorum laterum figura: I L minorem proportionem 
habet , in prima ellipfi , & maiorem in reliquis , quam ad differentiam- 
quadratorum duorum laterum figura: AC; ergo differentia quadratorum 
duorum laterum figura: A C minor cft in prima ellipfi , & maior in cx- 
reris, quam differentia quadratorum duorum laterum figura: I L. Pncte- 
rea MHadHE minorem proportionem , aut maiorem habet , quam M 
G ad G E : & ponamus in ellipfi Y D xqualem D M , oftendeturque 



3 uod M H in H A minus fit in prima ellipfi, & maior in citeris , quam 
uarum M G , M H fumtna in earum differentiam M Y : & offendetur 
quemadmodum didtum cft , quod differentia quadratorum duorum late- 
rum figurx I L maior cft , quam differentia quadratorum duorum late- 
rum figurx P Q. .... 

Deinde in hyperbola ponamus I K eredum ipfius I L , erit differentia 
quadratorum duarum I L , I K ( qui cft xqualis K L in fummam L I , I 
K ) maior illa , quam I L in L K , quod cft xqualc differendi quadrari 
I L , & eius figurx , nempe differendi quadrati A C , & eius figurx 
( 19. ex -j. ) & non eft maior in prima, quam duplum, & in fecunda ma- 
ior duplo , & hoc eft propofitura. 


7 
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In Se&ionem X. Propofit. XXXXIX, 
XXXXX. & XXXXXI. 


LEMMA XVI. 

S I re&x linea A B bifariam fecla in C utrinque addantur aquales 
portiones AD , (jfr B E , dico reti angulum fub tota D E , ffy 
fub intermedia A B aquale ejfe differentia quadratorum ex A E , 
ex A D. 

Apponitur F D aqualis D 
A , vel B E : (fr quia F D a- 

qualis ejl B E adiit a communi F D A B E 

E D , erit F B aqualis DE , 1 q ‘ ' 

dr ideo rtcl angulum F B A a- 
quale erit redi angulo fub D E , 
dr fub A B ,fed quadratunut 

B D aquale ejl quadrato D A cum reB angulo F B A ,( eo quod F A fecla ejl 
bifariam in D , dr ei in direBum additur AB), ergo quadratum D B aquale 
ejl quadrato D A vna cum rtBangulo fub D E , & fub A B , dr propterea re- 
di angulum fub D E, & fub A B contentum aquale ejl di ferentia quadrati BD > 
feu A E d quadrato D A , quod erat ojlendendum . 

LEMMA XVII. 

I N hyperbola , (tfr ellypfi , cuius centrum D , axis A C , ereElus A 
F , prafettx A H , G C , (f; in ea diameter lh , mus ereclus 





. 1 
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1 K , & latus CE, pariterque diameter SffP , cuius eretlus P 2{, 
eiufque latus C M , fi fuerit proportio ipfius H M ad M D eadem-* 
proportioni H E ad D £ , 'vel eadem proportioni H A ad D A , erit 
differentia quadratorum ex lateribus Q_P , ex P Tffigura diametri 
P aqualis differentia quadratorum ex lateribus figura diametri I L,<vel 
AC : fit njerb proportio illa minor fuerit erit prior differentia quadrato- 
rum maior reliqua , fi illa proportio maior fuerit , erit prima quadra- 
torum differentia minor reliqua , 


goUm 


Fiat D X aqualis D £ , & D T aqualis D M ,& primo quia H M ad M D 
efivt H E ad D E, permutando MH ad HE erit vtDMad D E,feu vt dupli 
M 7 ad duplum E X,& fumptit altitudinibus H A,&G H erit reB angulum 
MHAad rectangulum EHAvt rea angulum fub T M , & G H ad reffan- 
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culum fub E X , dr G H , dr permutando recl angulum M H A ad recl angulum 
fnb T M , & G H , fcu ad differentium quadratorum ex H M , & ex M G huius. 
eandem proportionem habebit , quam recl angulum E H A ad recl angulum fub j b y cnj> 
E X , & fub G H 1 feu ad differentiam quadratorum ex H E , & ex E G : ejl 
'vero quadratum A C ad differentiam quadratorum ex t & ex P R ,vt Prop. io. 
redangulum M H A ad differentiam quadratorum ex H M , & ex M G , pa- '" 1US " 

riterque idem quadratum A C ad differentia quadratorum ex I L , dr ex l K ' cnl ' 

eft , vt redangulum E H A ad differentiam quadratorum ex H E , & ex E 
G , igitur idem quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P & ex 
P R eandem proportionem habet , quam ad differentiam quadratorum ex I L , 

<jr ex I K , & propter ea differentia quadratorum ex JfP ,& ex P R aqualis 
tff quadratorum differentia ex I L ,& CX l K , fut aqualis eff quadratorum^ 
differentia ex A C ,dr ex A F. 



Secundo H M ad M D minorem proportionem habeat , quam H E ad t> E , 
•vt prius permutando habebit H M ad H E minorem proportionem , quam D M 
ad D E , feu quam duplum M T ad duplum E X , & fumptis communibus al- 
titudinibus H A ad G H ,& permutando ex lem. 1 6. & propoftt. 20. huius , 
idem quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P & ex P R mino- 
rem proportionem habebit , quam ad differentiam quadratorum ex 1 L , & ex 
1 K, quapropter differentia quadratorum ex P Jif, & ex P R maior erit , quam 
differentia quadratorum ex I L , & ex 1 K, feu maior , quam differentia qua- 
dratorum ex A C , & ex A F . 

Zz 3 Tertio 
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Tertio habeat II M ad M D maiorem proportionem qukm H & t ad D E : vt 
prius permutando , fumptis communibus altitudinibus H A , & G\H , & denso» 
permutando ex /em. 16. & prop. 10. huius , [equitur quod idem quadratum, j 



ex A C ad differentiam quadratorum ex P & ex P X maiorem proportio- 
nem habet , quam ad differentiam quadratorum ex I L, & ex I K , quare dif- 
ferentia quadratorum ex P Jf. dr ex P R minor erit , quam differentia qua- 
dratorum ex I L , & ex I K , fiue minor , quam differentia _ quadratorum ex 
A C , & ex A F 1 qua erant oilendenda . 


LEMMA XVIII. 

I N ellipfi fi diameter a b bifariam fccuerit rcEiam Irneam A 0 ter- 
minos axium contundentem , erit a b aqualis fiuo ercclo a c . 

Ji/uia axis A C bifariam dimditur in centro D ab axi 0 D perpendiculari 
ad axim A C , qua educitur a termino 0 ipfius A 0 ordinatirn applicata ad 
diametrum a b , habebit diameter ab ad eius erectis a C eandem proportionem 
aquali tat is quam habet H D ad D G , igitur diameter a b aqualis ejl eius la- 
teri rec/o a c , quod erat propofittim. 
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Nota: in Propofit. XXXXIX. 


Q Via in hypcrbola axis A C maior ponitur crttfo eius A F , tflque A H 
ad H C vt A C ad A F , ergo pr a feita A H maior portio cjl totius C A, 
**_. & ideo punctum H cadit inter C ,& D ,& punitum E cadit inter 
M , & D , igitur eadem H D ad maiorem D M habebit minorem proportio- 
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, quam ad minorem D E ,& componendo H M ad M D minorem propor- 
L cro t tonem habebit , quam H E ad E D, & ideo differentia quadratorum ex P 
huius/ & ex P R maior erit , quam differentia quadratorum ex I L , & ex 1 K , fc* 
maior quam differentia quadratorum ex A C , (fr ex A F . 

Rurfus quia redf angulum C A F maius ejl quadrato A F , ( propterea quod 
redlangulum illud medium proportionale ejl inter maius quadratum ex A C, (fi 
quadratum minus ex A F ) , ergo differentia quadrati A C a reftangulo C A 
F , [illic et differentia fpatiorum maximi , (fi intermedij , minor erit , qita/iLj 
differentia inter quadratum maximum A C , (fi minimum A F , fed differen- 
tia quadratorum ex A C , fi ex A F minor oflenfa efl , quam differentia qua- 
dratorum ex / L , fi ex I A' , ergo multo magis differentia quadrati A C a re- 
il angulo C A F minor erit, quam differentia quadratorum ex I L, fi ex l K . 

Tandem quia quadratum A C ad femidifferentiam quadratorum ex l L, & 
Prop. »o ex I K eandem proportionem habet , quam reti angulum E H A ad fcmifferen- 
hiuus. tum quadratorum ex E H , fi ex E G , mei ad femiffem rettanguli ex E X in 
Lcm. ^ H » Vel potius ad redi angulum fub E D , & fub G FI ; fed quadrati A C i 
16 . huius. redf angulo C A F differentia ad quadratum ipfum A C , feu differentia AC , 
& A F ad A C eandem proportionem habet , quam H G ad H A , feu quknL-t 
es Def. i. rcclanoulnm E H G ad redi angulum E H A , igitur ex aquali differentia qua- 
hmus. drati A C ii redlangulo C A F ad femidifferentiam quadratorum ex 1 L, fi ex 
/ A' eandem proportionem h abebit , quam redi angulis E H G ad reclangulum fub 
E D,fi G H, efiq; prtmu redi angit lu reliquo reti angulo aque alto maius , cum eius 
bafis E H maior fit , quam E D , igitur differentia quadrati A C a redi angulo 
C A F maior erit > quam femidiffcrentia quadratorum ex l L , & ex I K . 


Nor* 
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Notx in Propofit. XXXXX. 


S I hyperbole axis A C minor fuerit eius ere flo A F , quia H M maior ejl , 
quam H E ,& funlium H cadit inter D,& A , ergo H M ad fi D ma- 



iorem proportionem habebit , quam H F ad eandem H D, & comparando ante- 
cedentes ad terminorum fummas H M ad M D maiorem proportionem habebit, 
quam H E ad E D , quare differentia quadratorum ex P & ex P X minor hJ^ 7 ' 
erit , quam differentia quadratorum ex l L , & ex I K , feu minor quam dif- 
ferentia quadratorum ex A C , ffr ex A F . 

Poffca, quia vt in prece dent i nota difli eft, differentia quadrati A C a rclt an- 
gulo C A F ad femidifferentia quadrat ori ex 1 L,& ex / K tandem proportione 
habet , quam reti angulum E H G ad recJ angulum fub E D ,& fub G H , efi- 
que Ulud reti angulum minus rcll angulo ijlo equi alto , C cum illius bafis E H 
minor fit , quam E D) , igitur differentia quadrati A C a rcltanguU C A E 
minor efl , quam femidsffcrcntia quadratorum ex 1 L , & ex I K . 

Nota: in Propofit. XXXXXI. 

I N qualibet c/lypfi fit diameter a b aqualis eius ere flo a c > eius latus erit C « 

D , & diametri I L , & P JZ cadant tnter AC , & ab, carum laterum l8, UlU ” 

C E,& 
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CE, & C M , termini E ,<jr M cadent inter D , & A , & M cadat inter 
E & D , proptcrca M H ad M D maiorem proportionem habebit , qudm H E 




Icm. 17. ad E D , igitur differentia quadratorum laterum figura P Sjnitu 
huius, retina quadratorum laterum figura l L, vel figura 
PROP 9 dlypf 1 reperire diametrum , 

Addit, cuius differentia quadratorum la- 
terum figura eius aqualis fit diffe- 
rentia quadratorum laterum figura 
axis maioris A C . 

Secetur H D in C , vt H 
tandem proportionem habeat , 

H A ad A D , & ex puntto e educa- 
tur adaxim perpendicularis ch occur- 
rens fctitoni inh , & coniungatur 3 
h , quam bifariam fecet diameter f d, 
cuius crcffus d g ; dico diametrum . _* 
f d e fie quafitam . JPjiia H C ad c D 
eandem proportionem habet , quam H 
L-> 7 . A ad a D, ergo differentia quadrato- 
rum ex f d , & ex d g aqualis eft dif- 
ferentia quadratorum ex AC ,fr ex 
A F , quod erat propofitum . 

PROP. In ellypf reperire diametrum , 

Addi CUHts differentia quadratorum late- 
rum eius f gura aqualis [it diffe- 
rentia quadratorum laterum figura 
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dat. e diametri l L. : oportet autem <nt data diameter cadat inter axim 
maiorem A C , & diametrum a b squalem fuo ereclo ac. 

Sil C E latus diametri I L , & diuidatur H D in V , vt habeat H V adV 
D eandem proportionem , quam H E habet ad E D , & duci a vt prius ad axim 
perpendiculari V X occurrens feli toni in X, & coninnlfa A X , quam bt fa- 
rtam fecet diameter T S , cuius ereffus S X ; dico hanc cffe quafitam . dfiio- L cm. 
mam HV ad y D eandem proportionem habet , qn.im H E ad E D , igitur Imius. 
differentia quadratorum ex T S,& ex S Z aqualis efl differentia quadratorum 
ex I L , & ex I K , quod propofitum fuerat. 

Deducitur ex 9. propofitione additarum , atque ex propoftt. 51. huius , quod 
1,1 eUypfi exceffus quadrati cuiuflsbct diametri tranfuerfia fiupra quadratum crc- 
ilt eius fitccelfmc dccrefcit ab axi maiori A C vfique ad diametrum a b aqua- 
lem fuo erello , atque ab hac diametro dcftilus quadrati cuiufitbet tranfuerfia 
diametri a quadrato credi eius fiuccejfiue augetur , qnoufquc perucniatur ad dia- 
metrum f d , cuius differentia quadratorum figura eius aqualts fit differentia C x Prop. 
quadratorum figura axis maioris A C,dr vitra diametrum f d differentia pra- 50. huius. 
djda fiemper magis augentur quoufique perucniatur ad axim minorem 70 cuiui 
differentia quadratorum figura eius maxima eft omnium differentiarum inter 
quadrata laterum figura cniufiibet diametri eiufdcm ellypfis. 

Confiat quoque cx 9. propofit tone additarum , quod m ellypfi tres diametri 
repenn pofiunt , quarum differentia quadratorum figurarum laterum earum. a 
aquales fint inter fie . 

Et ex 10. additarum reperiri poffunt quatucr diametri , quarum differentia 
quadratorum laterum figurarum carum aquales fint inter jfe : m hyperbole vero 
hoc noncontingit , nam ab axi differentia quadratorum laterum figura cuiufii- cx P*®P- 
bet diametri fiucceffue angentur ,fi axis ma.or fuerit fuo erello f at fi msnor 
juertt pr.tdicl.t differenti* quadratorum fnc cejftuc diminuuntur . 50. huius. 

Differentia (8. iyj duorum quadratorum duorum laterum figura: axis 
maior eft in hyperbola ( yi.) , & ellypfi , qu.im differentia quadratorum 
duorum laterum figura: homologa: diametri fcdlionis , & differentia ho- 
mologi proximioris axi maior eft differentia homologi remotioris : hoc 
autem fi axis in hyperbola minor fuerit fuo credo f 4 9. J ; fi vero fuerit 
ma.or oppofitum pronunciandum eft ( yo. ) , & differentia quadrati axis 
inclinati , figura: eius minor eft femidifferentia quadratorum duorum 
latcru hgurcc fui homologi, fi axis inclinatus minor eft fuo erc&o f 49 . ) 
fi vero fuerit maior exceffus axis maior erit dimidio exceffus quadrato- 
rum duorum laterum figura: homologi , & minor quam tota , &c. Legen- 
dum puto : in qualibet ellypfi, firc. vt in textu apparet . 

Et fit P Qjn ellypfi vna & educamus A B , A N , &c. 

Replcui lacunam , vt in textu videre eft . 

vt r Er3 n o H “* HA min ° r cft E I> ad D A , nempe E X exceffus 
1” ’ ai ! cxcc,rum H A , A G , & quadratum A C in omni- 
bus figuris ad differentiam duorum quadratorum A G, A F , vt quadra- 
tum A H ad differentiam duorum quadratoru AG.&EHadHA mi- 
nor in duabus primis , & maior in duabus fecundis, quam E G ad G A. 

& .ungamus ergo E H ad H A , nempe E H ad H A , quam aggrega- 

A a a tum 
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tum EH.EGin fuum exccffum ad aggregatum H A , E G in fuum ex- 
ceffum aequalis cxcelTui duorum quadratorum H H , E G , nempe qua- 
dratum A C ad exccffum quadratorum duorum laterum figura: I L mi- 
nor in prima ellypfi , & maior in fecunda, quam quadratum A H ad ag- 
gregatum H A , A G in eorum excelTu aequalis , <Scc. Hac omnia corrigi 
dcbuijfc nemo negabit , atque hinc manifcjlum tji n»n pauca tn textu arabice 
defderan , cum propofiuo j i . vera non Jit ab J que determinationibus fu per tu* 
expojitis , 

SECTIO VNDECIMA 

Continens Propofit. XXXII. 6 c XXXI. 
Apollonij . 


I N ellypfi , & fe&ionihus coniugatis parallelogrammum fub 
axibus contenrum atquale eft parallelogrammo a quibufcun- 
que duabus coniugatis diametris comprehenlo, fi eorum anguli 
aequales fuerint angulis ad centrum contentis a coniugatis dia- 


metris , 

Sint duo axes A B, C D in cllipfi A G 
B D , fiuc in fediianibus coniugatis A , B, 
C , D , & fint F G, I H alia: dua: coniu- 
gatae diametri , & ducantur per pun&a F, 
I , G , H , lineae tangentes conilc&ioncs , 
qua: fibi mutuo occurrant ad pun&a K,L, 
M , N : & producatur A B ex vtraquej 
parte vfque ad tangentes , cafquefecet in 
O , P , Sc fit centrum E. Dico quod A 
B in C D a:quale eft fpatio parallelogram- 
moM K : fit itaque F R perpendicularis 
ad A B ; & ponamus S R mediam propor- 
tionalem inter OR, RE. 

Et quia quadratum A E ad quadratum 
E C eandem proportionem habet, quam 
O R in R E , nempe quam quadratum S 
R ad quadratum F R ( 37. ex 1, ) erit A E 
ad E C nempe quadratum A E ad A E in 
E C , vt S R ad F R , nempe S R in O E 
ad F R in O E , & permutando erit qua- 
dratum AE,ncmpeR E in O EC39. cx 1.) 


K 



ad 
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ad S R in O E , vt A E in E C ad F R iii O E , & quadratum O F 
ad quadratum E H, nempe triangulum EOF ad triangulum E H V(2$. 
ex a.) propter fimilitudinem duorum triangulorum eft , vt O R ad R E 


( 4. ex 7. ) , & fpatium parallelogrammum E K medium proportionale.» 
eft inter duplum trianguli E O F, & duplum trianguli E H P,- & S R me- 
dia proportionalis eft inter O R , & R E , erit duplum trianguli EOF 
ad parallelogrammum E K , vt S R ad R E; nempe S R in O E ad R E, 
in O E , qua? oftendetur effe , vt F R in O E , quod eft a?qualc duplo 
trianguli O F E ad A E in E C ; ergo parallelogrammum E K xqualej 
eft ipft E A in E C , & propterea quadruplum illius fpatij , quod eft pa- 
rallelogrammum M K arquale eft iptl B A in C D . Et hoc erat propo- 
fitum. 

* Hic eft finis libri feptimi Apollonij , quemadmodum illum di- * 
fpofui , & puto me prsuenifle in hoc quofeunque alios , illumquc repo- 
fui in Bibliotheca Domini Noftri Regis Gloriofiflimi , Beneficentifiimi, 

Viftoriofi ; Deus vmbram illius conferuct fuper omnes famulos cius , Se K 

greges , Se ad finem perducat omnia illius defideria , Se cogitationes , 

& labor famuli cius fit iuxta cius beneplacitum ; & Laus Deo Domino mortU- 
firculorum , Se orationes cius fint fuper Maumethum , eiufquc fcquaces . 

Explicit anno DXIII. feribente Mahamudo filio Mafudi Medici Scira- 
zeni decima die di Alkade Anno DCCCXX V. 
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Nota: in Propofit. XXXI. & XXXIL 




P Lanum axium coniugataruin in ellipfi ,'Scc. Jdejl in {titionibus coniu- ^ 
gutis , cr m tUiffi reci ungulum Jub ussibus coniugutis contentum uquult-j 
tjl parullelogrummo {ub dtumetrts coniugutis in ungule aquali , ei qui ud cen- 
trum a diametris continetur , In textu urabico referitur numerus 9 . tn HIclj 
fropofitionc , quu elhffim conftdcrat , fed tncndojt , ut arbitror debet potius 
c en fer i propojit. 32 . . 

Et quia quadratum A E ad qua- b 

dratum E C c(t , vt O R in R E , 
nempe quadratum S R ad quadra- 
tum F R, &c. Junonium uxisretlus K 


ud quadratum E C eundem proportio- 
nem bubebit , quum quudrutum S E ud 
quadratum F K : (jr A E ud E C eun- 
dem proportionem habebit , quam S R ud F R : & fumptis altitudinibus A E , 
Ibidem. (¥ O E erit quadratum A E , feu ei aquale relt ungulum R E O ad reltungn- 
lum A E C , vt rei! ungulum Jub S R , & fub O E ud reitangu/um fub F R , 
& fub 0 E , & permutando rcltanoulnm R E O ud relt angulum fub S R , (jr 
fub O E , feu vt R E ad S R eundem proportionem habebit , quim relt angu- 
lum A E C ud relt ungulum fub F R , tfr fub O E : & inuer tendo relt angulum 
fub F R, dr fub 0 E ad relt ungulum A E C eundem proportionem habet quam 
S X ad R E . 



Et 
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C Et quadratum F O ad quadratum E H , nempe triangulum E F O ad 
triangulum E H P , Scc. J^uia G F , / H furit diametri coniug.ua , guttus 
aquidtjlant contingentes F O , & L H erunt triangula E O F ,<!r E H P fimi- 
lia , quorum Uteru homologi O F , & E H i & ideo triangulum EOF id 



triangulum E H P eundem proportionem habebit , quam quadratum O F ad 
quadratum E H : ejlque O R ad R E , vt quadratum O F ad quadratum F. H , 
igitur triangulum E O F ad triangulum E H P eandem proportionem habebit , 
quam O R ad R F.. Ducatur pojlea refla linea ER', erit triangulum E F K 
medium proportionale inter duo f milia triangula F. OF,crEHP(co quod 
triangulum E O F ad triangulum E F K aque altum eandem proportionem ha- 
bet quam O F ad F K , feu ad latus E H ei homologum ) pojita autem futt S 
R media proportionalis inter O R , d~ R E > ergo triangulum E O F ad trian- 
gulum E F K ejl vt S R ad R E : ejlque parallelogrammum E K aquale dupli 
trianguli E F R' i ergo duplum trianguli EOF ad parallelogrammum E K ean- 
dem proportionem habet , quam S R ad R E; Et quia reflangulum fub O E , 
C T fub perpendiculari R F aquale ejl duplo trianguli EOF (cum habeant bafim 
O E communem , & eandem altitudinem perpendicularis R F ) > igitur reflan- 
gulum fub O E ,& fub R F ad parallelogrammum E R' eandem proportionem 
habebit , quam S R ad R E i fed prius re fl angulum fub O E , & fub R F ad 
reflangulum A F. C eandem proportionem bat/ebat , quam S R ad R E : ergo 
idem reflangulum fub 0 E , & fub R F ad parallelogrammum E R' eandem— r 
proportionem habet, quam ad reflangulum A E Ci & propterca parallelogram- 


rrop.4. 

huius. 
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mum E K aquale tft re SI angule A E C ; & eorum quadrupla erunt aqualia , 
[alica paraUelegrammum jy K aquale erit rt it angule fui B A ,& Jub D C 
eomprahenfo . J^ued erat propoftum . 
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IO: ALFONSI BORHLLI 

Praefatio ad Lectorem , 


1 pulchrum illud Epicharmi effatum tenes ( amice 
Lector ) neruos , atcjue artus effe j api enti .e non 
temere , ac imprudenter credere , non adeo faci- 
lis effe dehes , ast Archimedis nomen lemmata ^ 
hac pretio fora effe iens tibi tmpo furam , aut fu- 
cum facere patiaris , atque alterius contempttf- 
fmi auctoris opufculum immerito tanto 'viro tri- 
buas ; (gr ftcjuidem maiores noflri aquum indi- 
cium dixere , at ftne inuidia culpa plectatur , non ita morofus , ac dif- 
ficilis effe debes , at fua ei denegare asciis leui quacumque fufptcionc —> , 
qua facile excuti pofsit ; aerum ab omni praiudicio liberum te cupio 3 
(gr memorem illius adagij t fle quid nimis . T ibi igitur fic affecto no- 
tionem huius controuerfa omnino relinquo , quod ait libere , (fig rite exe- 
qui aaleas ,fedato animo nullum meum indicium interponens , afferam 
pnmo rationes , quibus perfuaden quis poffet hoc opufculum wiurid 
Archimedi tributum fuiffe , mox comeclurat recenfebo , qua eiufdem 
Archimedis idipfum opus effe forte non inaniter probant ; ficque penfitatis, 
(gr compofitis aitrinque rationum ponderibus fententiam libere pronunties 
tuam per me licet . 

Et primo animaduerfione dignum efl in Collecl. Mathemat. Pappi 
Alexand. frequentifsime commemorari ea , qua Archimedes confer ipfit , 
pracipuc hb. 5. lib. 8. De Spiralibus , de Solidis Polyedris , de Cir- 
culi Menfura , de Spharra , Cylindro , (cfi multoties citantur , (ffr 
tranfcrtbuntur Archimedea propofitiones , neque afpiam huius Opufcult 

B b b z ( apud 
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PH^FATIO 


( apud Arabes hactenus latentis ) mentio <■ vlla jit . 'Netjue Ptol. in Ma- 
gna Conjbr. hb. z. tribuit Archimedi prop. cap. 9. ibi relatam , cum 
tamen J oleat efje adeo gratus , ut lib. 6. cap. 7. propofit tonem ab Ar- 
chimede ftiinpfiffe fateatur . IN eque ipfemet Archimedes huius Opufcult 
unquam meminit , qm alioqni •valde prohxe enumerat , fi? recenfetea, 
eju * tn proprijs libris continentur , fi? demonjhantur . 1 nexcufabtles infu- 
per errores , atque alhtcinationes , qua in huiufmodt propofittonibus repe- 
rtuntur , immo puerilia alia Opufcula , que citMtur ut Archimedis , fa- 
tis aperte •videntur ojknderc nunquam diurnum illud ingenium buiufmodi 
minutias fomniaffc ; cum , ut Carpus Antiochenfts ait , referente Pappo , 
que pracipua funt in Geometria , breuiter quidem, fed diligenter confcri- 
pferit Archimedes . T andem pracipua propofit iones huius Opufcult fimilei 
funt eis, que recenfentur quidem, fi? demonjhantur hb. 4. Colle tl. Ma- 
them. Pappi Alex. , eafque Archimedis cjfe non affcrit ; tmmo in quibuf- 
dam libris antiquis circumferri affirmat . 

Quod vero dicta rationes tanti roboris , ac e fixae ie non fint , ut pe- 
nitus euincant huiufmodt Opufculum ab aliquo alio tributum Archimedi 
fuijfe , ex modo dicendis patebit . Ea primo optime norunt, qui in Pappi 
libris euoluendis ullam operam impenderunt hb. 7. Colle td. recenferc-j 
eum prolixe , fi? accurate quamplurima opera Apolloni) Pergei , quorum 
pars maxima non extat , fi? enumerare propofit tones , @ V lemmata uf- 
que ad figuras , (fi? tamen qui huiufmodi minutias curat , (fi? adnotat , 
idem integra opera emfdem Apolloni) non commemorat , Sufficiant hac m- 
figma fpecimma . De admirandis afironomtcis demonjhatiombus d Pto- 
lemao fummopere laudatis hb. tz. cap. 1. Magrut Conjbr. , ne verbum 
quidem . De libro Comparationis Dodecaedri , fi? Icojaedrt ab T pficlt-j 
memorato , altum filentium . Si igitur idem Pappus opera Archimedis 
non ex profeffo , fed obiter , fi? fparfim commemorat , mirum non ejlta- 
cutffe aliqua cius opera , ut funt hac lemmata . 

Secundo Ptolemaus non affirmat hb. z. prop. 5. proprio morte d [c—> 
inuentam fuijfe , nec eam Archimedi , aut alicui ahj tribuit , quare fieri 
'potuit , ut eam ex libro antiquo defumpferit , d quo nomen Archimedis 
cafu expunctum fuijfct, ut pofiea ofiendetur . 

Tertio Archimedes quoque tn fuis libris exifientibus Graci , fi? Arar 
Tn proli ^ ,Ce non recen f et omnla «pera d fe confcripta , fi? edita , nam liber dc~> 
lib.s. infidentibus humtdo, fi? de Polyedris recenfentur quidem d Pappo , non 
5 ' pr autem ab Archimede . Liber Mechanicus de Spharopaut nominatur d 

Carpo 
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Carpo Antiochenfe apud Pappum. Liber de Figuris Jfoperimetris affer- ( hyroh. 
natur apud Arabes tantum ; non igitur adulterina huiujmodi lemmata. -> 
erunt , propterea quod Archimedes ea non nominat in paucis libris re{iduis y 
& forte commemorata fuerunt m aliquibus ahjs ex multis operibus eius 
nuuna temporum deperditis . 

Quarto fane negari non pofunt euidentifsimi errores in hifce demon - 
Jbratioinbur , qui certe lemmatum auclori tribuendi non funt , otf fuis 
m locis admtabo ; explanatorum enim imperitia fapenumero propofitiones 
'zouuerfahter pronuntiata '-violenter in fenfu particulari , (ffg def ormi ex- 
ponuntur . Neque mirum ejl opera antiquorum magni nominis pafsim , 

(ef multis modis deformata fuilse tranfmptorum incuria opponendo notas 
marginales , detrahendo , (fr fuper addendo textui ah enas fententtas , ac 
tejhmonta , (gfr hoc pracipua in codicibus Arabicis frequentifsimc obfet- 
uauit Exccll. Abrahamus Ecchcllenfis . Sed nihilominus m tanta tran- 
sformatione d -vetufiate , (gr ignorantia amanutnfum profetta rvejli- 
gium aliquod fubobj eurum admiranda , (ef perfpicm Archimedis tngemj 
dignofcitur . 

I Tandem non inam conieclura ex Pappi , (ffg Eutocij tcflimonijs pro- 

bari potejl tdipfum , quod Arabes ratum habent , fcihcet Archimedem-t 
huius libelli anclarem fmffe . Et primo aio prater reliqua opera tam nota 
edidiffe Archimedem librum Lemmatum , quod quidem deducitur ex 
Eutocio m Comment. prop. 4. hb. 2. de Sphaera, iff Cylindro , nAu ait: 

Id , quod promiferat te demonftraturum , ( fcihcrt Archimedes ) in 
nullis exemplaribus reperire eft, quare etiam Dionyfodorum de- 
prehendimus nunquam in ea incidifle, adeoqueeum non potue- 
rit relictum ( ab Archimede ) lemma attingere diucrfam viam fu- 
fcepit vniuerfi problematis , quam deinceps deferibemus. Dio- 
cles porro idipfum in libro a fe de Pyrijs mferipto , promiffum.. 
fuiffe ab Archimede nunquam praeftitumopinatus , fupplere con- 
tendit , cuius conatum mox apponemus , quod & ipfum pariter 
^ fuperius propofitis difcedit; itidem enim ac Dionyfodorus alia 
demonftrandi ratione problema ftruit. IN QyODAM AVTEM 
VETERI LIBRO (neque enim diuturnae pepercimus diligentis) 
fupraferipta incidimus theoremata haud exiguam tamen haben- 
tia obfcuritatem prae erratis , multiformiterque mendofa in figu- 
rationibus. Eamdem equidem veritatem , quam inquirebamus, 
atque in parte domefticam Archimedi lingua Doricam feruabanr, 
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vfitatifque pridem rerum nominibus confcripta erant , quae nunc 
parabola , redi conifedione , quae hyperbole , obtuli anguli Te- 
ctione vocata ; vt ex his fufpicari liceat EADEM IPSA FOR- 
TEAN ESSE , Qy£ IN FINE SCRIBENDA PROMIT- 
TEBANTVR ; quare attentius incumbentes*, (cum ipfam hy- 
pothefim , qualiter perferipta fuerat, prae mendarum copia ( vt 
diximus ) latis incommodam , & abftrufam reperiremus, ) fen- 
fum mdc paucis elijcientes communi, & plana didionc( vt fieri 
potuit ) deferibimus. Vniuerfaliter autem primum theorema de- 
fcribetur , vt definitis mamfeftetur , deinde refolutis in proble- 
mate accomodabitur . Inferius 

Praemittis autem problematis , qua: hic apponuntur, fcilicet 
duplam efle ipfam D B ipfius B F , &c. ( flora quod hic loquitur 
de lemmatibus adumftis , ) (fig paulo pojh, animaduertendum eft au- 
tem, & haec quae ab Archimede dida funt confonare ijs , quae 
nos refoluimus ( fcilicet tjfdem adductis lemmatibus) . Deinde cum-, 
dixerit , quod fuperius didum vniuerfaliter habet determinatio- 
nem , adiedis autem problematibus ab eo inuentis , hoc eft ip- 
fam D B duplam eflfe ipfius B F , & ipfam B F maiorem ipfa_. 
F H , &c. Hic manifefie Eutocius declarat propofta lemmata in anti- 
quo codice inuenta Archimedis fuijfe . 

Haec igitur confentanea verbis Archimedis , qua fieri potuit, 
dilucide expofuimus . . 

Confiat ergo ex Eutocij fententia librum antiquum ab eo repertum, iefr 
recognitum, ejfe opus Archimedis, licet titulo Autions caruerit , (efi men- 
do fi fstmum ejfet , atque ignotum Dionyfodoro , Dioclt , (fif plerfquc . _* 
G r <e eorum diu lacuijfet-, etenim ex fiylo , ex fubicElo promiJfo,ex lingua 
Dorica , (gfi ex 'vocibns <vetufits Archimedi familiaribus conclufit lem- 
mata pr<tdicla Archimedis futffe . Sed adhuc difficultas haret , nam licet 
concedamus fcripfijfe Archimede cdidijfc librum lemmatum ab Eutocto 

memoratum , diuerfus omnino erit ab eo, quem Thebitius Arabice tranf- 
tulit , nam in iflo non repentur lemma illud , qnod promferat Archime- 
des fe demonfiraturum . 

Hjcc difficultas duplici conieciura fi non frangi , ac refolui f ait em de- 
bilitari potefi ; liber enim antiquus lemmatum Archimedis ne dum titulo 
carebat fuo ,fed erat 'valde corruptus , deficiens , tfif mendofus ; quare 
non fine diuturno , ac pertinaci labore fenfus illius lemmatis elicere potuit 

Euto- 
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Eutouus , unde fert potuit ut Grxcus codex ad Arabes tranfmijfus de- 
terior , (djr magis mutilus adhuc fuerit eo exemplari , in quod incidit Eu - 
tocius , uel potius incuria , aut uitio librariomm Arabum , (gfr ama- 
nuenftum eiufdem codicis quamplurima lemmata perierunt , inter qux 
affumptum in prop. 4. lib. 2. de Sphxra , (ffr Cylmdro excidit. E con- 
tra aliqua propofitiones fimiles eis, qua leguntur in hoc Arabico codice de 
Arbelo exeant apud Pappum hb. 4. CollcCl. prop. 14. 15.^ 16., quas 
ait circumferri in qutbufdam libris antiquis , fcilicet in libro Grxco incerti 
Auctoris propofitiones lemmaticas continente-, at tejlimonio Thebitif magni 
nominis utri , (djr omnium Arabum, liber ex Grxco translatus continens 
fere eadem lemmata , qux recenfentur d Pappo , tribuitur Archimedi , fi- 
cuti prius Eutocius multiplici coniettura libri antiqui lemmatum d fe re- 
perti Archimedem auctorem fecit ; quate ergo nos eifdem contecturis per- 
fuafi eidem Achimedi tribuere dubitabimus Opuf culum hoc ab Arabibus af- 
feruatum , in quo fi mendarum copiam fpeEles , fimile omnino erit ei , 
quod Eutocius natius e fit Hx funt rationes , mi leElor , quas tibi exa- 
minandas relinquo in hoc perplexo negotio nulla dif simulata difpcultate . 

lnterim fato hoc manuferiptum Arabice elegantiftime exaratnm in _» 
“Bibliotheca S er em f simi Magni Etrurix Ducis diu affer uatum fuife ; eius 
tamen editionis fpe facta tandem anno 1658. Serenij simus Ferdinan - 
dus Secundus Magnus Etrurix Dux Romx af portandum humanifsime 
mihi credidit , ut rei litterarix bono latine traduceretur , prxJhtumquc-j 
fuit opera , (gr Jludto celeberrimi , (efi peritifsimi Orientalium linguarum 
profeforis Abrahami Ecchellenfis , ipfoque diti ante religiofifsimc , 
accurate ipfe calamo excepi , in eoque paucula quxdam in notis anima- 
duertenda cenfui tum in contextu plurimis mendis corrupto , tum in—> 
fcholijs Arabicis Almochtaffo non admodum in Geometria uerfati . 
Addidi in fne hums libri duas alias Archimedis propofitiones ab Euto- 
cio repertas quarum altera fortajfe illa eadem efl qua hic deficit , na>n—> 
Almochtaffo in proemio ait , propofitiones huius Opufculi [exdecim effe , 
cum tamen poflrema fit decimaquitita . Et licet hxc eadem lemmata anno 
prxterito edita fuerint Londim , non tamen hac noflra editione fraudan- 
dus es , amice leElor . Vale . 
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IN NO.MINE DEI 

MISERICORDIS MISERATORIS 

CVIVS OPEM IMPLORAMVS. 

L1"BER^ ASSVMPTORV M ARCHIMEDIS, 
INTERPRETE THEBIT BEN-KORA, 

Et exponente DoCtore 

ALMOCHTASSO ABILHASAN, 

Hali Ben-Ahmad Nofuenfi, 

PROPOSITIONES SEXDEC1M. 

Sferit Do&or Almochtaflo hunc librum referri ad Ar- 
chimedem, in quo funt propofitiones pulcherrima: 
pauca: numero , vtilitatis verb maxima: de principijs 
Geometriae , optimae atque elegantiflfimae, quas ad- 
numerant profeflbres huius fcientie flimma: interme- 
diorum, quae legi oportet inter librum Euclidis, & 
Almageftum ; at vero quaedam illius propofitionum loca indi- 
gent ali js propofitionibus , quibus propofitiones illae clariores eua- 
dant. Et quidem ipfe Archimedes has indicauit propofitiones, eaf- 
que retulit in alijs fuis operibus, dum dixit quemadmodum demon- 
ftrauimus in propofitionibus re&angulorum : item & quemadmodu 
demonftrauimus in noftra expofitione agentes de triangulis ; rurfus 
quemadmodum demonftrauimus in propofitionibus quadrilate- 
rum;& retulit in propofitione quinta demonftrationem hac de re 
magis peculiarem. Deinde compofuit Abufahal AIkuhi librum, 
quem infcripfit ordinationem libri Archimedis de alfumptis, & tra- 
dlauitdemonftradionem huius propofitionis via vniuerfaliori,ac 
meliori, nec non ea, que dependent ex compofitione proportionis, 
quod quide cum id comperi , attexui locis obfcurioribus huius libri 
expofitionem,feu marginales poftillas,& confirmaui quod ille indi- 
cauerat propofitionibus, vti iudicaueram , & retuli ex propofitioni- 
bus Abifahal duas propofitiones, quibus opus eft ad propofitionem 
quinta declarandam, reliquas omittens breuitatis gratia, & eo quod 
non fint neceflarie. Ccc PRO- 
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PROPOSITIO I. 


S I mutuo fe tanganc duo circuli , vt duo circuli A E B, C E 
D in E , fuerintque eorum diametri parallelae , vtfunt duae 
diametri A B, C D, & iungantur duo puncta B , D , & conta- 


ttus E [ lineis ] D E , B D , erit linea B E reda . 

Sint duo centra G, F , & iunga- e 

mus G F , & producamus ad E , Sc 
educamus D H parallelam ipfi G F . 

Et quia H F xqualis eft ipfi G D , 
funtque G D , E G xquales , ergo 
cx ;r qualibus F B, F E remanebunt 
G F , nempe DH.&HB, qux 
erunt aquales, atque duo anguli H 
D B , H B D xquales . Et quiju. 
duo anguli E G D , E F B funt re- 
di , atq; duo anguli E G D , D H 
B funt xquales , remanebunt duo 
anguli G E D , G D E , qui inter fe , & duobus angulis HDB.HBD 
xquales erunt; ergo angulus E D G xqualis eft angulo D B F , & cont- 
prehenfus angulus G D B eft communis , ergo erunt duo anguli G D B, 
F B D ( qui lunt pares duobus redis ) xquales duobus angulis G D B. 
G D E : igitur ipfi quoque funt xquales duobus redis , ergo linea E D 
B eft reda , & hoc eft, quod voluimus . 



SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor; Et quidem dici poteft cum duo anguli HDB,HB 
D fint xquales , & angulus D H B redus, quod erit anguJusB D 
H femiredus , & fimiliter angulus E D G , & angulus G D H redus , 
ergo tres anguli funt xquales duobus redis , igitur linea E D B eft re- 
da. Idem fequitur , fi illi duo circuli fe mutuo exterius contigerint. 

Notse in Propofit. I. 

H AT.c efl w earum Propoftionum , quas Pappus in quodam hbro antiquo 
referit , qui , it deduximus ex Eutocio , ab\.-lrchimcde confcriptus diu 
apud Arabes latuit . Hae ajjitmitur in propofit. 14. Itb. 4. ColleS . Vtpfi, cum- 
que fupplet Commandinus , fed extat exprefe lib. 7. propoft. 1 10. cmfdcnLj 
pappi , eflque dernonf ratio vniuerfahffim a comprehendens cafum ueglc£lum—> 
tn hac dernonf ratione ,fcilicet quando duo circuli fefe exterius contingunt , & 
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licet non laboret vitio Arabici textus , non tamen illa omnino Jincera eft : con- 
ueniunt tamen in vniuerfalitate propofinonis , quam valde peruerse fcholiajles 
Arabicus expofmt ; atUunalur enim quando ait , & quia duo anguli fc G 


D , & E F B funt redi, &c. Nam inferius citatur , & vfurpatur bac prima 
propofitit vniuerfahjfime , fcilicet extfienttbus angulis G , (jr P acutis , vel ob- 
tujis , & fic reuera fonant verba propofitionis , vbi ait , quorum diametri A ' 
B , C D funt parallela; , & fic pariter habetur in pr adiit a propofittonc Pappi i 
quare textus omnino corrigi debuit , vt pronuntientur anguli E G D , & E F 
B aequales , non relfi. Nefcio tamen quomodo expofiiio Almocbtafii excufan pof- 
fit , qui fupfomt diametros A B , & C D perpendiculares ad rectam Irneam 
F G E , quod quidem in vnico cafn verificatur , vt diitum eft . Peccat pofiea 
demonfiratio Pappi l‘b. J.pr.i io. , vbi conatur oflendere duo centra , & pun- 
itum contactus circulorum effe in vntea retia Unca ; quod quidem i» $. Elc- 
ment. Eucl. cfienfum Jupponi debuerat . 

PROPOSITIO II. 

S it C B A femicirculus , quem D C , D B tangant , & B E 
perpendicularis fuper A C , & iungamus A D , erit B F 
aequalis ipfi F E. 

Dctnonftratio. Iungamus A B , eamque producamus in diredum , & 
c lucamus C D , quoufquc illi occurrat 
in G, & iungamus C B . Et quia angu- 
lus C B A eft in fcmicirculo , erit re- 
dus , remanet C B G redus, & D B E 
C eft parallelogrammum redangulum , 
ergo in triangulo G B C redangulo edu- 
citur perpendicularis B D ex B ereda.. 
fuper bafim, & B D » D C erunt aqua- 
les, eo quod tangunt circulum , ergo C 
D eft etiam aqualis ipfi D G, quemad- 
modum oftendimus in propofitionibus , 
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quas confecimus de reftangulis. Et quia 
in triangulo G A C linea B E educta eft 
parallela bafi , & iam edufta eft ex D 
lemipartitionej balis linea D A feca ns 
parallelam in F , erit B F aqualis ipfi F 
E , & hoc eft quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Doiftor : Quod autem C D fit aqualis ip(i D G , vti remittit ad 
fuum librum de propof.tionibus redangulorum , eo quod duo angu- 
li D C B , D B C aquales funt propter aquahtatem D B , D C » “An- 
gulus D B C cum augulo D B G eft redus , & fimditer angulus D C B 
cum angulo C G B: ncceflc eft, vt fint duo anguli D G B, D B G aqua- 
les etiam , ergo duo latera D B , D G funt aqualia. . , 

Rurfus fi dicatur quod proportio C D ad D B fit vt proportio D B ad 
D G , & D C aqualis ipfi D B , ergo D B aqualis eft D G , cflet para- 
bola. Dicit, quod vero B F fit «qualis F B , hoc confiat cx eo quod 
cafus A D fuper duas lineas B E , G C parallelas in triangulo A G C, 
exigit eorum feiftio in eadem proportione , & id quidem , quia A D ad 
A F eandem proportionem habet, quam G D ad B F, & quam D C ad 
E F, ergo G D ad B F eft vt D C ad E F , & permutando G D ad et a- 
qualcm D C , eft vt B F ad E F , & propterea ipfa etiam funt aquales. 

Nots in Propoli II. 

H yius fecundi propofitionis txpoftio , & dcmonflratio infigniter deformat a 
eft ; in propofttione enim fupponuntur dua recta D C , D B tangere cir- 
culum tantummodo , non autem conftituere angulum rectum , & folummedo re- 
tia linea B E perpendicularis ducitur ad diametrum d C , quare mate ,n 
monftratione pronuntiatur quadrilatcnim B D C E parallelogrammum rcitan- 
qiiluni , cum fere femper fit Trapetium : pariter que errat , quando ait re Jam 
J? D perpendicularem effe fuper C G, qua nunquam vera funt , nift tn vmcocafu, 
quando fcilicet B E cadit perpendicularilcr fuper centrum circuli . 

Inter im notandum eft hanc elegantem 
propoftttoncm , inftgnem vfum habere pro 
inueftigatione menfura circuli , & retta- 
rum in eo fuhtenfarum ; deduci namque 
po fiunt non contemnenda problemata ; Si 
enim quis cupiat circulo adferibere duas 
figuras ordinatas ftmiles , quarum circum- 
feripta fuperet inferiptam exceffu minori 
quolibet dato , facile problema abfoluetur , 
pariter- 
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pariterque proportio diametri ad circuli pcrip/ieriam fatis compendio fe deduci 
poteft , quandoquidem inter /f uram ordinatam eidem circulo wfcnptam , cuius 
femilatus efl E B,& circnmfcriptam duplo Uterum numero, cuius d«o fani la- 
tera funt C D B , circulus tntermedtat ; & 1’enmeter circumfcriptx figura ad 
Perimetrum inferipta eandem proportionem habet, quam diameter C A ad A E, 
qua proportio minui femper magis, ac magis potcjl in infinitum ; & tandem ex 
3. tropo f. fequenti, ex continua femipartitione quadrantis circuli elici poffunt 
fubtenfa /uccejftue fubdiuifa in infinitum , & proptcrca dabitur proportio dia- 
metri A C ad femifubtenfam B E,fed datur quadratum ipfius B E, igitur da- 
tur r e ll angulum A E C fub fegmentis diametri , & datur E C ex iam ditia 3. 
propof. igitur datur quoque E A ; cfiquc B E ad C D B ,vt E A ad diametri 
A C , igitur quarta quantitas innotefeet , fc i Ite et recla C D B , qua aqualia _> 
funt vni lateri Poligoni circumfcripti duplo Uterum numero, & tdeo habebitur 
menfura totius Perimetri tum Poligoni inferipti , cum circumfcripti , quarc-> 
menfura ipfius peripherta circuli , qu.e intermedia efl , facili negotio inuefliga- 
bitur . 


PROPOSITIO III. 



S ic C A fegmentum circuli , & B 
punitum fuper illud vbicumquo, 

& B D perpendicularis fuper A C , & 
fegmentum D H a'quale D A, & arcus 
B F aqualis arcui B A , vtique iunita 
C F erit aqualis ipli C E . 

Dcmonftratio . Iungamus lineas A B , B F, 

F E , E B & quia arcus B A aqualis eft arcui B F , erit A B aqualis 
B F , & quia A D aqualis eft E D , & duo anguli D funt redfi , & D B 
communis, ergo A B aqualiscft B E , & propterea B F, B E funt aqua- 
les ; & duo anguli B F E , B E F funt aquales . Et quia quadrilatcruni^ 
C F B A eft in circulo , erit angulus C F B cum angulo CAR ipfi op- 
pofito , immo cum angulo B E A, aqualis duobus rediis ; fed angulus C 
E B cum angulo BEA, aqualeslunt duobus rediis, ergo duo anguli C 
F B , C E B funt aquales , & remanent C F E' , C E F aqualas ; ergo 
C E aqualis eft C F , & hoc eft quod voluimus. 


Notae in Propofit. III. 


H AEc efl propof. 5. cap. 9. hb. 1. Almag, Ptol. , fed hic vniuerfalius pro- 
nnncialnr ; Ptolomcus enim fupponit fegmentum ABC femicirculunua 
effle , & ex cognita circumferentia A F , & corda F C , & illius medietate A 
B , quarit chordam A B i efl enim reti angulum fub C A D aquale quadrato 

ipfius 
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ipfins A B, e lique nota A D medietas differentia inter diametrum A C,& chor’ 
dam differentia F C ; at propofilio Archimede a veri /icatur in quolibet arcui* 
fegmento fine maiori ,fiue minori > ex datis entm circumferentes A C , A B» 



A F , & F C vna cum cordis AC, & F C, haberi quidem poteft chorda A B 
paulo difficilius , fi nimirum ex chorda A C tollatur chorda F C , (fi differen- 
tia A E bifariam fecetur in D, & ex arcu cognito B C datur angulus A, at que 
angulus D rectus efi , ergo triangulum A B D fpecie notum erit , & propterea 
proportio D A ad A B cognita erit , efique D A longitudine data , igitur A B 
longitudine innotefeet . 

Notandum efi quod figura appofita in hac propof non exprimit omnes cafut 
propofitionis , quandoquidem femtcirculus efi A B C , (fi propterea ex praceden- 
tibus erroribus Arabici expofitons fufpicart licet non rite eum percepiffe Archi- 
medis mentem . 

PROPOSITIO IV. 

ABC femicirculus , & fiant Tuper 
A C diametrum duo femicirculi, quo- 
rum vnus A D , alter vero D C , & 

D B perpendicularis , vtique figura pro- 
ueniens,quam vocat Archimedes AR- 
BELON,eft fupcrficies comprehcnfa ab 
arcu femicirculi maioris, & duabus cir- 
cumferentijs femicirculorum minorum, eft «qualis circulo, cuius 
diameter eft perpendicularis D B. 

Demonftratio. Qgia linea D B media proportionalis eft inter duas li- 
neas D A , D C , erit planum A D in D C aquale quadrato D B , & 
ponamus A D in D C cum duobus quadratis A D , D C communiter, 
fiet planum A D in D C bis cum duobus quadratis A D , D C , nempe 
quadratum A C, aquale duplo quadrati D B cum duobus quadratis A 
L) , D C , & proportio circulorum eadem eft , ac proportio quadratorum, 

ergo 
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ergo circulus , cuius diameter e(lAC, ntqualis eft duplo circuli , cuius 
diameter eft D B cum duobus circulis , quorum diametri funt A D , D 
C , & fcmicirculus A C xqualis eft circulo , cuius diameter eft D B 
cum duobus femicirculis A D , D C ; & auferamus duos femicirculos A 
D , D C communiter , remanet figura , quam continent femicirctili A 
C , A D , D C, & eft figura , quam vocauit Archimedes Arbelos xqua- 
lis circulo , cuius diameter eft D B » & hoc eft quod voluimus. 

Notie in Propofit. IV. 

H A Et fbrfan tji vna earum propofttionum , quas Pappus legit in libro an- 
tiquo de\menfura ARBELI, [eu fpatt/ atribus femicircnmferentq s circulo- 
rum comprehcnji , vt as: Pr ocius , qua quidem eleganti fima eft , etufque inucn- 
ttoms Lunula Hyppocratss Cbij originem extitifte puto ; eft eutm Hjppocratis 
Lunula ftuperficies plana a quadrante peripheria circuli maioris , & funi fle pe- 
riphersa circuli [ubdupli comprehtnfa : Arbelus vero recentiorum eft fpatium 
i triente , a duobus fextantibus circumferentiarum trium circulorum aqua- 
lium comprehenfum , Cr htfet duobus fpatijs facite quadrata aqualia repertri 
paffunt ; at Arbelt Archimedis , & Procli hucufque reperta non eft quadratura ; 
Jed poteft quidem af ignari circulus pr aditio /patio aqualis . 

PROPOSITIO V. 

S I fuerit femicirculus A B,& lignatum fuerit in eius diametro 
pundtum C vbicumque , & fiant fuper diametrum duo fc- 
micirculi A Cj C B, & educatur ex C perpendicularis C D fu- 
per A B j & deferibantur ad vtrafque partes duo circuli tan- 
gentes illam , & tangentes femicirculos } vtique illi duo circuli 
funt aequales. 

Demonftratio. Sit aj- 
ter circulorum tangens 
D C in E , & leinicircu- 
lum AB in F , & femi- 
circulum A C in G , & 
educamus diametru H E , 
erit parallela diametro A 
B, eo quod duo anguli H 
E C, A C E , funt redii. 

&iungamus F H, H A . 
ergo linea A F eft rcdla, 
vti dictum eft in propo- 
fttione t. & occurrent A F , C E in D , eo quod egrediantur ab angulis 

A , C 


D 
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A, C minoribus duobus 
redis , & iungamus etiam 
F E , E B , ergo E F B 
eft etiam reda, vti dixi- 
mus , & eft perpendi- 
cularis fupcr A D , eo 
quod angulus A F B eft 
rcdus , quia cadit in fe- 
micirculum A B , & iun- 
gamus H G , G C , erit 
H C etiam reda ,• & iun- 
gamus E G , G A , erit 
E A reda , & produca- 
mus eam ad I , & iun- 
gamus B I.qux lit etiam 
perpendicularis fupcr A 
dux reda: , & eduda ex D ad lineam A B perpendicularis D C , & ex 
B ad D A perpendicularis B F i qui fe mutuo lecant in E , & eduda A 
E ad I eft perpendicularis fupcr B I , erunt B I D redi , quemadmo- 
dum oftendimus in Propofitionibus , quas confecimus in expolitione tra- 
datus de triangulis redangulis : & quia duo anguli A G C , A I B funt 
redi , vtique B D , C G funt paralleli , & proportio A D ad D H , 
qui eft vt A C ad H E , eft vt proportio A B ad B C , ergo redangu- 
lum A C in C B iquale eft rcdangulo A B in H E i & fimiliter demon- 
ftratur in circulo L M N > quod redangulum A C in C B aquale fit rc- 
dangulo A B in fuam diametrum , & demonftratur inde etiam , quod 
dui diametri circulorum E F G , L M N , fint xquales , ergo illi duo 
Circuli funt xquales . Et hoc eft quod voluimus , 

SCHOUVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor. Clarum quidem eft quod citauit ex expoli- 
tione triangulorum redangulorum in praefatione ; & eft 
quidem propofitio vtilis in principijs , ac prxfertim in triangulis 
acutangulis,qua opus eft in propofit. 6 . huius libri, & eft harc 1 ; 
Ex triangulo ABC eduxit perpendiculares B E, C D fe mutuo 
fecantes in F , & coniunxit A F , & produxit ad G , hate vti- 
que erit perpendicularis fupcr B C. 

Iungamus itaque D E , erunt duo anguli D A F , D E F iqualcs, 
quia circulus comprehendens triangulum A D F tranfit per pundum E, 
eo quod angulus A E F eft redus , & cadent in illo fupcr eundem ar- 
cum, & etiam angulus D E B iqualis eft angulo D C B , quia circulus 
continens triangulum B D C tranfit etiam per pundum E , ergo in duo- 
bt»s triangulis A B G , C B D funt duo anguli B A G, B C D iqualcs; 

&an- 
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I , & iungamus D I ; & quia A D , A B funt 


V 


r 
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& angulus Beft communis, 
ergo A (', B xqualis eft an- 
gulo C D B redo , ergo A 
G eft perpendicularis fuper 
B C. Hoc prxtniffb repe- 
ramus ex propofit. quanta 
attulit Archimedes D A , 

A B, & perpendiculares D 
C , A I , B F , B I , & li- 
neam D I . iam fi B I E> 
non fuerit linea refla. , iun- 
gamus B G D rcflam , erit 
angulus A G B reflus ex 
prxmifla propofitionc , & 
erat angulus A I B reflus , 
ergo internus in triangulo 
B 1 G xqualis eft oppofito 
externo , & hoc eft abfur- 
dum , igitur linea B I D 
eft refla . Deinde attulit 
duas propofitiones ex in- 
terpretatione Alkauhi , qua- 
rum prima eft hxc . 


SCHOLIVM PRIMVM ALKAVHI. 

S I non fuerint duo fcmicirculi tangentes, fed mutuo fe fecantes, 
& perpendicularis fuerit in loco mutua: feOionis , idetn fc- 
quitur. 

Sint itaque fcmicirculi ABC, ADE, FDC.dc duo illi fetnicir- 
culi le mutuo fecantes in D , & B G perpendicularis fuper A C infiftat > 
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& circulus 1 H L tangat circulum A B C in H , & circulum A D E in-> 
L & perpendicularem in I. Dico e(Te xqualcm circulo, qui cft in al- 
tera parte. Hoc modo, Educamus 1 M parallelam ipfi A C ,&iungamus 
Prop.i. ^ t q ua; tranfibit per M , quemadmodum demonftrauit Archimedes > 


w 



8c producamus eam quoufque occurrat perpendiculari N G in N , & 
iungamus I A , qu* tranfibit per L , & producamus illam ad O , & iun- 
gamus C O , O N , qux erit linea reda , & iungamus M E , qua: tranfi- 
bit per L , & iungamus C H , qu® tranfibit per I ; & linea C O N pa- 
rallela eft line® H M , £: proportio A N ad N M , nempe proportio A 
G ad I M eft vt C A ad C E , ergo rcftangulum A G in C E xqualo 
cft re&angulo C A in I M ; Sc quia G D cft perpendicularis in duobus 
circulis CDF.EDA fuper duas diametros C F, EA, erit rtdangu- 
lum C G in G F xqualc quadrato G D , & re&angulum A G in G E 
xqualc etiam eft illi , ergo redangulum C G in G F xqualc eft redan- 
lo A G in G E , & proportio C G ad G A eft vt proportio E G ad G 
F , immo vt proportio C E ad F A refiduam ; ergo rcdangulum C G in 
F A , eft xqualc redangulo C A in I M cui xquale cft redangulum G 
A in C E . Et fi fuerit in altera parte circulus modo prxfato eadem ra- 
tione oftendemus , quod rcftangulum C A in diametrum illius circuli 
xquale fit redangulo C Gin A F,& oftendetur quod du® diametri duo- 
rum circulorum fint xquales, 

SCHOUVM SECVNDVM ALKAVHI. 

P Orro fecunda efthajc. Dicit quod fi duo femicirculi non 
fint tangentes , nec fe mutuo fecantcs , fed feparati , & 

perpendicularis tranfeat per concurfum duarum linearum tangen- 
f tium 
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dum eos , quae funt arqualcs idem fequetur. 

Sint itaque fcmicirculi ABC.AD E.FGC, vti difpofuimus , Sc 
dux line, e N G , N D tangentes illos duos fcmicirculos in G , D , & i- 
quales , libique occurrentes in N , Sc linea B N tranfiens per punftuiru. 
N perpendicularitcr crcda fuper AC , & tangat illam circulus M N I 
in 1 , & idem tangat circulum A B C in H , Sc circulum A D E in L , 



& educamus diametrum I M parallelam ipli A C , & iungamus C H , 
qua? tranfibit per I , & iungamus M E tranfibit per L , Sc iungamus A I p„,p t . 
tranlibit per L , & producamus eam ad P , & iungamus C O tranfibit huius, 
per P , critquc parallela ipfi E M , Sc erit proportio A O ad O M , nem- iBidem. 
pe proportio A N ad M I vt proportio A C ad C E , Sc rc&angulum A p°« m 
N m C E ecquale rc&angulo A C in 1 M. Et eodem modo oftendetur , Almoc. 
quod rcftangulum C N in F A fit xquale re&angulo A C in diametrum 
circuli , qui cft ex altera parte ; & quia rcftangulum C N in N F aequa- 
le eft quadrato G N , Sc cft aequale quadrato D N, quod cft aequale re- 
tfangulo AN in N E erit redlangulum C N in N F aequale rcrtangulo 
A N in N F, , & proportio C N ad A N vt E N ad N F . & vt propor- 
tio totius C E ad totum A F , ergo rcftangulum A N in C E arqualc cft 
re<ftangulo C N in F A , & iam oftenfum cft , quod A N in C E aequa- 
le eft rciftangulo A C in 1 M, & quod reiftangulum CN in F A fit aequa- 
le redangulo A C in diametrum alterius circuli: ergo dux diametri lunt 
xquales , Sc duo circuli aequales , Sc hoc cft quxfitum . 

Nota: in Propofit. V. 

H AEc propofitio parnm e/ ni dem differt a fojlrem a parte propofit. 14. 1 6, 

& 1 7- lA. 4. Pappi Alex. , fi 'figuram , confirnlt tonem , (fi progreffitm 

D d d 2 demon ■ 
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dcmonflrationis fipecles ; differunt titmen in conclnfiont , qua demonfiranda pro. 
ponitur ; oflendit enim Pap- ^ 

pus , ficut , & Archime- 
des, femicircuUris diame- 
tri figmentum maius A C 
ad circuli intercepti dia- 
metrum H E habere ean- 
dem proportionem , quam 
maioris circuli diameter A 
E habet ad reliquum fig- 
mentum esus E C , pari- 
terque B A ad A C ean- 
dem proportionem habet , 

quam C B ad reliqui circuli intercepti L M N diametrum : ex hifee /equitur 
conclufio Archimcdea , nam fi A C ad H E eandem rationem habet , quam A 
B ad E C , permutando B A ad A C erit vt C B ad H E igitur eadem C B ad 
duas circulorum diametros H E , & L N eandem proportionem habet , (fi pro- 
pter ea circulorum diametri H E , (fi L N aquales fiunt inter fe . Mirum ta- 
men efi hanc conclufioncm , quam pra mantbus Pappus habebat , non ant- 
maduertiffie , demonfirat tamen quamplurima fjmptomata pulcherrima circu- 
lorum in Arbelo deferiptorum , qua tamen in hoc opuficulo Archimedi tributo 
pariter recenfieri debebant ,fi hic liber effiet idem antiquus i/le ii Pappo vifus , 
in quo huiufimodi lemmata circumferebantur : fied fiorfan librariorum -vitio, (fi 
incuria codex corruptifiimus ad Arabes tranfimtfins non omnes illas admirandas 
propofitiones , fed -unius tantum particulam continebat , ficut e contra hber ille 
antiquus , in quo Pappus pradtSa lemmata reperit , carebat tonclufione in hi- 
ficc lemmatibus demonflrata . Caterum propofitiones in fiebolfs addita mamfefia 
quidem fiunt , fied abfique duabus prioribus pofiet propofitum facillime demon- 
firari , Reliqua dua propofitiones finpcraddtta ad Arabibus faciles quidem-a 
fiunt . 


PROPOSITIO VI. 

S I fuerit fcmicirculus ABC, & in cius diametro fumatur 
pun&um D , & fuerit A D ipfius I) C fexqui altera , & 
deferibantur fuper A D , D C duo femicirculi , & ponatur cir- 
culus E F inter tres femicirculos tangens cos , & educatur dia- 
meter E F in illo parallela diametro AC, reperiri debet pro- 
portio diametri A C ad diametrum E F. 

Iungamus enim duas lineas A E , E B , & duas lineas C F,F B , 
erunt C B, A B redtac.vti ditftu cft in prima propofir.Dcfcribamus etiam 
duas lineas F G A , E H C , oftendeturque efle quoque redias; Simili- 
ter duas lineas D E , D F , & iungamus D I , D L , & EM, F N , & 
producamus eas ad O , P; Et quia in triangulo A E D , A G eft per- 
pendi- 
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pendicularis ad E D , & D I cft quoque perpendicularis ad A E, & iam 
lc mutuo fecucrunt in M , ergo EMO erit etiam perpendicularis , que- 
madmodum oftendimus in expolitione , quam confecimus de proprieta- 
tibus triangulorum , & cuius dcmonftratio iam quidem prarccllit in fupe- 



liori propofitionc; Similiter quoque erit FP perpendicularis fuper C A, 
& quia,duo anguli , qui lunt apud L, & B funt redii , erit D L parallela 
ipli AB, & pariter DI ipfi C B , igitur proportio A D ad D C cft vt 
proportio A M ad F M , immo vt proportio AOadOP, & proportio 
C D ad D A vt proportio C N ad N E , immo vt proportio C P ad P 
O , & erat A D fexquialtera D C , ergo A O cft fexquialtera O P , & 
O P fexquialtera C P , ergo tres linea; A O , O P , P C funt proportio- 
nales : & in eadem menfura , in qua cft P C quaruor , erit O P lex , & 
A O nouem , & C A nouendccim , & quia P O a-qualis eft E F , erit 
proportio A C ad E F vt nouendccim ad fex , igitur reperimus didtam 
proportionem . Etiam fi fuerit A D ad D C qualifeumque vt fexquiter- 
tia , aut fexquiquarta , aut alia , erit iudicium , & ratio , vti didlum cft . 
Et hoc cft quod voluimus . 

Notar in Propofit. VI. 

H -dPc propofit io nil prorfus dijfcrre videtur i 1 6 . propofit. lib. 4 . Pappi 
e Ilex . eft tamen pars illius , & particulariter demcnftrata , quod quidem 
peccatum alieni expoftori tribui debet ; nunquam enim atrehimedes propofitionc 
illam , quam i nitier fahftmi dt monftrare potuifsct > exemplis numericis tanu-j 
pueriliter oftendiffet . Pappus igitur quarit men furam diametri illius circuli , 
qui in foco inter tres circnnfrentias circulares tntcrijcitur , quod Arbelcn ap- 
pellatur , dr qftcndtt quidem diametrum femicircttli maioris at C fecari in duo- 
bus punit n O , & P a perpendicularibus cadentibus a terminis E , cr F dia- 
metri circuli in / rbclo infer ipti , ac diuidi in tria fegmenta /l 0 , O P , P C 
continue proportionalia m eadem ratione , quam habet J D ad D C , & in- 

fuper 
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/uter oflendit perpendicularem E O aqualem ejfe circuli diametro E F . Itaque 
quadrato fpatto E 0 P F , circuli diameter E F , fiuc O P media proponit . 
nahs erit inter A O , & P C. Quam ergo proportionem habent tres continui 
proportionales in eadem ratione A D ad D C Jimul fumpt a ad illarum inter - 





mediam, eandem habebit diameter maioris femieirculi AC ad O P ,Jtue E F. 
Qua deinde Pappus dcmonflrat perpendiculares a centris circulorum in collate- 
ralibus fpatijs proditii Arbelt exijlentium cjje multiplices diametrorum eorum 
circulorum i quibus educuntur fecundum fertem naturalem numerorum ab vnt- 
tate crefcenttum , proprietas quidem eft admirabilis , de qua in hac tropofitio- 
ne Archimedis altum filentium , quod forte temporum tniurta tribuendum^ 

Po flent in hifce duabus propofit ion ibus non pauca problemata fuperaddi, quo- 
modo nimirum tu pradilto fpatio i tribus femicirculis comprehenfo circuli in- 
numerabiles defcrtbt debeant , & alia quamplunma facilta , qua Icttorum fa- 
gacitati relinquuntur . 

P R O P O S I T I O VII. 


S I circulus circa quadratum delcriptus fuerit 3 & alius intra 
illum , vtique erit circumfcriptus duplus inferipti . 

Sit itaque circulus compre- 
hendens quadratum A B , cir- 
culus A B , & inferiptus C D , 

& fit diameter quadrati A B , & 
eft diameter circuli circumfcri- 
pti , & educamus C D diame- 
trum circuli inferipti parallelam 
ipfi A E , quae eft ei squalis. 

Er quia quadratum A B duplum 
eft quadrati A E , fiuc D C > & 
proportio quadratorum ex dia- 
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metris circulorum eft eadem proportioni circuli ad circulum , igitur cir- 
culus A B duplus eft circuli C D , & hoc eft quod voluimus. 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 


D icit Doff or Almochtaffo . Iam compofui tranatum de con- 
ficiendo circulo , cuius proportio ad datum circulum fit 
vt proportio data . Qua ratione conficienda: funt omnes figura: 
re&ilinca: , & quem vfum> 
habeant in arte i\lz figura: , 

& afferam hic ex illis vnam 
propofitionem , qua: cogruit 
expofitioni huius propofitio- 
nis,& eft tanquam epitome 
illarum propofitionum , & 
illationis ex illis, & eftha:c. 

Volumus conficere circulum, 
qui fit quinta pars circuli , 
exempli gratia . 

Circulus cuius habemus diametrumeft AB, & addamus eius partem., 
quintam , & eft B C , & deferibamus fuper A C femicirculum A D C, 
& educamus perpendicularem B D , & quia proportio A B ad B C eft , 
vt proportio quadrati A B ad quadratum B D , erit quilibet circulus 
fa&us , vel , figura fuper B D qua?fita a nobis , & hoc , quia proportio 
circuli , qui eft fuper A B , vel figura; , qua: eft fuper illam , ad circu- 
lum , vel figuram fa&am fuper B D facit illam figuram , & limilitcr po- 
litam , erit vt proportio A B ad B C , & hoc eft quod voluimus. 

PROPOSITIO VIII 

S I egrediatur in circulo linea A B vbicumque , & producatur 
in diredlum , & ponatur B C arqualis femidiametro circuli 
& iungatur ex Cad centrum circuli, quod eft D, & producatur 
ad E , erit arcus A E triplus arcus B F . 

Educa- 



1 
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Educamus igitur E G parallelam ipli 
AB , & iungamus J) B , D G : & quia duo 
anguli D E G, D G E funt arquales, erit 
angulus G D C duplus anguli D E G > 

& quia angulus B D C squalis eft angu- 
lo B C D , St angulus C E G squalis eft 
angulo ACE, erit angulus G D C du- 
plus anguli C D B , & totus angulus B 
P G triplus anguli B D C , & arcus B G E 
squalis arcui A E , triplus cft arcus B F , 

& hoc eft, quod voluimus. 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 


D icit Do&or Almoch- 
taflo. Cum dicit ar- 
cum B G atqualem efle ar- 
cui A E , id ex eo cft pro- 
pter squidiftantiam duarum 
cordarum . Sint itaque iru 
circulo ABC corda: A C , 

B D parallela: ; Dico quod 
duo arcus AB, CD funt 
tequalcs , 

Iungamus A D , ergo duo 'anguli C A D , A D B funt aquales * & 
propterea duo arcus funt aquales , & conucrfum eodem modo demon- 
ftrarur , 



Notse in Propofit. VIII. 



H . A Ec quidem propofitio eleganti{fima eft , qua fi prollematici re fotui pof- 
fet via plana , reperta iam eftet tripartitio cutuftsbet anguli • 

Breuius tamen demonjlratio 
perfici poteft.hac ratione . luncla^i 
retia E B , quia in triangulo Ifo- 
fcele B D C duo anguli C , cfi C 
D B aquales funt , eft que pariter 
externus angulus B D C duplus an- 
guli D E B in triangulo IfofceUo 
jD E B , ergo angulus C duplus eft 
anguis B EC , (fi propterea illi an- 
gulifimul fumpti , fcu externus an- 
gulus et B E triplus erit anguli B 
E f , & arcunferentia A E tripla ipfiusB F . 


PRO- 
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PROPOSITIO IX. 

S I mutuo fe fecuerint in circulo dux linex A B , C D , (feci 
non in centro ) ad angulos re&os , vtique duo arcus AD, 
C B funt xquales duobus arcubus AC,DB. 

Educamus diametrum E F parallelam ipfi A B , qua fecet C D bifa- 
riam in G , erit E C aqualis ipfi E D i & quia tam arcus E D F , quam 
E C F eft fcmicirculus, & arcus 
E D aqualis arcui E A cum_. 
arcu A D , erit arcus C F cum 
duobus arcubus EA, ADi- 
qualis femicirculo , & arcus E 
A aqualis arcui B F , ergo ar- 
cus C B cum arcu A D aqualis 
eft femicirculo, & remanent duo 
arcus E C , E A nempe arcus A 
C cum arcu D B aquales illi , 

& hoc eft quod voluimus. 

PROPO 

S I fuerit circulus A B C , & D A tangens illum , & D B fe- 
cans illum , & D C etiam tangens , & eduda fuerit C E 
parallela ipfi D B , & iunda fuerit E A fecans D B in F , & 
cduda fuerit ex F perpendicularis F G fuper C E j vtique bifa- 
riam fecabit illam in G . 

Iungamus A C , & quia D A eft tangens , & A C fecans circulum 
erit angulus D A C aqualis angulo cadenti in alterno fegmento A C 




SITIO X. 


E e e 


nempe 


. I 
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nempe angulo AEC.&eft xqualis angulo A F D , eo quod C E , 

B D fune parallela: , ergo anguli D A C , A F D funt xquales , & in 
duobus triangulis D AF.AllD funtduoauguliAF D.HAD xquales, 
de angulus P communis , propterea erit rc&agulum F D in D H xqualc 



quadrato D A, immo quadrato D C, & quia proportio F D ad D C eft 
eadem proportioni C DadD H.& angulus D communis, erunt triangula 
D F C, D C H fimilia. Se angulus D F C xqualis D C H , qui xqualis 
eft angulo D A H, & hic eft xqualis angulo A F D, ergo duo anguli A 
F D, C F D funt xquales, & D F C xqualis angulo F C E , & erat D 
F A xqualis angulo A E C, ergo in triangulo F E C funt duo anguli C, 
E xquales , & duo anguli G redii , Se latus G F commune , propterea 
erit C G xqualis ipfi G E , ergo C E bifariam fccatur in G , & hoc eft, 
quod voluimus, 

PROPOSITIO XL 

S I mutuo fe fecuerint in circulo dux lineje A B » C D ad an- 
gulos redtos in E , quod non fit in centro , vtique omnia, 
quadrata AE,BE>EC,ED squalia funt quadrato diametri. 

Educamus diametrum A F, 

& iungamus lineas A C , A D , 

CF .DB; Et quia angulus A 
E D eft redlus, erit xqualis an- 
gulo A C F, & angulus A D C 
xqualis A F C , eo quod funt 
fuper arcum AC , & remanent 
in duobus triangulis A D E , A 
F C duo anguli C A F, D A E 
xquales erunt pariter duo arcus 
C F , D B xquales immo , & 
dux cordx eorum xquales , & 
duo quadrata D E , E B xquantur quadrato B D , nempe C F , & duo 

quadrata 



i 
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quadrata A E, E C xquantur qnadrato C A,3c duo quadrata C F , C A 
aequantur quadrato F A, nempe diametri .igitur quadrata A E, E B.CE, 
E D omnia funt xqualia quadrato diametri , & hoc eft quod, voluimus , 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 


D icit Dotftor. Huius 
Archimedes; qux eft 
angulus B E D eft refius, erunt duo 
anguli E B D , E D B xquales vni 
rcito , & duo A D . B C , xqua- 
les femicirculo, ergo dux cordx eo- 
rum in potentia funt xquales diame- 
tro ; fed duo quadrata A E , D E 
xqualia quadrato A D , & duo qua- 
drata CE.BE funt xqualia qua- 
drato C B , ergo quadrata A E , E 
B , C E , E D xqualia funt quadra- 
to diametri . & hoc eft quod vo- 
luimus, 

P R. O P O S I T I O XII. 


S I fuerit femicirculus fuper diametrum A B > & edu&s fue- 
rint ex C dux lines tangentes illum in duobus punflis D y 
E , & iunfts fuerint E A, D B fe mutofecantes in F, & iun&a 
fuerit C F,& producatur ad G, erit CG perpendicularis ad A B. 

Iungamus DA, E B . Et quia- 
anguIusB D A eft refius, erunt duo 
anguli D A B , D B A reliqui itu 
triangulo D A B xquales vni reflo, 

& angulus A E B reflus , igitur funt 
xquales ci , & ponamus angulum 
F B E communem , ambo anguli D 
A B , A B E funt xquales F B E , 

F E B , immo angulo D F E exter- 
no in F B E . Et quia C D eft tan- 
gens circulum, & D B fecans illum, 
angulus C D B xquatur anmilo D 
A B , & pariter angulus C E F x- 
quatur angulo EB A, ergo duo an- 
guli C E F , C D F fimul xquales 
lunt angulo D F E . Et iam quidem 
planum fit ex noftro tradlatu de fi- 
guris quadrilateris, quod fi educan- 

Ecc » tur 


* 
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tur interdius lineas xqualesfibi oc- 
currentes in aliquo pundo , vti funt 
dux linex C D, CE, dux lineae fc 
mutuo fccantcs , vti funt dux linex 
D F , E F, & fuerit angplus ab illis 
contentus vt eft angulus F xqualis 
duobus angulis, qui occurrunt dua- 
bus [ lineis ] fc inuicera fccanti- 
bus, vti funt duo anguli E, Dfimul, 
erit linea egrediens d pundo con- 
curfus ad pundum fedionis , vti eft 
linea C F xqualis cuilibet linearum 
libi occurrentium , vt C D , vel C 
E , propterea erit C F xqualis ipfi 
C D , ergo angulus C F D eft xqua- 
lis angulo C D F , nempe angulo 
DA G , fed angulus C F D cum an- 
gulo D F G eft xqualis duobus re- 
dis, ergo angulus D A G cum angulo D F G xqualis eft duobus redis, 
& remanent in quadrilatcro A D F G duo anguli A D F , A G F xqua- 
les duobus redis , fed angulus A D B redus eft , ergo angulus A G C 
eft redus , & C G perpendicularis ad A B , & hoc eft quod voluimus. 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor de demonftratione , quam citat ex tradatu. 

de figuris quadrilateris-. Sint duae lineae aequales fibi oc- 
currentes A B , A C , & pundum concurfus A , & fe inuicem 
fecantes B D , D C , & pundum fedionis D , & fit angulus B 
D C squalis duobus angulis ABD, A C D , & iungamus A 
Dj Dico quod fit arqualis A B. 

Alioquin vel eft minor A B , vel maior 
illa, & ht maior, &abfcindatur A E xqua- 
lis A B, & iungamus B E, ergo duo anguli 
A E B , A B E funt xquaies ; fed angulus 
A E B maior eft angulo A D B, & pariter 
angulus A E C, qui eft xqualis ACE ma- 
ior eft angulo A D C , omnes ergo anguli 
B E C, vel duo anguli fimul A B E,B C E 
maiores funt duobus angulis A B D , A C 
D, pars fuo toto, quod eft abfurdum. Dcim 
de fit A D minor quam A B , & ponamus 
A F xqualem A B,& iungamus B F , F C, 
remanet , vt didum eft , quod angulus F , 
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mimo tiuo anguli ABF.ACF minores fint duobus angulis A B D , 
ACI), totum fua parte. Se hoc cft abfurdum, ergo manet propolitum. 

Nota? in Propofit. XII. 

L Emwt affitmptum i» de me nfi rati one huius pulcherrime propo/itionis potelt 
dnecTe ofiendi hac ratione . ‘ J 

Si in quadrilatero ACD B duo Utera AC.drAB aqualia fuerint , atque 
a nS ulus C D B aqualis duobus angulis C , & B fi, nui fumptis . Dico r ellam A 
D tpfi AC, vel A B aquale effe . Producatur C A, in E,vt A E jiat aqtialit 
A B , tungaturque B E . guia in triangulo Ifo- 
fcelio ■ B A E angulus E aqualis ejl angulo A B 
E , dr angulus C D B aqualis e[l duobus ansulis 
C ,&D B A fmul fumptis, ergo duo anguliC D 
B , & E ( oppo/iti in quadrjlatcro C D B E ) 
aquales funt tribus angulis C ,D B A,& A B 
E , feu duobus angulis C, dr D B E , fed qua- 
tuor anguli quadrilateri E C D B aquales funt 
quatuor reclts , ergo duo anguli oppofti E ,C D 
B duobus retiis aquales funt, dr propter ea qua- 
dri laterum ipfum circulo infer ibi poteffi, cuius 
circuli centrum erit A , cum tres relia linea 
C A, AB, AE aquales pofita fint , dr prop te- 
rta A D radius quoque circuli erit aqualis t tpfi C A'. 

PROPOSITIO XIII. 

S I mutuo fc fecent dua linea AB, C D in circulo , &: fue- 
rit A B diameter illius, at non C D, & educantur ex duo- 
bus pundtis A , B dua per- 
pendiculares ad C D , qua 
fint A E , B F , vtique ab- 
fc indent ex illa C F , D E 
aquales. 

lungamus E B , & educamus 
ex I , quod eft centrum , per- 
pendicularem I G fuper C D , 

& producamus eam ad H in E 
B . Et quia I G cft perpendicu- 
laris ex centro ad C D illam bi- 
fariam diuidet in G , & quia I 
G , A E funt dua* perpendicu- 
lares fuper illam , erunt paral- 
lela. 
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PROPOSITIO XIV. 


S I fuerit A B femicirculus , & ex eius diametro A B differs 
fint A C , B D «quales , & efficiantur fuper lineas A C , 
C D , D B fetnicirculi ; & fit centrum duorum femicirculorum 
A B , C D ptutftum E , & fit E F perpendicularis fuper A B , 
& producatur ad G : vtique circulus , cuius diameter eft F G 
aqualis eft fuperficiei contentas a femicitculo maiori , & a duo- 
bus femicirculis qui funt intra illum , & a femicirculo medio qui 
eft extra illum , & eft figura , quam vocat Archimedes Salinon. 


Quia D C bifariam fecatur in E , & addita eft illi C A , erunt duo 
quadrata D A , C A dupla duorum quadratorum D E , E A , fed F G 
arqualis eft ipfi D A , ergo duo quadrata FG,AC dupla funt duorum 
quadratorum DE, EA: & quia A B dupla eft A E , & C D dupla- 
quoque E D , erunt duo quadrata A B , D C quadrupla duorum qua- 
dratorum DE, EA, immo dupla duorum quadratorum GF.ACfi- 
militer etiam duo circuli , quorum diametri funt A B , D C dupli funt 
eorum , quorum diametri funt GF.AC, & dimidij eorum , quorum- 
diametri lunt A B , C D «quales duobus circulis , quorum diametri funt 
G F , A C , fed circulus , cuius diameter A C , eft arqualis duobus fe- 


a 



F 


micirculis 


Aflumpt. Liber. 407 

micirculis A C , B D, ergo fi auferamus ex illis duos femicirculos A C, 
B D.qui funr communes , remanet figura contenta a quatuor fcmicircu- 
lisA B.CD.DB, AC, (qui ea cft , quam vocat Archimedes Sali- 
non) aequalis circulo, cuius diameter eft F G,& hoc cft quod voluimus. 

PROPOSITIO XV. 



S I fuerit A B femicirculus , & A C corda Pentagoni , & fe- 
miflis arcus AC fit A D , iungatur C D , & producatur 
vt cadat fuper E , & iungatur D B , quar fccct C A in F , & 
ducatur ex F perpendicularis F G fuper A B , erit linea E G 
squalis femidiametro circuli . 


•i 

rtoffi 


Iungamus itaque lineam C B , & fit centrum H , & iungamus H D , 
D G , & A D. Et quia angulus ABC, cuius bafis eft latus Pentagoni, 
cft dui quinti partes redii , quilibet duorum angulorum C B D , D B 
A eft quinta pars redii , & angulus D H A duplus eft anguli D B H , 
ergo angulus DHAcft dui quinte partes redi. Et quia in duobus trian- 
gulis C B F , G B F duo anguli B lunt iqualcs , & G , C redi , & latus 
F B commune , erit B C aquale ipfi B G : & quia in duobus triangulis 
C B D , G B D duo latera C B , B G funt iqualia , & fimiliter duo an- 
guli ad B , & latus B D commune , erunt duo anguli B C D , B G O 
iquales, & quilibet eorum cft fex+quinn partes redii, & eft arqualis an- 
gulo D A E externo quadrilateri B A D C , quod eft in circulo , ergo 
remanet angulus D A B iqualis angulo D G A , & erit D A iqualis ip- 
ii D G . Et quia angulus D H G eft dua quinti partes redii , & angulus 
D G H fex quinti partes redii , remanet angulus H D G dui quinti par- 
tes redii , & erit D G iqualis G H. Et quia A D E externus quadtila- 
teri A D C B , quod cft in circulo , cft iqualis angulo C B A , & eft 
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dux quintx partes refti , & xqualis angulo G D H. Et quia in duobus 
triangulis EDA.H D G funt duo anguli E D A , H D G aquales , & 
pariter duo anguli D G H , D A E , & duo latera D A , D G , erit E A 
aquale H G , & ponamus A G commune , erit E G aquale A H , 3e 
hoc cft quod voluimus, 


Et hinc patet , quod linea D E xqualis fit Temidiametro circuli , quia 
angulus A xqualis cft angulo D G H , ideo erit linea D H xqualis li- 
nex D E. Et dico quod E C diuiditur media , & extrema proportione 
in D , & maius Tegmentum cft D E : & hoc quia E D Cft corda hexago- 
ni , & D C decagoni , & hoc iam demonftratum cft in libro elemento- 
impie vt rum .’ I 10 ? quod voluimus. 

Mahume- Linis libri AlTumptorum Archimedis. Laus Deo foli, & orationes cius 
rhrjftci” ^ nt ^'P cr Dominum noftrum Mahometum , & Tuos focios. 

loquitur . 

Nota: in Propofit. XV. 

E \ btc propofitionc non pavet colligi pojjitnt ; Si enim coniungantur reda 
linea C H , & C G , erit triangulum B C E ifioficelium fihuile triangulo 
UDE, & fimi liter pofttum ; par i ter que triangulum H C G fimile quidem-t 
erit ipfi G D A , & in utrifique bafies fimi liter fecantur , nam angulus B C E 
in tres partes aquales diuiditur a redis lineis H C , & G C , quarum quali- 
bet dua quinta partes ejl unius redi , atque angulus E G G rurfius bifar tanta 
diuiditur 4 reda C A i non fectts tres anguli E DA,ADG,&CDH 
aquales fiunt inter fe , atque quilibet eorum dita quinta unius redi. Et effi- 
ciuntur quatuor reda Unca EA, AD, D G , z> C , inter fie , & lateri de- 
cagoni regularis circulo injeripti aquales, rari modo reda linea E D , E G , 
G C , H C , HA, aquales fiunt inter fie , Cr lateri hexagoni regularis circulo 
inficripti. Tandem reda linea C B finbtcndcns tres partes decimas circumfe- 
rentia totius circuli aqualis ejl reda linea C E , fici! icet compofita ex latere^» 
hexagoni , & latere decagoni regularium eidem circulo inefriptomm . Praterea 

reda 
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refla linea E G fetatur in A extrema , ac media ratione . tuiut maius fegmen- 
tum ejl E A latus dec agant , & refla A H Jimiltter diuiditur in G , cuius ma- 
ius fegmentum eft G H decagoni latus , c 'r tota E H fecatur in A , & G ex- 
trema , ac medsa ratione , par iter que retia E £ fimi Uter fecatur tn H , cuius 



minus fegmentum H B eft aquale lateri txagoni circulo infcripli. Sreuius ti‘ 
men propofttio fic demonftrari pojfct . 

Jguta ofienfa eft C D aqualis D G , & A D aqualis eft eidem D C i r»m_* 
ambo fine latera decagoni , ergo D G aqualis eft b A. Poftea iunila A C > quii 
angulus A H D , vel C H D quinta pars eft duorum reti orum , ergo angi lus 
C D H ad bafim ifofteltj ,dua\quinta partes erit duorum reti orum , & ideo an- 
gulus C D H duplus erit anguli D H E , tftque externus angulus C b H aqua- 
lis duobus internis , & oppofitis D H E ,& D E H in triangulo D E H , ergt 
angulus C D H duplus quoque erit reliqui anguli E , dr propterea angulus D 
H E aqualis erit angule E > & fubtenfa latera D E, D H aqualia quoque crunti 
fed prius D A , D G aqualia erant [obtendentia angulos aqaaks , & reliqui 
anguli eiufdem fpeeiei funt , igitur E A aqualis eft H G . Reliqua manifcfta-s 
funt. 

In prafatione huius operis memini non efte Omnino improbabile hunc libellum 
Archimedis non alium fuifte ab illo antiquo lemmatum libro ab Eutocio reper- 
to > quod pracipui ex verbis eiufdem Eutocij in Commcnt. propofit. 4. lib. 2. de 
Sphara,cr Cylindro comprobatum fuit: illa fidelijjime translata ex textu Graco ab 
amicit dotfsjfimis eum iam in prafatione excufa efienf aliam tranftatiotsem eX 
Arabico Manufcripto Serenijp.mt Magni Ducis mifit ExeeU. Abrahamus Ecchel- 
lenfis defumptam ex editione Abufahli Alkuhi qui pariter librum ordinatio- 
nis lemmatum Archimedis confcripftt , vt in proemto huius operis teftatut 
Almochtdjjb . Verba eius funt hac , qua paulo clarius propofitum confirmare vi- 
dentur : 8 c meminit Eutocius Afcalonita in Cominenc. huius libri , quod 
Archimedes promiferit demonftrationcm huius in hoc fuo libro , quod 
in nullo exemplari reperirur, quod promilir. Atque ita vnufquifquc tam 
Dyonifodorus , quanl Dioclcs poft illum progrelTus eft per aliam viam. 

3 uam ille ( fcilicet Archimedes ) in hoc libro in diuilionc Sphatr* inj 
nas partes , qua; datam habeant proportionem . Dixit , & ego reperi in 

F f f Veteri 




410 Archimedis 

Veteri Libro Theoremata fatis obfcura propter multitudinem errorum- * 
qui in eo funt , nec non menda , qua; occurrunt in figuris propter igno- 
rantiam amanucnfium , erantque in eo Dorica; didiones , quarum vfus 
Archimedi familiaris erat , & vocabula ipfi propria ; hinc vtebatur loco 
fedionum parabola; , & hyperbolae , re&anguli , & obtufanguli coni fe- 
dionibus quamobrem operam ipfi nauaui , donec aflecutus fum illam- 
propofitionem , & eft illa , &c. 

Modo quia in pradtBo libro antiquo *b Tutorio reperto recenfentur duo pro- 
pofitiones , quarum imam proni: fer at ft demonji ratarum Archimedes , (*r vtra- 
que in noftro opufculo iniuria temporum deficit : earum altera forfan erit 1 6. 
illa propofitio in proemio ab Almochtafo numerata ubi ait propofittones huius 
opufeuli fixderim e/fi , cum tamen poftrema /it 1 5. quare inutile forfan nouj 
erit eas hic reponere , proripui quia Eutocius non rite eas reftisuit , nec omntni 
repurgauit a mendis, quibus fcatebat exemplar antiquum ab ipfo inuentum. Et 
primo noto , quod Eutocius eas 1 meat theoremata ,cum potius problemata fint,dr 
fu etiam ab eodem Eutocio po/lmodum appellantur. Forfan hoc accidit , quia-, 
in libro illo antiquo in formam theorematum /cripta erant ,/ed Eutocius vt ad 
propofitionem Archimedis ea accomodaret , forma problematica ea expofutt . 
Eurfus Eutocius trimum theorema fe expofiturum pollicetur , vt deinde analjfi 
problematis Archimedci accomodetur . Vnde conqcere licet alterum theoremata 
additum , vel alter atum ab Eutocio , vel ab aliquo alio fui/fe , in quo proponit, 
quod , fi aliqua retta linea fella fit in duo figmenta , quorum vnum duplum . _* 
/it alterius , /olidum paraUelepipedum relfangutum contentum fub quadrato ma- 
ioris, efi fub minore figmento maximum erit omnium fimilium /olidorum, qua 
ex diuifione e iu/dem re SI a linea in quolibet alio eius punch confurgunt . Et 
hoc quidem oftenditur per fiB tones conicas , contra artis pracepta ; peccatum _» 
enim e/l non paruum apud Geometras , problema prinum per conicas fiBtones 
refluere cum via plana ab/olui pojfit , hoc autem preclari nonnulli viri pariter 
adssotarunt , & pr afuerunt , vt nuper accepi. 

PROPOSITIO XVI. 

S I reda linea A B fit tripla AC, non vero tripla ipfius A 
D; Dico paraUelepipedum redangulu contentum fub qua- 
drato C B in A C maius efie parallelepipedo fub quadrato D 
B in A D. 

Producatur A B in E , vt fit B E a:qualis B C. Quoniam B C dupla 
erat ipfius A C , erit E C quadrupla ipfius AC , & propterca redan- 
gulum ACE a;quale erit quadruplo quadrati A C , fcilicct aequale erit 
quadraro C B: Eli vero in primo cafu , redangulum A D E maius re* 
dangulo ACE, in fecundo vero minus ,'( co quod pun&um D in pri- 
mo cafu propinquius cll femipartitioni totius A E , quam C , in fccuudo 
vero remotius ); igitur fi fiat C Dad D O, vt quadratum C B ad redan* 

gulam 
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gulum ADE, erit in primo cafu D O maior , quam C D , in fecundo 
vero minor ; & propterca A O minor erit , quam A C in vtroque cafu. 
Et quia quadratum C B ad rcflangulum A D E eft vt C D ad D O, igi- 
tur iolida parallclepipeda reciproca erunt aequalia , fcilicet folidum qua- 


A c d B 5 


A D C B E 


drato C B in D O du&o aequale erit folido , cuius bafis re<ftangulum A 
D E , altitudo vero C D , leu potius aequale erit folido , cuius bafis re- 
tftangulum E D C , altitudo vero A D , & propterea vt quadratum B C 
ad re&angulum E D C , ita erit reciproce A D ad D O , & comparando 
antecedentes ad terminorum differentias in primo cafu , 8c ad eorundem 
fummas in fecundo cafu , erit quadratum B C ad quadratum D B vt A 
D ad A O , Sc denuo folidum parallelepipcdum redtangulum contentum 
fub quadrato BCm A O aequale erit ei , cuius bafis quadraturo D B , 
altitudo vero A D: Eft vero A O oftenfa minor , quam A C in vtroque 
cafu , igitur parallelepipcdum , cuius bafis quadratum B C , altitudo A 
C maius eft eo , cuius bafis eft idem quadratum B C , altitudo A O > 
ideoque parallelcpipedum , cuius bafis quadratum B C , altitudo A C 
maius eft quolibet parallelepipcdo , cuius bafis quadratum B D. altitudo 
A D : quare patet propofitum. 

PROPOSITIO XVII. 

S it A B tripla ipfius A E, maior vero quam tripla alterius C A, 
fecari debet eadem A B citra , & vitra E , in O , ita vt 
parallelepipcdum > cuius bafis quadratum O B , altitudo O A 
squale fit parallelcpipedo 3 cuius bafis quadratum E B , altitu- 
do A C. 

Fiat redangulum A C B F , & producantur latera C A , F B , & fiat 
re&angulum C F N aequale quadrato E B , & dudla diametro C E G com- 

F ff a pleantur 
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picantur parallelogramma reftangula AL.AK.LB.BK , atque axe 
F G i latere redo F N deferibatur parabole F M fecans H G in M > erit 
prop.ii. igitur in parabola quadratura M G arqualc reilangulo G F N fub abfeif- 
Ub.i. (a . & latere redto contento , idcoquc idem quadratum F G ad re&angu- 
lum N F G , atque ad quadratum M G eandem proportionem habebit : 
eft vero quadratum F G ad rcdlangulum N F G , vt F G ad F N , cum 




* 



F G ftt illorum altitudo communis , nec non vt C F G ad C F N fum- 
pta nimirum C F communi altitudine , ergo re&angulum C F G ad C 
F N eandem proportionem habebit , quam quadratum F G ad quadra- 
tum M G , & permutando redangulutn C F G ad quadratum F G erit 
vt redlangulum C F N ad quadratum G M > fed vt rcdtangulum CFG 
ad quadratum F G , ita eft C F ad F G , & E A ad A C , igitur E A ad 
A C erit vt re&angulum C F N ad quadratum G M , fcu vt quadratum 
E B , vel K G ad quadratum G M : eft vero A C minor , quam A E , 
qu.T triens eft totius A B , igitur M G minor eft , quam G K- Poftea.. 
prop.v & per B circa afymptotos A C F deferibatur hyperbole B K , qua: tran- 
fibit per pundtum K , cum parallelogramma A F , & C K xqualia-. 
(int propter diagonalem CEO, quare pun&um M paraholes cadet 
intra hyperbolem B K, fed parabole F M occurrit afymptoto C F in ver- 
tice F , & occurrit etiam afymptoto C A in aliquo alio punifto , cum C 
ptop.i*. A fit parallela axi F G paraboles, & hyperbole femper intra afymptotos 
Mm. incedat , igitur parabola F M bis hyperbola: occurrit fupra, & infra pun- 
eX lib.t. *’ < -* um ^ : ^ nt °ccurfus X , a quibus duiftis parallelis ad afymptotos com- 
pleantur parallelogramma R P , & A F , qua: erunt atqualia inter afym- 
rrop.i». ptotos , & hyperbolen conftituta , & propterca COS parallelogrammo- 
rum diameter erit , & vna linea redta .• & quia O A ad A C eft vt C F 
ad F S , fiue vt rcflangulum C F N ad redtangulum S F N i erat autem 
quadratum E B a:quale redtangulo C F N ex conftru&ione , & quadra- 
tum 
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tuO B.fiue X S in parabola 
aiquale cft rcdanguloS FN, 
ergo AO ad A C eft vt qua- 
dratum E B ad quadratum 
O B , & propterca parallele- 
pipedum, cuius balis quadra- 
tum O B , altitudo O A *- 
quale erit parallclepipedo ba- 
le quadrato E B , altitudine 
A C contento , quod erat 
propofitum . 

Ex hi fice proportionibus de- 
ducit infuper Eutonus aliqua , 
qua non omnino frma , (fi cer- 
ta milii ■videntur , nam ex eo 
quod recht Unca it I X tangit 
itramq; conifcctioncm ( hyper- 
bolen fcilicet B X , cr parabo- 
len EX) in eodem puncto X 
concludit hyperbolen interius 
contingere parabolen quam de- 
inceps nonfecat ad eafdem par- 
tes axis illius Jioc autem omnino 
necejfarium no efi ex demon]! ra- 
tis a me in prop. 20 . 11. & 

22 . Addit, lib. 6 . Apoll. fieri 
enim pote]! vt Parabole exte- 
rius hyperbolen tangat in X, (fi 

pojlea hinc inde eam fiecet . Potejl infuper hyperbole fecere tandem parabolam 
tn eodem punito X , licet ambo in eodem punito tangantur ab aliqua retia li- 
nea , vt eft IX ■, quod quidem adnotaffi fuit operepretium . 
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Dominus Carolus de Datis videat , & referat an in hoc opere (it aliquid quod repugnet 
fidei CathoIicz.Sc bonis moribus. Dic j. Iuli) 1660 . 

Pine, de Bardis Ficar. Cener. Florent. 

Illudriflime > ac Reuerendifs. Doni. 

Vidi hzc antiquorum, maximorumq; Geometrarum Apollonij > atq; Archimedis Ope* 
ra nunquam edita > nec in i>s reperi aliquid fidei Catholice , & bonis moribus aducr- 
fum ; Quamobrem maximo Reip. litcrarix bono. & gloria eorum qui in ijs vertendis, 
atq; illuilrandis ftudium > atque operam fclicifsimc collocarunt euulganda cenfeo : 
dwnmodo quzdam loca notentur Arabicorum interpretum, quibus Maumedanos 
fe przbent . Florentiz die 7. Iuli) ttftfo. 

Car olus Dati manupropria. 

Imprimatur feruatis feruandis 7. Iuli) 1660 . 

Pine. d. Bardis Ficar. Cener. Flor. 

Excellentiis. Aduocatus Dominus Auguftinus Coltellini S.Offic. Florentiz Confultor 
videat hoc opus intitulatum APOLLONII PHRG/EI.&c. & relinat. 

Die 7. Iuhj 1660 . 

Fr-Ang.OOau. de Topulo S.Offic. Flor. Cane, de mand. 

Reuerendifs. Pater Domine . 

Duorum Geometriz luminum monumenta, quz diu in tenebris fepulta, adcA ftudio- 
forum oculos latuerunt , vt inter deperdita frudra defiderarentur, & nunc Opera.. 
Clariis. Virorum , verfa . 8c illudrata in lucem prodeunt remoranda non puto ; cum 
etfi Ethnico fonte cadant .nihil tamen ffalutaribus monitis Arabica interprttumiu* 
perditione detefta ) aduerfus Chridianam pietatem contineant . 

ituguSl.ColtelUm S. Offici/ Confultor > & librorum cenfor . 

Stante fupradida attedadone Imprimatur . Dic 1 5. Iulij 1 660 . * 

Fr^Ang. Oli au. de Topulo S.Off. Florent. Cancell. dem and. 

Alexander Vi&orius Senator Serenifs. MagniDucis Auditor . 
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Omnes funt duemi , excepto * qui cft ternus. 


Errata prxcipua fic corrige. 

P Agina 7. linea 17. ad margine .prof.\Jiuiia . pag. 14. lin.4. *d difftrentum . p. 14. 1 . u. ma rg.prep. 
i.»ddj».p.3i.l.i7.marg.i'»W.i.lm.j4. lin.40 . r d, d Jc.p.jj. l.tj. & d h p.js. 

1.)L}3. imurrifiuinirjif . Lj 8. «rf» C ^.p.46.1.5 . it 4 inquam . p .49. 
1 . j 5 • componebatur infuper . p. j o. I.46. * G b , 6* i r b . p. 5 6 . 1 . 1 5 .marg. 4. 6* 1 J. 1 . 4 8. panterque L D . 
p. 6 x.K 7 ./fr D P*70. l.!4.inarg. $6. 57. /#. i.6* jo. lib. x. p.7x. l.li . maior quam .p.73. K 15. mar. 

p- 78 - 1.4 redduntur textus. p.$6. 1 . 1 7. applkrturque retia . p.96.1.7 .fuper bipurfitio- 
ntm uxis . p.99. J. 1 1 .exveroP F miner quum D P . I.44. logi 44. 4 y. in qua . p. 109. l.»0. dclc poftUIaill. 
p. 1 1 o. 1 .3 1. marg.apponc d . p. 1 1 1. 1. j I . aut miner angulo . p. 1 19. 1 . 3 5 . & muertmdo . ibidem marg. 
1 o Mi. p. 1 30. 1.16. dele omnia ab O O rlq; ad comparando, p. 1 38. 1 . 8 . oppofua . p. 159. 1 . 1 8. mar. d. 
p.l4i. 1.8.mar. l+.lib.i. p.146. I.x8.mar. 11. 13. Itb.x. p.if 1. l.iS.mar. 8. & m. addit. lib. 3. I.19. 
MLy&R L. Kxx. aqualibus axium . p.j6i. l.\ 3. dutidm inhyperbol* ) p.168. l.qo. quod tft . p.iji. 
\.x9> f*d in primo cufu reti* line* . \.io.b»f t m FI. ibid.punti* / y & F ,»ec F I /ecut bifarium fubtenfasG 
E , M K i propterf A. p.175. I*s6. mar. n . l.j 5. od dum . p. 1 76. 1 . 1 ? . mar. d . p. 1 8j. I.i. mar. d . p.189. 
Ii9. mar. Itmm* 7. L47. applicata . p. 190. Is. mir.prop.x. promi/, p.193. 1.6.X X .XX1.XXU.XX11I. 
XXIV . p.i96'l.il.nempe X a. p.197. Lz9.*d L P . p.xox. l.xj. mar. 1 8. huius . p.i 07. 1.6. quod. 
1.33.0121.*. p.HJ.l.j 1 . hyperbole* E Z . p.i 1 4. l.jg.mar. ex • o. huius . p.zij. Lxi.ideoque ei aqualis 
omnino erit . Simili ratiocinio offendetur qualibtt oli a intererpt * K L ayuidifians .p.i 13. 1 . 6 .mar. Sehol.prop. 
6. *ddit. p.xi8. 1. 1 8. ergo comparando b emolor en um difrrentini . ibi 1. mar. Itm. 3. lib. 1.0.133. 1.4.mar. 
prop.J.& ex B. Addit, p.13^. 1.37. hyperbolen H 1 K . p.x40. J.j.mar./’. p.: 44 * I-X4-cf /i- R ,/emH F 
N ,& 1FS. p.i 4 8* 1-3 5 • fitftBi» • p.ifO. I.4. quod IO . p.ij6. \,ii.p*r*llel* . p.iJ9. lu.quAm A 
C. p.i 60. 1.16. per eundim .p.i6i. \.\. eandem . l.q.AD y &. I.41. & t*m , qur . p. r ^4. 1 . 13. fetabit 
rtclom . p.168. Lix.tenut E AC. p.169. L8.mar,f.v^n^. q.lfb.i. K9.10.10. expunge redto. 1 . j ^.fedio» 
nit FAQ. p.x 75 . Kfo. rettnniuloA D F . p.x8o. 1 . 1 4- -E eandem, p.191. 1 .3. XXIX . XXV11 . 
p.i9B.1.6' XXIIX.XXVI.p.303. 1.1 6. eredum . p. 306. I.i 3. ad perfectionem prop. 16. p* 3 1 3- l»7.mar. 
prep. 16. huius . p.j 1 8- Kx J . qudm G H E*d E H ,& {qunndo G cudit inter E >&H) , multo m*iorems 
qunmGE. D.J19.I.17. E U *b ip/o tjundrAtoG E . p.?xi. I.9 . oundruto E G . hi. XXXV. XXXVI. 

r 3x3.l1. diametri Adenfdem portes . p.jxj. J.7. xi. & ij. ( 16. ex. 7.) p .3x6. Lu. qua tft dupla . 

14. M E *d . l.xo. ( l6-*X7-) P-3 -.7’ quam D H And A H y & in primo tafu multo maiorem , quam . 
p.jxS.Kjj. latnsCO. p. 319. l.xx. qu^sn £ D O in O E. p.331. \.%7.vt axis tranfuerfib AC . p.33f. 
I.7 .ipfius PR/upr* P §1. 1 . 1 1 . a - gregari M G , H E . p ^ 3 8. 1 . 1 8. G E , &E H . p.J4 1. L$ . axis tranfuerfi 
C A. p. 3+3. 1.9.mar. dele b . p J 44 - 1 . 7 * mar * b . pj46.1.if.mar.r. p.^ 47 - 1.7 . ad quadratum §JR, 
&. p.310.1.13. o H y &GE. p.$f6.Li4.mar.//«M5. p.j8d. l.ji.mar./ji.4. Coll.prop. 14. p.j9i. 
).9. m2I.lib.q. Coli. prop. 13. p.3 91. K15. quaerit, p.404. J.37. A B E ,ACE . 

Errata in figuris, 

Pag. I». in einyEgura deeft refla NQj&D terminuj aais . pag.ii.fig.i. decft refla I N . pag.jo. in 
parabola decfl N in occurfu EF, OH. pag.j7.deeH P in punflo incidcniiz perpendicularis i 
punflo 1 fuper S K. pag.46. deeil A in veruce axis . pag.pj.dccftrcftaLO. pag.m. in tribus 
Jcquentibus figuris deefl ramus I B. pag. nj.fig.i. littera: C, Qcommut ari debent, pag.140. 
fig.i. & pag .14«. producantur F L, H I ad K . pag. jgg.fig.s. linea curua A Z duci debet inter 
A G , & A D . pag.je 8 -fig.j. in punflo I ponatur X . 
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